SU DUE LIBRI
DI ARPOLLONLO PERGEO
DETTI DELLE INCLINAZIONI
E SULLE DIVERSE RESTITUZIONI DI ESSI
DISQUISIZIONE

DEL SQGI0 ATTUALE

CAVALIERE VINCENZO FLAUTI

s e

Ricevuta il 13 Maggio 1850,

T'a gt aleri Gibri del gran Goometra Apollonio, che formavan
del Luogn Risoluto delle greche Scuole, ve n’eran due
intitolati wept vevoson, ciok delle Inclinazioni, I’ argom, 2
quali vien cosi generalmente dichiarato da Pappo: Duabus li-
neis positione datis, inter eas inserere: rectam magnitudine da-
tam, quae ad datum punctum pertingat. Ed i poi vi
gingue, che i diversi problemi di questo argome i
Piani, altri Solidi, altri Lineari; ma che quelli nel genere de’
Piani, scelti da_Apollonio, come piii utili a grandi applicazioni,
crano i seguenti: I In un cerchio dato di sito, adattare una
vetta di data grandezza, che passi per un dato punto IL Dati
di posizione un semicerchio ed una retta perpendicolare al dia-
0, 0 due semicerchi co” diametri in una medesima retta;
e tru le loro circonferenze nna retta di data grandezza,
che passi per un degli angoli di un semicerchio. IIL Applicare
tra’ lati di Gn angolo una retta di data grandezza, che passi
per un dato punte equidistante da’ lati dell”angolo (1).

appl

(1) E da credere, che gli antichi Geametri avessero anche trattati prablemi di que-
sta famiglia ne

sliri due geveri, di ehe un caempio ne rimane, pel torzo d’ problemi
enuaciati, nel caso del punto dato comunque, del quale si valsero pec la teisezione an-
golare. Né & presumibile, che come per questo problema e avevauo resa piis gonersle
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Quest’ ultimo problema, il primo, & quello di un solo se-
micerchio ¢ la retta, distinti ne’ loro casi, e con le rispettive
determinazioni componevana il primo degl’ indicati due libri;

I solutione, variando Ia posizione del punto, non avessero falls ancor o slesso pel
semicerchio e Ia perpendicolare al diametro, ¢ pe’ due semicerchi, variando il punto di
tonden:
di Pappo, di esser tali problomi ukili o grandi applicasioni.

£ glava qul tecare In ‘soluriona del primo di questi, per comprovare il detio

Prozuzu.
Dati di posislone il semicerchia POV ( Bg. 1%) o la perpendicolare AR al diametro
di ess0: fnclinare tra Ia semicirsonferenss & la perpéndicolare 1a relia RD di data gran-

derza, toudente al punto G dato nel diamerro.

Souwztose.
Dal punto B che si carca , si ordini nel semioerchio la BF, ¢ s tri al centeo C Ia
5. Poogasi Gz, RB=h, ¢ quindi GR=bx, GA=u, e, GB=r;

a

" wiongoli simili GAR, GFR, GR: Gku GB: GF=g==; o pord

EE:G!#&C:%—& My T =TT = OB +-2CG X CF.  Adunque sark

2acx

o

cquitione che convenevolmente ridatta diriens

- —ae,

bt e (P = 200) @ e (=) D=0
La quals me mostes esstr solido il problomn in tal casos ‘ed in essa ponendo e=r,
ciod supponendo il punio G stame in Py si ha @+ ba—Zac=0, corrispondente

+9F6XCG; sarh, toliovi rispeitivamente lo
TT —TT=2F6X CG. E woltiplicando il primo

quests equariona per 6B BR, ed 1l secondo per 6 R, n' emergork
TR+ BRXGI —G0" XGB—BRX GO =2F6 X C6XGR.
Ma essende GF: GB:: GA: GR, si ha FGXGR=GBXAG; @ quindi
26E %GR X CG=2GE3 A6 X C6. Che pord sostituendo questo sccondo prodotto
ol primo nella precedonte equasione, €430 diverrd

TH - BR X TF — (266 X AG+T0") 6B=BRX TO =0,
ehe coincide on quella del problema Tisoluto,  cha potrebbe tradursi i un geome-
trica tearema, qual fu propesto dal Newtan, per ridurse la costruxions delle equaziont
cobiche ad npplicare wna retta data (ra un cerchio ed un’altra rotta dati di sito, in modo
che U applicala pakii par un punto dato ( App: do aequa comst. lin. n. NXEIN. ).
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mentre 1'altro problema de’ dne semicerchi, da se solo, atteso
il gran numero di casi e de’ diorismi loro corrispondenti, ne
componeva il secondo.

Or non appena si ebbe conoscenza mella nostra Italia delle
Collezioni Matematiche di Pappo, dalle’ quali sole, incompiute
e mutile' come sono, ci & dato raccogliere poca parte dell’ estesa
scienza geometrica degli antichi, e prima ancora, che dopo le
non terminate fatiche dell*illustre Commandini venissero pub-
Dlicate in latino, e rese quindi di un uso pid comune (1), si
diedero i Geometri, principalmente gl’ Italiani, a tentar la re-
stituzione de’ libri perduti di quel Lungn Risoluto. E torna a
lode delle: nostre felici regioni, che primo in ¢uestoaringo si
fosse mestrato Franceseco Maurolico, il quale, sulla semplice
generalissima indicazione di Pappo, imprese a restituire i libri
V. & VI. de’ Conici di Apollonio,

Da questo primo esempio si mosse il geometro raguseo
Marino Ghetaldo, gii per altri lavori sopra Archimede cono-
sciuto e riputato, a restituire I’ argomento delle Inclinazioni;
ma egli non valse, che a compiere solamente i problemi del
L libro, sia (come egli afferma nello scolio col quale chiuse il
suo lavoro pubblicato in Venezia nel 1607, col titolo di Apol-
lonius redivious () ), che una missione diplomatica presso

(1) 11 Command
delle Callesiond Mate
dal suo genoro Valerio Spaccioli, impari a tale impresa; ond" 3, che a lorta I Halley
con poca urbanith verso un uomo tanto benemerito dell’ antica Geometria, taceia Is
i assurda od insulsa ( ifa in plerisqus absurda aide et imsulsa erat Com=
= Praef. i Apoll. Pery. de Sections rationis, Tib. 11
ancora considerace aver egli potota lavovare su due Codioi mes. della Biblioteca Savilians,
Al un' de® quali da 1" Horsley ' epiteto di 5 e eho el 1770-il credeva trascrilto,
ccuratezss ¢d elégansa; do msno ftaliona, da'len 250 anai fadietro.
dunque, 58 uoi altri lialiani non avessimo potuto perferionare tal ver-
sione! spoglinti come siamo siati o siamo tutlavia dallo straniero di quello che propa-
riamo i sumeato dalle scienzs ¢ dalle arti.

(2) 11 Vossio nel eop. vvm de Scienifis Mathematicis, dopa aver deuto, che 1" Apalle-
siwur era Apellonii Pergoei Inclinctionwas Geametria, cosl ripiglia: Apollontuin

XF. P

29

lavora

Ed avrebbe dovuto
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1" Imperator di Costantinopoli, della quale venne incaricato
dalla sua repubblica, non- glielo avesse permesso; sia.che i
tentativi fatti per risolvere compiutamente il problema del 1L
libro, non gli fossero riuseiti felici (). Ad ogni modo tal sta
pubblicazione, alla quale Jo spinsero due suoi ami i, non fu
jnutile ‘alla Geometria; poiché da essa venne mosso Alessandro
Anderson, geometra scozzese traspiantato in Parigi, a traitare
questa problema, pubblicando quivi, cingue anni dopo del
Ghetaldo, tal suo lavaro col titolo di Supplementur Apollonii
redivivi (a).

1l Chetaldo tacque le analisi de’ problemi che risolveva,

la semplice F con le rispettive deter-
minazioni, e giudicd ben I’ Horsley, ch’egli avesse trasmutate
in sintesi l¢ soluzioni ottenute con I analisi algebrica (3)s; e

vero vedivicim muncupoit quin eum Apollesii Conicorian libri Grogee. odmadun forent vi-
Hoti ; quor etiom sseuius easel intralations rua Federipus Commondinug: it loca_corrupla
{ta sanitali restituerit; Wi ez 40 selei possent problemata quoe aate mom polerant. 11 cho
qoaiito sia poro esatto o puerile, il vels anche chinqua sia per poco versato uella
Geomelria antica.

(1) 8 avverto che Ghelaha iu questo medesimo anno poté’ pubblicars eziandia il
sao Supplementum Apollonds Goli, & I altee opere Tariorum problemaduss collectio, il it
mera di bea XUIL, tra’ quali sons queli, che il Regiomontaun mon potd: geometrics=
mente risolvere. Sembra poi che I' Halley won avesse avuto per le moni I"Apolionius re-
divinus, @ che avesse creduto aver costai tauato 1 iniero argamento. dells Inclinasiont's
cost esprimendosi: Denique inclinationum problemala, per omnes. cafis execatus eat Marinus
Ghetoldus.

(2) Beco come sul proposito esprimesi Jo stessa Gliclald
omnia simul cvalgereniur , libri editionem ad reditum mewn libentizsime , misi Nicolaus Tuu-
ditius ¢f Lucas Bonus ingeniosi sune viri ¢ pridentes, mikique conjunctissim alivd mihi
cuasissont; ajebant enim Aoe arte exeitari, acuique muliorum ingenia. porss, uf dum proble=
matis solutianem desidgrant, (pri inferim sudeant exoogitare solutionam: acquleri , ediidi iim
brum, propasita dontuin non sululs problemate, expecto dum. selsatur ab olio; e la.30a aspel-
tazigne non rimase delusa.

(3) Alias fonge et cdmodum perpleas eumue. bariorun condtructionss  ineunts sacculo
deciooteplimo, in Apollonio o redivie Ghataldus edidit , quse calculo ulgebraico derivatus
[ uk e opere. ejus postumo 4 Compositione st Besolutions mathematica sat. ligwids consiat )

in dpollonio sue sinthetize demonstrare opressus esi, dissimlato qua wius 37t anolysi, Ed

Distulissen autem , ut
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come infatti I’Anderson confessd aver trattate le ‘sue ricerche,
per le quali rion: pexd riporta le Analisi geometriche, che per
1al yagione veggonsi talvolta stentate. Ma che che ne sia non
pud negarsi alle une e le altre una tal quale eleganza, che se
a prima vista non appare al paragone di altre, cid deriva dal
modo- di esporle, e dal vedervisi compiute le costruzioni, e non
gid ridotte & lemmi o ad’ altri problemi. E si P'uno che Paltro
vi riportarono i casi e le determinazioni, da che risultano pel
1. libro i move problemi, che secondo 1I”indicazione di Pappo
dovevano comporlo, come si ha in fine de’lemmi, che questo
Geometra ne rech per tali libri, dieendovi: Primus liber Ine
nationum labet problemata novem; il che non combinando con
i che ne aveva egli medesimo gid detto mella prefazione al
VIL libro delle Collezioni Matematiche, cioc: In primo autem
libra ur probl de uno icirculo et recta, quod
quidem quatuor casus habet, ut et illud de circulo in duos ca-
sus divisum ;. atque etiam illud de rhombo, duwos quoque casus
Jabens, convien supporre, che in questa indicazione avesse egli
ridotti in un solo problema due de’casi del semicerchio e ln
retfa; come poteva benissimo avvenire per quelli della retta
tangente o pur no il semicerchio.

Nessuna ragione tenne il Ghetaldo de’ lemmi riportati da
Pappo come adoperati da Apollonio nelle sue soluzioni ¢ de-
terminazioni, né tampoco, pel problema del rombo, di cui per
altro da ne’” due casi una non dispregevole soluzione. L’ An-
derson poi stabili per fondamento di sue ricerche ‘tre lemmi,
che non sono in effetto, che la costruzione geometrica delle
equazioni del 2.% grado. Da cib si vede, che né il Chetaldo,
né 1 Anderson 8* impegnarono a procedere sulle orme segnate
da Pappo per le soluzioni Apolloni ma che pli 3
cercarono riuscire mell’ intento di dar-risoluti tutt’ i problemi
di quella famiglia. Né essi avrebbero potuto a quello unifor-
marsi, ripetendo le loro soluzioni dall’ Analisi algebrica.

il veder riporiata dal Ghetaldo 12’ sola aualisi peometrica del problema XIf tra XLIL
¥ ogli we risolve nell’ opera Foriorum prablamarum collectiv, “conferma vieppitt il detto
dell* Harsley.
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Or erano scorsi ben 160 anni da che questi due Geometri .
avevan trattato tale argomento, quande mum insigne geometra
inglese uscito dalla Scucla del ‘Newton, e forte coltivatore: dell
Analisi degli antichi, Samuele Horsley, giudicando con pi se~
veriti che non meritavano i lavori de’due suoi predecessori
Ghetalde ed Anderson, intraprese a restituire fondamentalments
i due libri perduti delle Inclinazioni cercando approssi i
il piit possibile alla mente del Geometra greco. E messosi al
lavoro, tenendo innanzi 1” argomento di esso tratto da Pappo,
ne diede con grandissima esattezza geometrica le soluzioni di
wtt’ i problemi indicativi, divisi ne’ due libri e ne’ loro casi,
con le rispettive determinazioni da lui dette Limiti, tenendovi
quella forma medesima, che altri Geometri connazionali avevano
osseryata in restituire altri libri del Luogo: Risoluto, modellan
dosi o due- libri de Sectione rationis pur di Apollonio, rinve-
nuti in arabo, e dall’ Halley trasportati in latino idioma, e
pubblicati per le stampe di Oxford nel 1706 (1). E tanta fu
nell® Horsley la tenaciti in adempiere ad una restituzione fe-
dele de’ libri delfe Inclinasioni, da fargli t d ancora
I elegante soluzions dell’ Ugenio pel problema del romko, dan-
done una di minor eleganza, sol perchs egli giudicava aver
dovuto quella via tenere il Geometra di Perga, cosi esprimen-
dosi nello scolio dopo i problemi 4° e 5° lib, I.: Problematum

duorum €0l 7 sono essi i due
casi pel problema del rombo) failor ni Apollonii fuerint; e
i do il ragi er i di tale identitd.

Ma non potendo poi resistere al paragone delle solugioni di
Eraclito tra gli antichi, e di Ugenio tra’ moderni, chiuse tale
scolio dicendo: Problematum 4. et 5.\ constructionss @ nostris
diversas, sed concinnas ad modum  Heracliti ot Hugenii, prae-
torire nefas esset, e le riporta compendiandole; senza aver

(1) 1" Halley resiitul con esatlezza greca i due Iibri di Apollonia do Sectlone sptily
& Roberto Simson del pari 1 due Determinatas sectionis , cui ne aggiunse duo siiri, ed L
due de Loca Plasa, EA u questo sitema rigoroso di restituzlone; usato solo nella Seuola
inglese, modellossi I Horsley.
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tenuto affatto conto di quells del Ghetaldo, che pur non'manca
di una certa eleganza; e che ha il merito di essere stata la
prima ad apparire di nuovo conio eseguita da Geometri mo~
derni. Ma poiché né questa, né I’ Ugeniana veggonsi corredate
della corrispondente analisi geometrica, non credo fuori pro-
posito I” esibirne qui quella clegantissina. orditavi dal Fergola,
compiendola.

ProBLEMA.

Inclinare pel vertice di un angolo di un dato rombo una
retta, che arrestandosi tra’ lati dell” angolo opposto, sia quanto
una retta data.

Cas. 1.2 Vogliasi primieramente applicarla nell’angolo este-
viore DCGG (fig. 2*) del dato rombo AC, e che passi per
I’ angolo opposto A di tal figura, e ne pareggi la rg.

ANALISL GEOMETRICA.

Sia RC una tal retta; e pe’ tre punti R, C, € intendasi
descritto il cerchic PGCR, che interseghi la dingonale AG
del rombo in E; e dal punto medio P dell’ arco RPG condu-
cansi o’ punti R, G, E, G le rette PR, PC, PE, PC. Saranno
uguali i due angoli ECG, EPG, che sono nello stessa segmento
ERPG, non meno che gli altri DGB, RPG, ciascun de’ quali
compie due retti col medesimo angolo RCG. Ma I'angolo DCB
& duplo di BGA, o del suo uguale ECG. Danque sari ben-
anche I’ angolo RPG doppio di EPG. Ciol saranno ugnali gli
angoli GPK, RPK, come il sono per costruzione i lati che Ii
comprendono; e perd sarh GK=RK, e I'angolo PKG=PKA.
Quindi sard PE un diametro del cerchio descritto, e retto
I’ angolo PGE. Cid posto, essendo equiangoli i due triangoli
AKE,PCE, sartdh AE: EK:: PE: EC; o quindi le due rette
AE, EC avendo per differenza la data AC. ed essendo reci-
proche alle due date EK, PE, si potranno esibire.

CoMPOSIZIONE GEOMETRICA.

Costr. Sulla data retta rg descrivasi il segmento circolare
capiente I’ angolo uguale al dato ROG, ed eg sia la corda
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della meti delf'arco reg. Inoltre si trovino le:due rette AR, CE .
reciproche alla ‘eg €d aventi AG per differenza. Finalmente
dal punto E " inclini‘alla BG la EG uguale alla eg; sarh G
il punto cereato.

Dimost. Se-la retta che unisce il dato punto A col punto
G 'di gid ritrovato non abbia la sua parte RG uguale alla data
rg, intendesi essernc un altro punto M della GG soddisfacente
al problema, ciot la retta AM abbia la sua parte LM uguale
alla rg. Gio supposto intendesi deseritto il cerchio pe’tre punti
L; G, M, che dovrd segare la CE un punto N diverso da E;
poiche segandola in E sarebbe E +. 8i dimostreri col
ragionamento addotto nell’ analisi geometrica essere ANC=7z"
¢ con ¢id ad AEG, lo che & un assurdo.

Cas. 2% La retta da inolinarsi per A (fig. 3%y sia’ ora la
RAC, nell” angolo interiore del rombo.

La soluzione per questo caso & precisamente la medesima,
chie pel precedente: cio non ostante ne esibivd la semplice

ARALIST GEOMETRICA.

Sia RAG la richiesta retta, e deseritto il cerchio pe’ punti
R, C, G, che interseghi in E la diagonale GA del rombo; dal
punto medio P dell’ arco RPG & tirino o punti €, R, E, G le
rette PC,PR, PE, PG. Sard I’ angolo RCG=RPG, e I'an-
galo ROE =RPE; e perd siccome RGG & doppio di RCE,
cosi sark RPG doppio di RPE, ¢ I'arco'INE uguale all’ arco
EG; e quindi BP sari diametro del cerchio ECG, ¢ perpen-
dicolare alla RG. Laonde essendo simili i triangoli EAK,ECP.
sari EK:EA:: EG: EP; e le due rette EA, EC, che hanno
per differenza la data AC, e sono reciproche alle due date
EK,EP si potranio geometricamente esibirc.

Ritornando ora alla restituzione dell’ Horsley, dird come
avendo egli esaurita la materia del Iib, T., dicendo: Ad afia
propero legitima indagine post Apollonium nemini hactenus ag-
gressa, per nnlla contento del lavore dell’ Anderson, come poi
il dichiara nell’nltima noterella in fine del I1. libro, ¢ introduce
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a questo col porre due lemmi, il primo’desunto da Pappo.
altvo che & una proposizione semplicissima: di- dati, ch” egli
enuncia in modo generale, limitandone poi la dimostrazione al
case di cui aveva bisogno. E dopo aver trattato il problema
de’ due_semicerchi concentrici; per {ntti i suoi casi, dovendo
procedere oltre; di ben quattro altri lemmi-ha bisogno, i primi
tre de’ quali, che divide in otto casi, esigono; al modo: tome
egli li tratta, lunghe e complicate dimostrazioni, Sicché per
questa ragione principalmente; il suo lavoro, eseguito per altro
con sommo rigore geometrico, riesce alguanto duro pe’ nostri
tempi, che lo pii frequente uso de’ metodi algebrico - geome-
trici ha deviata I instituzione matematica del sistema che vi
tennero gli antichi, e che mel risorgimento di queste scienze,
e fino'a tutto il secolo XVII serbd la Scuola Jtaliana, I" Olan-
dese ¢ I’ Inglese. Ma poiche una favorevole ‘contingenza, della
quale dird pit appresso, ha dato Inogo ad una elegantissima
riduzione di tali lemmi, da che molto pregio acquista la resti-
tuzione dell’ Horsley, ho ereduto far cosa grata a’ dotti colti-
vatori dell’antica Geometria di qui recarla. Tal riduzione con-
tiensi nel seguente lemma problematico, e nel teorema di da
che vien dopo.

Leuna PRODLEMATICO.
Nel lato PO del dato angolo P (fig. 4) sia dato il punto
A si yuol ritrovarne un altro D, dal quale inclinata ad esso
lato la retta. DC, mel dato angolo P, e sino all’altro lato PR,
rvisulti dato il rettangolo di AD in DC.

Soruzions.

Al punte A della PQ costituiscasi I’ angolo PAB uguale
al dato N, ed il rettangolo dato sia quello di AB in M; sard
AB:DC::AD:M; e perd PA:PD::AD:M; e la AD sard
data (29 Elem. vi).

1 lemmi dell’ Horsley sono riel seguente modo ennnciati:

Lem. L Due rette comprendano umo spazio dato in un
dato angolo; e I’ una di esse accresciuta, o minorata di una
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terza rettardata, serbi all’ altra ancor essa accresciuta o mino-
vata della stessd terza retta una data ragione: saranno date le
rette proposte.

Len. IV, Due rette comprendano uno spazio dato in dato
angolo, e tolta ciascunn di esse da una terza retta data, le dift
ferenze risulting in data ragione. Le rette proposte saranno date.

Lem, V. Due rette comprendano uno spazio dato in dato
angolo; ed all’ una di esse giunta o tolta una terza .retta,
la somma o la differenza serbi ragion data-alla somma o diffe-
venza: di quelle rette; ciasenna di queste sard data. Or tutti
essi, distinti ne’loro casi, possonsi comprendere nella segnente

Prorosizions o1 Daz.
Due rette X,Y comprendano un dato spazio in un angolo
datos e per meazo di una data retta M, che loro si aggiunga
o si tolga abbia lnogo una delle seguenti analogie:

1 X4+M:Y-+M:P:Q

Lem. IIL § " X—_M:Y-—M::P:Q
1> :P:Q

Lem. IV. | IV M—X: 10
g W Y TS PO

VI: M+Y PO

dEn Al VIEE M —X: 1 PiQ
{ VOL* M — PO

Dico che le rette X, Y risulteranno: date.

Dimost. Dalla retta M, nellangolo dato, costituiseasi il
rombo. ABMG ( fig. 5°); e pel

Cas. 1% il prolungamento AX del Iato AG dinoti la X,
quello AY del lato BA dinoti la Y, ¢ compiasi la figura come
si vede. Sard data la ragione di MF ovvero ED: EM, nell®
angolo dato Ej e perd il punto D si apparterri ad nna retta
MD data di sito. Ed & similmente data la AX, ed in esse il
punto A. Adunque la determinazione delle AX,XD (X,Y)
dipenderd dal lemma precedente.




Der Socto Cav. Vinoexzo Fravrt 233
Cas. 2 Fatto lo stesso  apparecchio precedente, le X, Y

’ sieno proso dal punto M, e perd dinotate dalle MF, ME. 1L

g P analog: 5 ed il punto dato invece
di essere A, nella retta di sito AX, sard M nella retta di sito. MF.

Cas. 3.° Costruita la figura, lo X, Y sieno dinotate dalle
BF,BY; o perd le X+ M, Y—M vengano sappresentate
dalle CX, CE; il punto D si apparterra alla retta di sito GD3
e le MF, MD risulteranno date pel lemma precedente.

Cas. 4.° Il rombo costruito sia ora EF, e le MB, MG
rappresentine le X, Y, sari data di sito la'AD; ed & pur data
la MF ed il punto Min essa. Quindi ancor questo caso vedesi
ridotto al lemma.

Cas. 5.° Essendo data la ragione di X +M: X+ ¥, sari
data, convertendo, ancor quella di X+ M: ¥ —M (eas. 3. ).

Cas. 6.° Dall’esser data la ragione di M+ Y:X—Y, sard,
componendo, data ‘ancor Ialtra di M~+X: X —Y; e per
equalith I altra di M+ X: M+ Y, che ¢ il caso 1.

Cas. 7.% Data la ragione di M—X: X~ ¥, sard pur data
quella di M+ X: X+ Y; ed il caso presente riducesi al 5.

Cas. 8.° Finalmente essendo data la ragione di M—X: X—Y,
sard, componendo, data ancor quella di M—Y: X—Y; e per
equalith Paltra di M—X: M—7Y, che & il caso 4.

Laonde in tutti i casi rimane dimostrato il proposto teorema.
Proseg: le iderazioni su questo arg non
debbo tralasciare di dire, come lo avesse illustrato il Fergola,
nel suo elaboratissimo trattato, che prima conoscevasi in sua
Scuola col titolo di Arte Euristica; del quale poi fu da me
pubblicato il Prospetto nel 1809 ool titolo di rte d'Ineentare
e che finalmente avendolo io rifatto, per la dispersione di ta-
lune parti di esso, ed accresciuto specialmente per cid che i
guardava i nuovi metodi algebrico-g ici, e pubbli

la parte L* intitolandola. dell geometrica, nell’ Ap-
pendice al TIL libro vi recai per saggio delle opere del Luogo
Risoluto Piano i principali problemi de” libri di esso, tra quali
I’ elegantissima soluzione. del Fergolu al problema de’due semi-
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cerchi separati affatto tra loro, e I'uno fulori dell’ altro, che
eredo a proposito di qui riportare, perche si renda pit nota.
Propresta.

Dati di sito i due semicerchi AIG,DGB (fig. 6*) co’loro
diametri per dritto; condurre dall’estremo A del primo di essi
diametsi In segante AIG, o fare che I interposta 1H tra le
due semicirconferenze sia data.

ARALISI GEOMETRIGA:

Dal centro O del secondo de’ due semicerchi tirisi sulla
segante AG la perpendicolare OP, che risulters parallela alla
corda GI nel primo semicerchio; e mel prolung della
linea AB de’diametri, prendasi la BQ uguale alla CD distanza
tra quelli; indi dal punto Q si tiri Ja QF perpendicolare alla
stessa AG. Finalmente si faccia QA: AG:: TH:TK,

Ed essendo parallels le tre rette GI, OP, QF, sard
CO:00Q:: [P: PF; e quindi [P=PF; che pero tolte da esse
le uguali PH, PG, resterd TH=GF. Cib premesso, alla ragione
di OA:AQ & uguale tanto quella di FA: AL, quanto 1 altrs
di TH, K. Adunque sardh QA:AG:: GA:KA:: GAXAH:
KA X AH. Mx & dato il rettangolo GAXAH come uguale al
dato BAD. Adunque sard pur dato I’ altro KA X AH. Ed es-
sendo data la KH, sarh data ciasouna delle AK,AH. E quindi
si far noto il punto H.

Stava la cosa in questi termini, quando un antico allieve
del Fergola, il Sig. Raffacle Minervini, che dopo aver ben fatti
i studi. matematici, gli aveva per lungo tempo messi da banda,
per attendere attivame alla p i * ingeg: da lui
con molto profitto esercitata, vi ritornava per compiere 1" ar-
gomento del IL libro delle linazioni, per nulla d:
quanto vi si era gid fatio, e neppure, com’ egli afferma; la pre-
cedente soluzione del Fergola, pubblicata fin dal 184a, ed alla
quale la sua & identica, a meno di una semplicissima inver-
sione; che la rende un poco meno elegante; ¢ messosi al la-
varo, e compiutene analogamente le soluzioni di tutti gli altri
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casij e le sispettive determinazioni, si affrettd a stampuarle. Nel
qual tempo avendone fatta parola col suo collega-di professione
F. R., della nostra Accademia di scienze, costui senza dirmer
motivo, richiesemi 1" opera dell’ Horsley; che mostrd al® Mi-
nexvini; e mel medesimo tempo avendola egli scorsa, gli venne
da prima il pensiero di rifare le dimostrazioni di que’ tre lemmi
sopra una retta, imitando 1" Horsley, ¢ quasi a modo de’ p
blemi Determinatae sectionis, co’ quali quelli hanno

alogia. Ma visto il poco vantaggio che ne ritraeva, gli si
risveglid la felice idea, che wna costruzione in fignra potesse
contribuire alla buona riuscita, di che conferitone meco, si of-
tenne il viswltamento di sopra esposto, dal quale il lavoro
dell’ Horsley acquista non poea perfezione.

Per compimento di tatto il fin qui esposto, aggingnerd ;
che il Fergola, universali do 1'arg: delle Inelinasioni,
che piacquegli dirlo piuttosto delle Applicazioni, ne fece il
soggetto di sue ricerche, in diversi Opuscoli, che veggonsi tra
quelli di sua Scuola, da me pubblicati nel 18ir, mostrando
ancora in essi in quali problemi possa ottenersenc il isol
mento a modo de’ piani, quantunque di loro natura solidi,
ipersolidi o lineari; facendo cosi col fatto rilevare quale pre-
ponderanza abbia in taluni casi la Geometria pura su” metodi
algebrico-geometrici. EA a questo proposito non istimo super
fluo, atteso il modo come veggo da pinn tempo procedere I'in-
stituzione matematica, di chinder questa mia disquisizione con
inculcare alla gioventh che si avvia per I' invenzione geome-
trica di coltivare ogni qualunque metodo per essa e perd di
estendorsi con alacritd all” apprendimento ed all’ uso de’ me-
todi attivi e comodissimi, che offre la moderna Analisi; ma di
non trasenrare, come ora purtroppo n’ nvalso il costame,
quelli dell’ antica Geometria, che oltre alla loro yenusta stam-
pano tale impronta sicura ed indelebile nell’ animo di chi li
apprende, da potervi in ogni tempo ritornar sopra, & prevaler-
sene con vantaggio. Di che un esempio evidentissimo ne offre
il futto del Minervini, il quale ha potuto, dopo il lungo periodo
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di ben cinquant’ anni, porsi di nuovo in cammino, compilando
Ia restituzione di un argomento geometrico, non senza qualche
precisione ed eleganza. A cid aggiungo, che i geometrici pro-
blemi possansi alle seguenti classi ridurre, cioé altri essere di
ragione, comprendendo in questa quelli di tal natura precisa-
mente, non ohe gli altri di grandesza o di specie, che a quelli
di ragione si rimettono; ed a questi, per la natura de’lore
dati, non v*ha dubbio che possasi co’ metodi algebrico-geo-
metrici vantaggiosamente riuscire, Altri sono di genesi; e per
essi pud con pari successo adoperarsi 1" uno e I’ altro metodo.
Finalmente che per quelli di sito i metodi algebrici sono inef-
ficaci, se mon vengano da una convensvole preparazione geo-
metrica ajutati. E perd conviene, che il Geometra il cui scopo
non & di dare di un problema geometrico una tal quale solu-
zione, ma la piti elegante che pud ottenersene, sappia a pro-
posito. adoperare I’ un metodo o I"altro; e talvolta accoppiarli
insieme. Ni: debbo tacere, che ne’ problemi trascendenti, na’
quali I' Analisi algebrion si dimostra impotente, ¢ alla Geome-
tria che puo in qualche modo ricorrersi.




