4

—_———

CONSIDERAZIONI SINTETICHE
SOPRA DI UN CELEBRE PROBLEMA PIANO ,

E RISOLUZIONE DI AL@UANTI ALTRI
PROBLEMI AFFINI

Del Sig.D.AnnisALE GIORDANO DI OTTAIANO.

PRESENTATA
Dal Sig. Cavariene LorGNa. (w)

E ricerche geometriche, ¢he qui mi fon propofto ef-

porre, da altro principio non nacquero, che da un
problema famofo st per la fua eleganza, che per cffere ftato
Uoggetto delle cccupazioni de’ fommi Geometri Cafillon , la
Grange, Euler, Fufs, Lexel: eccone brieve iftoria.

11 Sig.Cramer , rinomato Analifta , ¢ degno Profeffore in Gi-
nevra, propofe nel x4z al Sig. de Caffilionil problema dinferi-
vere in un circolo un triangolo rettilineo , idi cui lari diftefi
paflafiero per punti dati; impegnandone codefto Geomerra a
rifolverlo coll” analifi degli antichi ( forfe perché fe ne fem-
brava fterile qualunque giudiziofa applicazione di quella de’
moderni ), ed obbligandolo alla foluzione colle feguenti pa-
role ,, Nella mia gioventlt amava, come voi, il metodo geo-
» metrico degli antichi. Un vecchio Geometra per faggiare
» le mic forze in quefto gencre mi propofe il problema, che

(a) Nta del medefmo. Quefla ferit-  fere Rati occupati intorno allo fleffo
fo & flato mandata da Napoli alls fugsereo prima del noflio giovanetcs
Societh dal Sig. Bal) Co, de’Sagramofi  divertt illufl
fin dal di 3. Otcobre el 1287 , fic=  ra per il di fece rifolyen-
chi il Geometra che n'e ' Autore il do il Problema principale in tutca 12

fe nella tenera eth di poco piit  fuz generalifa con Facile metodo sche
ici anni. Parvemi pertanto di-  ricorda non gib propriaments la fine
cevole il dargli luogo negli Atti del-  tefi, ma I'analif desli antichi,
i Societa st per queflo, che per el
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5 i0' vi prepongo t Iverlo, e vedrete quanto n
5 I . de Caflillon accettd
amichevole i applicatovili altro non rin-

venne , bravano menarne allo fno-
damento fenza perd mai prmlulo, ficch?

dopo \M‘} tentati 1o I'i 1
fteffo problema fu ml -*ss
propotto in Haye, Lills

amente da

ouquet riputandolo. con

ioni de’ Geometri cor:

. desGafiton alla foluzione . La rip inve-
| problema come reftio alle fottili un s\
valente Sintetico , lo trattenne fintantochd; fecondo le fi
ftelle. efpreffioni , quali piccato dall” inutilitd de’ fuoi sforz
rinvenne alcuni lemmi‘a tale uopo, mediante | mm dupm—
1 giunfe alla defiderata !u[unr‘m., ma st tardi , che non fi
difcorreva pilt nd del problema , nt dell’ Anonimo . L1 pu-
blicd poi negli Atti dell’ Accademia di Berlino p
no 1776; ove legaelene ancora una puramente :mmiu.‘

a

quelto
1 J_

delimo che il 4 :ll’ap,-r. uniy
a rifcontrare (iffatto Juogo delle Collez
medefimo , tofto mi riufcl, come & facil

1Iln’1rc !me
a molte
gli antichi, che quella del S
aggiato ardii tental
concepito fotto afpetti
impiegarmi in quefto dili
poche ore, mi era
occupazioni analitiche s
cipj degli antichi, ¢ ne di
Io fine di dimoftrare con tali efem
A




s CONSIDERAZIONT SINTETICHE
metrico. degli antichi in alcune circoftanze fuperi in elegan.
2a, femplicitd, ed univerfalita I’ iftefla moderna analiiz ay-
verandoli alcune volte , che partendo da fempliciffimi prin-
cipj difcoverti con raziocinio (intetico, fi Pperyenga alla fo-
luzione di problemi fommamente aftrufi , alla quale I'alge-
bra non arriva fe non che per torcuoli giri, ancorcht ma~
neggiata da’ pilt valenti analifti . k 4

Ma dopo qualche tempo elfendo qui capitati i Commentarj
di Pietroburgo per I anno 1780, mi avvidi, che quefto ifteflo

roblema ne avea occupati, dopo il grande Euler, i rinomati
gjgnoriFfrfs ¢ Lexel, de’quali quelt ultimo elamina principal-
mente {¢ lafoluzione di M. de fa Grange fia fufcertibile di co-
{lruzione, come ne faceva dubitare ad Ewlerla prolifita del-
la medefima. Le foluzioni di codefti’ Signori fono analiti-
che; ma ficcome vengono interamente quali appoggiate al
medefimo principio degli antichi, mi fembra doverfi le me-
defime riputare fintetiche. Del refto devo credere, che i fo-
prallodati Geometri non abbiano voluto prenderfi la pena di
confiderare la fecondita dell’ ifteflo principio, altrimenri non
mi fembra che crafcurato avrebbero di applicarlo ad aleri
problemi elegantifiimi .

Per vendicare dunque in qualche maniera il metodo geo-
metrico degli antichi dagl ingiufti torti di alcuni de'nsoder-
0i Geometri, mi & fembrato convenevol cofa premettere il
problema particolar di Pappo colla genuina foluzione degli
antichi, di efporre indi la mia foluzione del problema di
Caflillon, e paffare man mano a problemi fempre pilt uni-
verfali fino al 6.2, che fe non erro, & uno de’ it femplici,
¢ generali problemi, che fra geometrici poffano proporii.

Prego intanto il favio ed imparziale lettore ad elaminare
il filo, ¢ Puniverfalith de’feguenti problemi, e a giudicare ,
fe di molti de’ medefimi i poffono dare foluzioni puramen-
te analitiche, ciot fenza fervirli di qualche lemma fitetico
a tale uopo ricercato. La cofs mi & fembrata & non difpe-
rata , almeno difficilifima; ma credo , che cid unicamente
dipenda da mia infufficienza ; perciocch® di molti problemi ,
che un tempo vantavano. i Signori Sintetici , ne fono ftate
date delle fol i puramente analitiche da fommi Algebri-
iti; mel che fpecialmente fi & dilinto ¥ incomparabile M.r d2
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Ja Grangz. Ma quello , che principslmente mi fa difperare
di una tale imprefa, i & I efferne la foluzione puramente
analitica del fopraccitato problema data dal medefimoSig. I
Grange cotanto intralciata, che come abbiam detto, ne du-
bitava Ewler della poflibilitd della fua coftruzione. Si giudi-
chi da quefta quale dovrebbe effer quella degli altri proble-
mi_tanto pit univerfali, che noi qui ne r 0.

Del refto fe di queli problemi fi diano delle eleganti fo-
lvzioni analitiche da qualche Genio fuperiore , la confeguen-
za, che credo ragionevole dedurfene, i & di doverfi il Geo-
metra efercitarc 51 pel merodo finteticoy che nell’ analitico
per fervirfene poi, come pit gli riefce comodo, nelle occa~
fioni. " avverfione , che hanno alcuni de’ migliori Geome-
tri per la fintefi, credo di effer nata dalla poco cura , che
i medefimifi han prefodi formarfenc una giufta idea. Mi fem-
bra che il metodo geometrico degli antichi in altro non
confifta, che nell indufiria di fcovrire que’ tali principj d’in-
venzione, ' onde poi quafi da fe feflo Auifea il refto della
foluzione , fia che (i profegua con raziocinio femplicemente
geometrico , fia con un’ arte fimbolica , come & I"Algebra.
Infattife attentamente fi efaminino nel fondo le opere de'fom-
mi Geometri tanto antichi come Archimede, Apolioniio , che
moderni , che fono paffati pe’ migliori fintetici , come Uge-
nis, Newton, fi ravviféra efler quefte flato il loro fare, che
forfe & I' unico per pervenire alle immortali invenzioni.
Ma veniamo al problema.

PROBLEMA I (Fig1.)
In wn dato cevebio NG iferivere un triangolo DEF, i di
cui lari prolungati paffino pe tre punti A,B,C
dati dr fito, ¢ pofti in linea vesta.

O fia ( fecondo lo ftile degli antichi ) inclinare ADB,
© mettere in direzione le rette EF, FC.

SN0 LY Z U 0N E.

L. Si unifca ABC, alla quals s'intenda condotta per E pa-
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rallela EG, ¢ congiunta GF la medefima fi diftendz in H.
E percht I' angolo EGF adegua si I'angolo EDF, che I'al-
tro FHB, faranpo uguali i due angoh EDF, FHB,e quin-
di fimili i due triangoli DAB, FHB, che hanno I' angolo
DBA di comune, el rettangolo ABH uvguale al dato FBD,
¢ con cid dato il punto H.

2. 8i tiri per G al medefimo circolo la tangente GK, che
incontri AC in K.

Sard dato ancora il punto K : imperocchd I'angolo HGK
& uguale all’altro GEF; ma quefto a cagione delle parallele
FG, AC, adegua il fiio alterno FCH; fara dunque I’ango-
lo HGK uguale all’ altro FCH; ed ecffendo quindi fimili i
due triangoli HGK, HFC, ne fard il rettangolo CHIC ugna-
Je al dato FFHG, e confeguentemente eflfendo dato il punto
K §i ridurr} il problema a condurre dal punto K la tan-
gente KG al circolo NG. Come b. r.

PROBLEMA IL (Fig 2)

In un dato cerchio NG iferivere un triangolo DEF , &
di cui lati diffeff paffino pe' sre punsi A, B, C
dati di fito.

Sgoi vihon zily Lot .

1. Si unifca 4B, alla quale s' intenda condotta per E paral-
lela EG e congiunta GF la medelima fi protragga in H.
Sard dato il punto H, dimoftrandofi con quella ifteffa bre-
v che nel Prob. 1.

Similmente unita HC , alla medefima i concepifca ti-
rata per E parailela EI, e congiuntaIG la medetima i dif-
tenda in K.

Sard nell’ ifleffa guifa, che prima, dato il punto K : im-
perocche I angole EIG coftituifce due rettl si coll” angolo
EFG , che coll’ altro HKG ; dunque I’ angolo EFG o Pal-
tro HFC fard uguale all’ angolo HKG , ed eflendo quindi
simili i due triangoli HFC, HKC, fard il rettangolo KHC
uguale al dato FHG, ¢ con cid dato il punto K.

Effendlo quindi le rette EG, EI refpettivamente paralle!

le
alle
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alle rette HB , HC , I'angolo JEG uguale al daro CHB
cd unito il nzi,io L{r farh parimenti dato I’ angolo LGK;
e percid coftruzndofl fopra di LK una porzione di circolo
capiente un tale angolo , I' inte: ne di quefta col cir-
colo NG :Egn.rmmcrn il punto G. Come b, r.

AvyeErTiMEnToO L

Si rayyifa , che due fiano i pafi, che (i danno nellz !o].\-
zione di gucﬂo p:nblcml 5 ambedue derivati dal
sno. principio degli antichi. Xl Sig..de Caflillon d
ro il primo, ma appligliatofi pol ad altri principj venne a
privare la fua foluzione di quella eleganza , di cul era fu-
feetribile.

COMPOSIZIONE (Figamz)

Da quelta femplicifima analii i deduce la feguente co-
ftruzione, che ne rapportiamo in grazia della celebrita di
fiffatto Problema , ed aflinché fi wegga non aver bifogno Ia
fua dimoftrazione né di alcun lemma , nd di deduzione ad
aflurdo.

COSTRUZIONE.

1. Congiunta AB fi divida la medefima in H, ficche it
yeteangolo ABE pareggi il quadrato della tangente condot-
ta per B al circolo NI,

2, Similmente unita HC {i divida la medefima in K, fic-
ché il rettangolo CHK fia uguale al quadrato della tan-
gente tirata da H al medefimo circolo.

3. Dal punto H elevata ad HB la perpendicolare HM,
fi coftruifca fu di LK una porzione di circolo capiente lan-
golo CHM, che interfechi il circolo NI in G

4. Si congiunga primicramente la retta HG , che ragli il
cerchio NI in F, indi le BF, CF, che prodotte incontri-
no di nuoyo il medefimo circolo in D ed E, e finalmente
fi unifcano i punti 4, D mediante la retta AD , che dico
paflare per E ,ficcht DEF fia il triangolo richiefto. ComeDb.f.

Tormo IV. B
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DIMOSTRAZIONE.

Imperocch? (i congiungano le rette KGI, EG, El, ¢ da
L fi cali fu di KI il perpendicolo LO. E perch? il rettan-
golo KHC ¢ uguale dalla coftruzione all’ altro FHG , i due
triangoli FHC, HKG, che hanno I’ angolo GHC di comu-
ne, faranno fra di loro fimili , ¢ I’ angolo HKG adeguerd
Paltro HFC, o fia EFG, il quale coftituendo: due retti coll’
angolo EIG , faranno confeguentemente ancora gli angoli
HdKl » EIK uguali a due retti, ed EI ne fara parallela
a -

Inoltre gli angoli GLO, LOG fono uguali all’ altro LGK,
o fia CHM, e tolto di comunc I"angolo retto, refterd Pan-
golo OLG, o fia JEG uguale all’angolo CHB; ma dalla di-
moltraziene EI ne giace parallela ad FHC , dunque lo fard
pure EG ad HB, e I'angolo EGF uguaglierd il fuo alterno
FHB. Or dalla coftruzione il rettangolo HBA & uguale all*
altro FBD, dunque i due triangoli FHB , DAB , che han-
no Pangolo ABD di comune, faranno fimili,e l'angoloFDA
fard uguale allaltro FHB; ma fi &dimoftrato effer quefto u-
guale all'angolo EGF, dungue faranno uguali i due angoli
FDA, FGE, e percid AD pafierd per E. Comeb.d.

AvveErTiMENTO IL

Per brevitd tralafcio i differenti cafi di quefto problema , come
pure quando i punti 4,B,C,fono tutti dentro del cerchio;
© pure parte dentro, e parte fuori, giaccht le foluzioni fo-
no molte analoghe alla prefente , ¢ dileggieri fi ravvifa il fi-
lo delle medefime .
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PROBLEMA IL (Fig3,455)

In tz date cevchiv inferivere un triangolo, di due
lati paffiny per dus puati dati- di fito, ¢ pel terze

quella resiay che ol terzo lasn coffit
daio angolo.

SRORELLTLZ T 0 N E.

Caso I. Nel cireolo NI fia da dafceiverfi il triangolo
DEF, di cui i lati DE, DF paflino per 4, e By ed unita
FC Pangolo EFC pa i d

1. Ad 4B G conduca parallela EG , e congiunta indi [a
retta GFH , fard dato il punto F.

2. Si unifea ora HC, e i divida la medefima in K
che il retrangolo: KHC i il dato FHG: e co
KG fi diftenda la m 1] e (i tivino le te EI,LG.

E perch fono fimili i due triangoli HKG, HFC, faran-
no uguali i due angoli HKG, HFC; ma quefte coll’ angolo
EFH, o fia EIG conflituilce un dato angolo EFC: fard
dunque data la fomma de’ due angoli HKI, EIC, ¢ |
fo le rette EI, HC @ producano,dovranno incontrandosi co-
flituire un dato angolo. Or le rette HC , HE fono dare di
poiizione , dunque ancora EI_ incontrando AB deve formare
gon quefta un dato angolo; il quale effendo uguale allalero
1EG , a cagione delle parallele EG , 4B, fard dato un tale
angofo IEG e confeguentemente "altro LGK, e 'l punto K.
Come b. r.

Caso I, Debbano ora i latiDF, EF del triangolo DEF
paffare pe’ punti B, C, ed effer dato 'angolo DEA.

t. Per D menata DG parallela a BC, ed unita GEH, fa-
12 dato il punto H.

2. 8i unifca H4, e fatto il rettangolo AHK
dato EHG, fi congiunga KG, ¢ i produca inl, e
retta DI

Ed efendo fimili i due triangoli GKH, EAH , fard
golo GKHug all’altro AEH; ma quefto coll'angolo
o fia GID conftituifce un dato angolo AED , du 3

B ij
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no ancora una data fomma i due angoli DIK , HKI, e fe=
guinndo il medelimo raziocinio , che nel Cuso 1. i ritro-
vera effer dato il punto G.

Caso IILL Si richiegga finalmente , che i lati DE, EF,
paflioo per 4, e C, ¢ lia dato I'angolo DFB.

La rulunonc di queocalo immantinente i rimette a quel-
Ia del 2% imperocchd fi produca BF in £, ed unifcai Efz
fara il daro anvolo DES uguale all’ alero DEF; ed effendo
quindi dato bea anche il fuo confeguedte 4ES, il problema
ridurraffi ad inferivere il triangolo’ SEF, i di cui lati SF,
EF paffino per B.e € e lix dator I'angolos SEA. Mz affi m;!:e‘&

=ayvifi ["anivesfalith de’noftri principj , rapportiamone la
foluzione fecondo i medetimi principj

1. Alla. retta AC ii conduca pec D p.‘tr.l\!e!a DG, e fiu~
nifea GFH. Sard dato il punto H.

2. 8 congiunga HB:, e farro il reteangolo BHK uguale

G, 1 unifca K&, che tagli di nuovo il circolo
in I, e tirifi la retta DI

Simili eflendo, i duz triangoli BFH, GKH , fard I'angolo
GKH uguale all’ altro. BEH; ma quelto,, eflendo dato I an-
golo DFR, differifce dall'angolo DFG, o.iia DIG per una data
differenza ;. farh dunque ancora data la diferenza de'due an-
goli GKH, DIG , e percid le rette DE, HK , incontrandofi
prodm[c d’votm formare un dato ;naolo,n. feguendo il me-
delimo. raziocinio, che ne’ due precedenti cafi , fi troyera if
punta G.. Come box

Avverrrnenro (Fig 6)

Moltiffimi altri cafi o {f rifolvone: nella medefima: manics
ra, o fi rimertono. facilmente ai rapportati. Cosl fia de
inferiverii il triangolo DEF , ficchd 1 lati DE , EF paffino
per B, ¢ €, ed unita DA dato fia I'angolo FD4. In G-
fatro :afo, che affatto fembra raffomighar agli antecedenti,
unita SE & dato: Pangolo. SEC, el probfvn-l fi & immedia~
tamente ridotto ad' infcrivere il triangolo DSE, i di cui la-
Tl DE palino per A e B, e dato fia angolo SEC
(Casw )i
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PROBLEMA 1IV.

In un dato cevelio inferivere un triangolo, di cui un
fato paffi per wa punto dato di fito, ¢ per due aliri
punti paffino quelle vette , che con & due vimanenti

dats coftituifcono angoli dati .

SRoM LI vz 0 o N X

Caso L Tpunti A, B, Coi(Figi.7. ) ¢l cerchio EF
T k. i ol ZiG0E < i, viops TR s quefto un
triangolo DEF , uc..l\; il Jato DF paili per B, e dati fiano
gh angoli DEA,

Unita BC, e {ateo il retta
FBD, {i unifcano le rette DGH , 3

Si prover facilmente s che ek e EG, BH fi diften-
dano_finche s'incontrino, debbono formare un daco olo.
Onde per H condotta HR parallela ad dovri quefla
coftituire con BH quel dato angolo, e efler data di
pofiziene.

2. 81 prenda orain HR ad arbitrio un determinato punto R,
¢ [i unifeano le retee DIR , EIS. Sard evidentemente dato
ancora il punto §: imperocchd efiendo I'angolo DHR. ugus-
le all’alero DGE, o fia DIE, o pure RIS, i duc crnnnnu
DRH, RIS faranno mili , ¢ °I rerrangolo SRH uguale all*
altro IRD, ch’® dato per efferii pnfa il determinato pun-
toR. E percio il problema i rimetteriiad infcrivere il erian-
golo DIE, i di cui lati DI, EI paffmo pe’dati punti R ed
0. ed bt AT darolfin, 1) angolo DEA-( CasiiL. prob. 3. )
Come b, f.

Acrri casi. S fia diverfa la pofizione de' puntiB, C,
A, come per efempio 3l puato A i ritrovi in a, la flu-
zione & analogaallefpofta; e tralafcio i moleiffimi call di quefto
Problema , che con un poco d'induftria fi rimettono a
blemi antecedenti, o fi rifolyono fegusndo il metodo, che G &
pnnm:n nel Cas. L, come io feflo ho veduro i
fcire: . fe: fia da inferiverii (F 8. ) il tria uulu DFF,
il di cui lato DF pafli per B, e

B

lo CBEL uguale al dato
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EFC, quefto cafo f pud ridurre all’ efpofto producendo le
rette AE, CF in § ed R, ed unendoSR: 'cio¢ fi dovra in~
ferivere il triangolo RSF, ficcht fiano dati gli angoli SFB,
RS4,ed RF paffi per C. Che fe poi non fi yoglia fare fif-
fatta riduzione, i potranno unire i punti B, C', e feguire
Pifteflo razioginio , che nel Cas. L

PROBLEMA V. (Fig:g)

Infevivere in un dato. civeola wn sriangolo. vetsilinco. , fiechE
condoste a duc. angoli del mnedefimo tre vette
pumti dasi di firo, quefle comprendano. cow i
petvivi lati angoli dati .

LAY - U T R T

Agevolmente rimetto tutti i poffibili cafi di quefto Pro-
blema agli antecedenti, come [i ravvifa da cid che fiegue.

Caso L Nel cerchio RS fia d' uopo inferivere il trian-
golo DEF, ficch® unite le rette AE ; BF, CF, fiano dati
gli angoli DEA, DFB, EFC.

Prodotta BF in £,ed unita Ef, fara Pangolo DES uguna-
le al dato DFS; ma I intero angolo DEA & dato , dunque
ne fard data la loro differenza, ciod ¥ angolo SEA, ¢ con
cid il problema faraffi ridottoadinfcrivere il triangolo SEF,
il di cui lato. SF paffi: per B, e fan dati gli angoli DEA
EFC; ciod i rimette al I. Caso Prob. anteced.

Caso II. Debhano. effere dati gli angoli DEA, EFB,
DFC.

Si diftenda CF in R, ¢ i congiunga ER: fard I' angolo
RED uguale al dato DFR ;ma & dato ancoral’angolo. DEA, dun~
que fard data la fomma de’ medeiimi, ch! & I'angolo REA,
¢l problema fi rimette ad inferivere il triangolo: REF ficchd
RF pafli per C, e dati fiano- gli angoli EFB, REA.

Acrtrr Cast. Se la pofizione de’puntid, B, C comun-
que fi muti, o pure fi cangi la grandezza de’dati angoli, le
riduzioni, che per altro di per fe ftefle i prefentano, poco
vengono a differire;onde per quefta ragione tralafcio molriffimi
altri cafi, potendo per quefti fervic di norma i gid efpofti.
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AvyvyeErRTIiMENTO (Fig 10.)

11 chiariffimo Sig. Lexe! verlo la fine della fopra
Memoria dice, che ave propotto il lema d’ H
vere in un dato cerchio un quadrilatero , di cni due lari
oppofti paflaflero per un dato punto,e gli aleri due per un
altro, rinvenne che il medefimo in generale era piucchd de-
terminato; ma che in un certo cafo diveniva indetermina-
to; il che, fecondo lui, difcovre una propricty r inde-
goa della confiderazione de'Geomerri. Lomunque lacofa i fia,
mi fembra che una tale proprierd quafi di per fe fefla fui-
dca dal foprallodato principio degli antichi: infatti la mede-
fima fi pud trovar col feguence fempliciflimo raziocinio .

Sia DCFE un quadrilatero infcritto nel cerchio, i di cui
lati oppolti DC, FE prodorti i unifcano in 4 , ¢ gli altri
due CF', DE in B. Unifiafi al folito 4B, ¢ fc li conduca
per C parallela CG; ed unita GE , fi diftenda la medefima
in H. Il rettangolo ABH adegua il quadrato della tangen-
te condotta da B al cerchio, o fia { unito il centro L col
punto B mediante la revta LNB) alla difitrenza de qu:
ti di LB, e di LN. Similmente unita AL dev’effere i
tangolo BAH uguale alla differenza de’ quadrati di AL, e
di LM: dunque fard I'intero quadrato di 4B uguale ai due
quadraci di LB, e di AL meno il doppio quadrato di LM.
Ma fi fa, che abbaffato il perpendicolo BP i quadrati di
AL, ed LB devono fuperare quello di 4B pel doppio ret-
tangolo ALP. Sarh dunqueil doppio quadrato del raggio u-
guale al doppio rettangolo ALP , ed il rettangolo ALP u-
guale al quadrato del raggio LM, e con cid 1l raggio me-
dio proporzionale fra L4 ed LP, ch'¢ la propricth del qua-
drilatero fcoverta dal Sig, Lexel. (Fig. 1)

Mi fembra che uno de’ problemi molto eleganti fia quel-
lo dell'inferizione nel cerchio di un quadrilineo , i di cui
lati diftefi paflino per punti dati: problema, di cui non tro-
vo fatto menzione, ma che fi rifolve con gran femplicitd
mediante il principio, che ci & flato folamente di feorta in
quefte noftre ricerche., Infatti nel circolo G1fidefideri infcri-
vere il quadrilatero MN@P, i di coi lati prodotti pafling
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pel punti 4,B,C, D dai di pofizionc. Unitele rette AB,
CD, che prodotte fi unifcano in X, fi menino per M re-
fpettivamente alle medefime le parallele MI, MG, e {i uni-
fcano le rette IPH,GPK. Saranno dari i puntid, ¢ K. Ma
I angolo HPK uguale dev’ effere ad IPG, o fia IMG, o
pure al dato CX4; dunque fi & trovato il punto P, che
bifognava trovare,

Ma vediamo di rifolvere il feguente generalifimo Problema ,
affinch® non fi defideri la foluzione di alcuno elegante que-
fito in fiffatta materia.

(Fig.12.) PROBLEMA VI UNIVERSALE.

In un dato cerchio inferivers una figura rvewilinea di un
g &1
qualungue daro monero di Jati, § quali dififi paffine
per altrestanti punti dati comungue di firo.

800 b g R0g el

Dati fian di pofizione i punti 4, B, C, D,ccc.,e’l cir-
colo SR: ¢ fia di meftieri nel medefimo inferivere il poligo-
no MNOP@ ecc., i di cui lati prodotti paffino per que’ dati

unti -

: 1. Unifcali 4B, ed alla medefima condotta intendali per
M parallela MR, e congiungali ROH.

2. 8i congiunga HC, e menatavi per R parallela RS, i
unifca SPK,

3. Uniti i punti K, D mediante la retta DKX , fi con-
duca alla medefima per § parallela ST,efi congiunga T@X.

4. Si unifca EXY,econdottayi per T paraliela TU, fi uni-
fca ben anche UMT.

E cost fi feguiti innanzi fe vi fono pilt punti dati.

Immediatamente fi vedra efler dati gliangoli, MRS, RST,
STV ecc. del poligono MRSTVecc. ,come quelli che pareggiano
i dati AHK, HKX, KXY ecc. Se dunque & pari il numero
de’lati MR, RS, ST, TVecc. di eflo poligono (il che addi-
viene quando la figura dainferiveri ha un numero difpari di
lati ) comprendendo angoli dati il primo lato MR col
25 RS, il 30 ST col 40 TU, ec. fard daco L) intero

arco
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arco MRSTU ecc.. e quindi /M che n’2 fortefa,ed il punto
M che bafta a determinare tucti gli altri neceffarj per Iin-
fc rizione della fudderta figura,

Che fe la figura MNOP,
mero pari di fari 5 allora quello d
TU ccc. fard difpari ;e quindi non v
tefa di un dato. m:c ma_effendo ir
rette RS, ST, ccc. farh
di I'a |RML ¢ diftefa YMU 3
I’ angolo XFA a cagione delle parallcle RU AB, onde fard
ancora in qucfto cafo deterinaro=il punto 1. Come b. f.

da inferiverfi abbia un nu-
2 SR, ST,
la for-

AvvErtiMento L

Se il poligono MRS
yaziocinio per la deterr
te il medefimo,

) ecc. venga ad angoli rientranti, il
inaziondel punto M & evidentemen-

AvvearTiumento IL

Sarebbe yeramente cofa defiderabile, che qualche perfpic:
ce Algebrifta (i prendefle la pena di rinvenire una foluzio-
ne puramente analitica di un \uh.gnnlu proa\wup no , che
nella femplicita non la cedeile alla fintetica ‘gid rapportata,

Tome IV, C







