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GIUSEPPE SCORZA DRAGONT (%)
La Matematica nelle Memorie dell'Accademia dei XL (**)

Cueat volta, o mich skgnori, 4000 atito imprudeate. Ho socetiato di parlare
sulls mazcmatics di unperiods staticn limitaro acl terapi & nel Tuoghi & da me
Vissso soltunto In pate, E guelle cioosruziont ideali che di sollto ogni stodioso
Ai 6l per le teorie della propeia disciplin, non mi haveranao. Doyrd rcoerere
aiche & docomenti, Ma non me la sento di far poi troppo il topo. dlarchivio,
eppesd quakhe volta mi manterrd nel vag e nell'cvasivo, — Conl, tanto per dare
un eiemplo (313 pur foor di quei cempi ¢ luoghi), e nella passaliana, Histoire dela
roulette leggessi (come o leiso): — Che Marscnoe propoe 4 pareschie persons
To siudii della ekloide (s parecchic persans, fra le quali Galilen e Robervall: —
Che Roberval dimostsd come wna ertsa area fosse 1l wiplo di quells di wn certo
disco clacnlare generatore: — Che Beangrand ne scrisss 3 Galleo, senma per altzo
naminare il Robervals — Che Gfilée monrss bientdt apres, ¢t M. de Beamgrand
awiri: & fnalmente; Che Tovricelll yusccéde 3 Gaistée of, fous ses papiers b érami
vent enire les meins, il y trouva entre awires ees solutions de e roulette soun ie
o de ciclolde, éerites de la main de M. de Bemgrond, qui parsissoir ca éire I'ow-
Yeur; Tequel Etaut wmoet, il crat qu'l avwie avses, de temps passé pour fabre que o
mémaire en fat perdue, of s i pensa d en profiter ecc., ek — isomma, con
cludends, s mi trovassi di fronie & una slé tisata probabilmente i linderel
dire che in csaa ravviso gl temerari, isieme con processd alle insensionl; ¢ che
on 1= Ia sento i csclidere col alla svelia una bona fede compatibile con tna
sin pr evenualmente deplorevels Ignaranzs, (dapo tutto, anche Blaise Pasal non
sapeva. che la sua Pascallie sveva o precedente oells macching caloolatrice idesta
da Wilhelm Schickard). Che s¢ poi, nel vohmeto di Guido Castelpuowo s Le
origini del caleolo injinitesiniale neil'tra mroderna io. poi leggessi (come ho letto): —

(4] Aocsdemicn dei. X1..
{5%) Conlermizn letta fn occmbee: della Seduia Stssordinuia dellAccademia & Modena
1 27 maggio 1962 in acemions delle mauevioni el Bicsntenteio.
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Che Ia cicloide aveva atirato Vauensione di Galileo fin dal di lui anni glowa-
ailli — Che Galilea svevs propesto a Tarrielll i caleolo di quella tal ase, serza
sapere tranand di un tsultato gib conseguito: — Che nella Letire de. Monsicur
Dettonsille d Monsieur de Carceri Puscal difende 1l metodo degll indivisibill sénza
mai numviuare Banaveatura Cavaliert & dando cosl Vimpressione che eghi (forse per
sastenere it Robervat in wn 1ur reclamo di prioritd) i sha lasciato dommiere dalls
tenderzs mazioualista i coi avers deto wn'aliva provs quando, mella Histoire de la
roulette, lancid Uingiuits accuta di lagjo of Toricelt, allors g scomperso, i quale
svesa vitroveto Varea della cicloide senza conascere | procedimenti (non ancors
divnigeti) che avevao condotto precedentemente | matematinl francesi o comseguire
quel risaltato; insomema, e i trovassd di fronte & questalira tirata, oh allors
metterei quella e questa inserme, ¢ ingeme le affiderel o chi mi ascolral Soscerrel
furtal pily Castelnuovo, nella sus accusa di- pacaialith, ricordando che nelle pole-
‘miche con chi non accertava k soe idee sulla pesanteur de e, oh per Pascal allors
Tosricelli cra e grami Torriceli

Un'accusa di parsialith ie pai la muoverd qui ¢ sublto contro me atesso, per
sttenare Vefficacin di quelle che mi potzance giuapere da alire parti. Ma che
wolete, e memorie matematiche comparse nei novanianove volumi pubblicati da
quests Accademia del XL s0m0 tame ¢ pol tante, che qualche seelia 1 impene. E i
criterl segultl nelle mic soekte porrnna sembrare, ¢ talvolta essere piotiosta
personali

La colliborasione dei matematici & stata panicolacmente fadenss ael volmi
della terza ¢ quarta serie de nostrl Attl. Ricordesd, fra i nomi degli autorl mag-
siormente significativi, quelli di Ugo Amaldi, Giuscppe Bogners, Luigi Bisochi,
Goido Castelmunvo, Annibale Comessatti, Michele d¢ Franchis, Ulisse Dind, Fede-
igo Entiques, Gino Fano, Evgenio Elia Levi, Mauro Picons, Salvatore Pincherle,
Giovanni Sansone, Gactano Scorss, fleniamino Segre, Fransesco Scveri, Francesen
Trico ¢ Vito Volterrs. Nella scelea delle. memoric sard wolio pil drasion. Ne
soederd rapldaments saftanto die: una di Eupenio Slia Levi ¢ Taltra di mio
padre. Nella prima sono considerati | problemi dei valari ol comtorwa per le equa-
oni liseari totalwente ellieticbe alle derirute parzisit; pella seconds viens subilito
1 teorema fondemeinisle per le funziont abelivne singolsri.

Iocoumiacesd dagli ol i famiglis, o2 dalls memoria di mio pudre. i enu
allons pit 0 meno latotno al 1915, quello centrale dei nowri tre anni pasincsl. In
casa si parkava di un o teoremone » che paph cezcava di dimostrare. E la consegina
‘materna qualche volta era: Ogai & tavola non sf parla; non bisgna disturbars papd,
che nella dimastrasinne del san teocena b [icontrato un puoo vero. To eapivo
alto alto, anche se il discorss i mamma i sapgeriva plowoseo Limmagine di una
palling ners verso cul convergevano tanie Lreacioline, nere andh'esse: Timmapine,
insomens, di wna specie di booo octo. Vattelappesca cosa fe pensassero | misl
Gesebwister, il i plccoli di me. Comunque, la conscgna la tispettavano, forse
perché I vedevann scrupolossmonts rispettam da me. B venne il giorno della spe-
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dizione del masoscrinto. E quello dellarrivo i due pacchi con cinquanta extratsi
clascuna. Primo dissppunto: Cento non- era poi un pumero fanto grande! Sccondo
disappunto: | dine pacchi s ne stavaan abbandonati per terra fa ua angolo dellla-
sressol Non tieoedo come manifestal le mie fmpressionl. Ricordo invece che dal
disappunti passai ad wn vern beonforta quands mamma mi disse di non parlame,
perché a papl il « roremons » non pisceva pii Posaibile? Giungere e tenere un
presuio, poseva voler dire non apprezzace pid quel premio? Oh, come poteva. ciser
triste corte volie La vital Oggi per altro mi son trovato notivi di conforto, La stesura
i questo saggio mi ha ravvivato quel ricordi ma i ha mmentata anche, che nella
memoris immedistamente successiva & quells del « teoremone », & procismente
nells memotia Iatarao afla teoria generale delle matrici di Ricmamw ¢ od slcune e
applicaziont, mio padve scriveva: La teoris deile furzioni shellime (con che si intende
alludere, el tenpo stesso, o tutto Vinsieme delle quistiont nalitiche che pis o meno
divettemexte vi 5 riconntions) ¢ alcwne delle phis elevate veorie della geometria
atgebrica presentamo anslogie cost frequenti e affinitd tunto spiceste che, chinngae
le exasini wn po’ da vicino, ¢ condotlo quasi poatancamente & presumere, che esse
debbamo innestarsi tutte ropra uns medesima teoria gewersle, ¢ che i quesio fatto
debba ravvisarsi la spiegaione migliore dei vincoll mumernsi e streiti che Je colle-
pwno, E poiché al fowda di opi ricerce iutituita e guesli argomenti sta sempre, in
mado pii o wenn erplicito, wn eeria « tabela di periodi v, la guale, come 8 noto,
I etsw cato & s matrice qulsivagia, vien fatto yubite di penrare che appunio
le proprieti di querta matrice debbarn rispondere b quelie teorie @ un ificia
exsenide. Vero & che fino  quslche tempo abdietrn 1o studio disetto delle tabelle
in descorso era stato cost poco approfondity che Vossercazione oré fatta, anche &
riteneria iignificativa, bisognave rassepnarsi o lasciarla cadere; ma in guesti wltimi
i b cose sembrao routete eoc., eve, F & me ogi pisce pensare, che paph non taato
fosse insoddisfatto del « tcoremone » quanto invece proteso verso la costruzione di
quella tal teoria generale, esposts pol nei Remdicomi del Circolo Matematico di
Palermo; ¢ che mammi o fasse male informats o ghodiensse il discorso troppa
difficile per un bimbo suf sette anni (troppo difficile, anche s ridotio af miniml
termini).

In quegli anni, presso [Universish di Parmna legseva nche Beppo Levi, fratello
& Eogenlo Elia ¢ padre di Giolio, Giulio, uno dei mief compagai di pisochi, non
i fornlva aftatto movivi di inviia © emmirazione: era troppo pil piccolo di me.
Mortificata di fronte s lis, Jul assente, mi scatii nei giori di Caporetio, Noi eravimo
ormal in Catania da tin an0, 0 quasi, € cold rppi che propeio in quelle tist glormate
o zio Eagenlo Elia ers morto combittends ervicamente, mentre che o non avevn
=i worth In goerral Che Beppo od Eugenio Elis Levi fosscro poi mutematic e bravi,
per me er In com piis nawrale del monda. Qanto brav, lo spprezsi o ragioa
veduta molti anni pid tardi. Ma non vorrel uscire di nuevo fuori dello stretta seml-
nato. Eppech qui i affretterh a ricodare che guella lungs memarla di Eogealn
Elia Levi sopra | peobles dei ealort ol contaruo per ic equeziont fineari totalmente
ellitciche alle derivere pargiali era limitars, ), al caso delle due sarisbill indipen-
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deati, ma eca pur sempre un Lavoro di frontiers, tant® vero, che alver Lewd's menioir,
Torty years passed without mew contributions of @ general character bromght
10: he quertion, come s legge el aitain sulle Partial differeniial equations of
eilipsic rype rodarto da Carlo Miranda.

Proseguiaao con 1 metafors degli ol di famighs, Ol di famiglia potevanc
wantare anche Giordans ¢ Vincenzn Riccat, figl del conte Jacope, irventore pramo,
seriverd Antonln Mario Lorgna lc patole son qul leggermente diverse, ma il con-
exttn & rispettatol, dnveatore priwa, sdunaue, delte clebre equesione

Yoherd b =0,

che dal suo inventare, di oworsta e empre Hlustre memoria, ripete il nome di Ricca.
et ! et Linga e k. Opel 1. ot shismar o Rt Vi
roac pib geacr

VPP gy =0,

:hclouln!.m,mmdézh-lwmmlpnﬁdlﬂndlnmnﬂmllnqm
appunto discorrendo, clob pello wcrltto Sopre Lintegravione dells formale
Qax + Pyldx + dy = 0 {in qocsto titolo e ielle prime righe del swo amicolo
Lotgna dice formula, ma insende equasione). 1) nome di Jacopo Riccatl compate:
anche nells ot Della figura del gorgo che la Natuns forma in w vaso cilindrico
ripiene diacqna wel centra del el foda sis speria wn Jara circolare pobblicata
nelle Memotie di Mateoiatics & Flsica della Societd Traliana dei XL dal comte
Giordun Riceati. 1l quale, parlandovi in prima persona vi scrive: Neilonnots-
siowe alla scbediarma XXXVI del coute Jacopn Riccati mio padre contensta mel
tama 1)1 delle sue Opere ba determinato Ia figure del gorgo et ciera, et extcra,
£ con cib mi 1 pensate se noq shbia per caso avata anche luf la ventura di colla
‘barure alla stampa o ristamps delle opere del proptio geaitore.

Glocdueo Riccati i uon dei XL Non cod il freclo; i comte e shae

pubblich nelle sclite Memorie dells Societd Italisna dei XL. Colh quel coate od
sbate & mentovatw In relwione ally celebre contraversia sopra ¢ vetare de' logs
ritemi sviloppatasi. iniziatmente tra il Leibuizin, ¢ Giovanni Bermulli, proseguitasl
o tra PEnlero, I'lembert, od airl (fra | quali anche il Lagrange) e destinata
& procacciate 8. Gloedano Riccatl be gloris di prowunsier la dewtensa. perentorsd

Gloria? wera gloria? lo temo che gid i contemporanel, kuni almeno, ne
fosscro miralro che canvinti, Mi spicgo. In quellElogia il canonico
tevocs un carteggio del propeia fratello con I'abate Viocens nonché un inter-
~ento, epistolare anch'esso, di- Giordano. Tutic queste lettere sascbbera state
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dedicate alla eclebre quesions; ¢ quella di Gionlano sarcbbe stats appunte la
conclusiva. ¢ aviebbe posta fine alla fento agitala controversis, Le letiee dei due
Riccadi furono dae alle stampe, ricords il Pelizzarl, E comparvero nel Noovo.
Giormale de* Letterati Modenese, precisa i Malfan in una pubblicusione. accolta
fra le Memorie della Reale Accademnia di Mantova e dedicata a certi Pensieri sulla
fomasa guestions de' logarituri de’ mumeri megetioi. Namralmente jo mi sono
guandato bene dal partire alls sicerca il quel Nuoyo Glormale; o pib, che

i nll rmaginario now puh confondersi col rede), che ogal

sl sclocoo mentee allorn potcva anche essere soltanto provocstario.
1n questulito scrito, Giosdano Riccatl erede di poter conchudere con fn diver-
itk degh ze3i complesso  resle partendo dalla circoscansa che i due rami di una
cocisde di Nicamode non passano per il polo della concoide s I cos decto
intervallo di questa & minore della distanss el polo dalla retta base; ¢ ritiene
& poter quindi dedurss, b f metolo Jel lodato atore, ciok di Ealero, determins
19t inemaginari ¢ logaritmi ¢ def muveri posiies, ¢ def mumerd megstivi, & poiché
it mon erclnde, ehe af mumeri pasitivi ensepetane dei Ingaritmi reali, iimfuwla
deve altrest affermarsi dei mumeri negativi, ai qualé non wweno 4 logsritest reali 5f
adattano, che la qusdratura delliperbola jra gl assinioti e unlatts dircostaras
sulla quale sorvlerermo dimosteend agusli 4 quells del wumert povisiol. Tiiamo le

nesse percid anco esporto alle eccesioni ¢ all ettacchi del D'Alambers; — qoel
padre Gregorio Fantans, dicevo, che in quel primo volume (e precisamente nello
scritto Sapra i logaritesi defle quantith negative; e soprs glimeraginarf) aveva dato
tre differcatt brevissime disosteaziont det. fawosn tearema culeriano, che i logi-
ritars di quelungue quantiti pstiva bs wn'infinitd di vlors, de’ quei wno solo
& redle, ¢ tutti il aleri fmmaginar); ed @ logsmitsvo di quelsivoglia guantitd negs-
tive. be an numero infisito di veloei ma solamente immwoginarj; — quel padre
Gregorio Foatana, ripcto, era difficile non reagisse alls. provocasione, Nel fatio,
In quelle Memorie egli intervenne con un altro scrites Sopea la prefesa distinziane
frin il malls reale, e # mulla mmaginerio; — con un altro scritin, in cul el sccanto
et il i £ o ot s Al sl i quele capose
. in di Sl ki

e et e o i e
voleria battere sul su0 terrens stesso, soenendo che i poli delle concoidi di
Nicomede son scmpre punti, evetualments isolati, delle curve concoidali rispet-
tive. E tali 500 certamente, se dicendo « cutve s s intende « curve alpeheiche »
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& s queste parole s intendono nell'sccezione ozgh consuets. Tali sona certamente,
dicewo, ma I circostanza & ireilevante, almeno per quello che ha trario slls quistio-
e atruale. Per ba quistiooe astuale, la prima veritd vera si &, che potrsbbe noa
svere molto scamo pretendere di anfrare & certe conclusion! cires la nawea & va
numero pirtendn da considerasioni o costrusionl geomerriche che 8 quel numero
possano aver crentualmente: condotto © posano evcnimalmente

La prima verlth vers, questa? E In seconds? Eccola, fess pil chiarm da s
snluzzamento b affermuon] soccemive, le quili diono: — Che il corpo
(americs) resle (astratio) & suscettiblle di mste Enterpretazioni concrese dando
Toogo ad ltrerismil corpi (mamserkc) reali (concreti], rorti isomorfi era i foro,
dicona | matematici,  tuit sosttuibii Vun collaieo ool vola che la sestitusion

cme:

plesso ne coaticne wna del corpo reale, questa costiucndo il sottocorpa reale
teonceeta) di quells fed avendo come zero, quasts, lo zero di quells; come wnid,
Vonith; eccetets, eccetcta): — Che un'interprcazione concreta del corpa reale
pois essere per excanpin costruita cof punti di una reisa od un'iaterpretazione con:
crets del corpo camplessa col puntl di un plaso: — Che in questc ultime costru-
zioni s possano scepliere a piscese | pant da assumcre come pumeri zero; — Che
pertanto sarchbe un bel casa, se questl pumcr 2ero concredl colncidessero; — Ma
che un'cvenrmale mancam coincidenza non avichbe sssolutmente importansa,
peiché il sonocorpo reale dl un corpo complesss concrein pub essere. scmpic
espalic ¢ sominiito, clemento per elemento, con uaa qualsiasl altr interpreta-
sione concreta del cutpo reale wstrauo, lo sero di questa andanda al posto delio
zero di quel sottocarpo (epperd anche al posta dello zero di quel corpo complesso
‘concreto), Vunith al posto defl'unitd, ecceters, ecceten.

+ Questa scconda veritd appare ormai ovvla al matematicl i oggi. 1 quali
peraltco non sorridono affatio di fronte & certe, diciamole fngenuith dei lozo pro-
genivori. Easi sanno benissimo quanto lento e faticoso possa essere il processa

mantovans, cssl, danque, sammo benissimo che anche oggi controversie con tanti
serhel agitate rimengonn tuttora wel loro stato di dubbuietd ¢ dincestezis; ¢ che
snche opsl, di fromte 4 cert] periadi siaeatcicamente ben wosruit] 4l pud rimaners
perplessi ¢ chiedcrst ¢ chi 1i ha costruitl oo abbia per caso frteata & propria
vantaggio, sla por scnza intensieni blasfeene, qoel

Geuthulich glasbt der Menseh, wene er mur Worde b,

Ex mitse sich debel doch euch was denken lassen
o inteoziont lasfeme asseriia da Mefistofele in una scena del Faust gosthianc.
Allsdo # situasioi che i preseniano quando la matematics si avveatura in ceste
plaghe abisuli;  cevcherd di spiegarmi con v escmpio tratio dalls teods degi
ntieml. o ¢to sncors ua ragazzetto di fronte alla matematics, ma 1ale pon ero
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pit di fronte alla filosofia, ¢ in ogai coso ero ormai fuori (diciamola con Proust)
e Pdge ol on croit qu'on érfs ¢ qu'on womme quando mi trovai pasto di fronie
alls famosa aatinomis di Rusel Scena: Piszza dells Mincrvs, in Roma. Inter-
locutorl, clice a me: mio pedre & Ferdinando: Lod, alora professore di eletiro-
tecnica presso il Politecnico di Padova. lo pon so ben rdir come fu e come non
s, ma probabilmente propeio in segvito 1 qualche domands di Lori, spirio ca.
rioso ¢ vesmile quantalcel mal, i senti improvelsamente chicdere da mio
padse se secondo me fra gll clementi di un insieme potesse ewervi linsieme istessa.
Di Froite ' taa simile mostruosich, nella- quale sentivo riccheggiare {'mgumention
mestiens di Ciceroniana memoria ($i dicis e mentird versmaque dicis, menteri;
ditis aniem te mentivi veramgue dicis; wevateh igiter) o, 56 ol peckerisce, 1 pofle
sna del crctese, di memorla galileiana (Questo & un di quegli argomenti comusi,
che i chismana soritt: come quelle del Candionte, cbe dicevs che tutt] § Candioeti
enmo bugiards, perd, exsendo egli Candiviso, veving & die ls Bugis, mentre dicera
ehe § Candiotsi eramo bugiendi; Bisogna sdumque, et corers, et ceterd); di fronte
od una simile mﬁwdl!dwm#ialmwﬂtwd&mml
significato, Un po’ pill cauto mi sembrd di dover essere allorché, continuando, nal
st domandare s potevo copcodere che un lesdeme poteste pan compaite
fa | peopr elementl. Mo in fine decld che se il primo discorso era privo di signb
ficato, sprovwista dovevs esserne anche il secondo. Decisi! E ben me e incolse!
Imperocché altrimenti sarel stato lnvitato o cossiderase la tosalish di queghi in
siemi che 00 compalon fra i lato rispenivi dlementi; a fconoscere che questa
wolich, in guanto insieme, pub comparice ovvers non comparire fra | progel
elementi; che se essa vi compare, e non i pub comparire, per definions; ¢,
finalmeate, che se exss non vi compare, essa vi deve comparire, scompre per defi-
nizione; mi sarei insomma ritrovato appunto davand ollantinomia di Russel, alla
q...k per mis fortuna, avevo negato @ priori ogal significato] Per mia fornuns,
mia tranquilleh nteriore! Per « mia » fortuna, perché alist pre-
lenmvcd«cnddncmdlxmsglm-&mmpnmndn. Secondo
altri, quel discorso proverebbe che quells tal totalith som ¢ wn futieme, Secondo
aks, se si assume che gli insiemi slano classi di tipo zero, quel discorso provercbbe
, pensita come classe, poirh porsi per esemplo guale

ma 1 zev; dopo i che con e clast d ipo wea ® pota teatase

di procedere in qualcbe guisa analogs o quells tenuts con ke classi di sipo zero,
pervenendo eventuslmente @ clarsi di tips duc, ¢ cod via (anche quest'altimo
discorso non & o), La sentenza chinrificatrice w1 questa, eome su eerte alire
antinomle, verd quando verrd, se verrd, Ma se verrd, csm sand in gn pasic
debitrice della propria chisrerma alla luogs teoria deghi suadiosi che la- wyrsnno
ricereata, cosi come noi dobbiama ai matematici del Sette-Ortocento se abbiamo
idee chiare ¢ sul logaritmi dei. numer pegativi e, per esempio, sulle serie. Dj
queite patleremo tia poco. Prima votrel precisare che [invensione i quei sofismi
ugmul ' Giarose & Galics & sicbies o Enbulle di Mo, adepto dells
semola eleatmsocraticy megarese fondats da quellEudlide, che Platoa finge abbia
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redatto il Tecteto e che nel Fedone & ricordato come uno dei discepoli di Soccate:
presentf alls fine del macstro.

E s ale s Ache g & conyihle s o dmicr: Lt
warsl & lavori pubblicati nel primi trenta o trentacingue annd di vita della sostra
Sociest. Era vicino il giomo nel quale Heorik Nicls Abel avebbe seritor Les

el sy Jomder. mcune désonsiration. Ou pest démontrer fout. ce
qu'om vent en les ;-l,-ru‘mdh.l(ﬁlm[m.‘mkm‘fhlnnw
o i e W e Pt Y de plur burrible que de
pro

O=1—24+¥—4+

i est o momive entler paitif? Enfin mes yeus se sont décsilids dame maniire
Jrappansc, car. & Vexception des cas les plas simples, par exemple les sévier géome.
trigues, d ne se trouve daus les mabématlques precque avcune sévie infinie dont
la somme. ext ddtérminée d'wne. manidre rigoureuse, <'eitddive, la partie la plur

résatiats sont fustes, il est vesi, misls Cest 1t wne chore biew érrange. Je mivecupe
i en chercher la ratson, of ceters, < eetera. Che son parole dure & non del it
s, Ma seche o de ot e, | il 4 eoierano saoen
ana vl di fronte ad alyoritm pi beavi di Toro: cercavano di i

8 dominarli; ¢ fome avevano selunto vagh sompend salle scoperie alke ook
n-dwhm:lmmldoc Tenterd di spiegarmi con un csempio. Leibaitz, il nel
peimi anni del Setwecento auribuiva al Faisius uas trasformasions. della serie

3 A3 = T+ e
nella serie

(/2 (1 + (U3 + 112 (3:5)) + (124 [ (3:5:70) + -

)

che converge veiso /4, come I precedente, L portata di quella al trsformazions
fu amplists da Enlero verso fa meth del Seitecento. Ma bisognava aspettare. i
Novecento perché sl ricanoscesse d:ll trasformazione diEulera mutava in con-
conservandone le somme sispettive; € poteva

procedi.
menti generalizzati di soms sommazione opgi conoiciuti, Un altro tal procedimenta &
ol she ripete 1 s00 bome da Abel perhé s ua rapion desece da un
roorens di Abel. Inmwlm queste procedimento attribulsce alla somms (gene
ralizzata) della serie indeterminat

=1l =T
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quel valore di 1/2, nel quale, anche se s bisi piuttosto fantasiose concordaeanc,
fin dagl uldiml annd del Sciceato ed 1 primi &l Setresento, tanto Jacopo Bernoull
quinto Guido Grandi ¢ Leibaite.

Ma ritarniamo ol nostro awsanto. E ticondiame che per Fontana, Largna, Mal-
fatel e aler dei. XL i lo studio dells convergenza ordinacia e dellordinasia e
comvengensa era affascinante. Cosl vediamo Losgna che oelle solite Memorie dells
sollia Socierk Trallann pabblica una Nussa investigaione della somma geerale
delle sevie col, proposito (cito Eberamente) di uprine in guerta fmmensa dottrine
s strada mon bettats; — vediamo Malfart, che pells peima parte del lavoro
dedicars all Exame di wma dinvostraziove, che di [Ealero d'sn teorems asalitico; ¢
i uma celebve regols per determinare la natura o i valori grossimi dele radict di

equazioue mira a giusificaro completamente una secca decisione provun:
st dall Enlera nella viprova di uma formals famosa, dovata 3 James Stiring, <
acla parte scoonds confuta una regeln piottosta cervellotics, basa sulla conver-
genza 0 noo convergenza di certe serie ¢ presentama dall'ibare Gianella come: del
ttto conveniente per conarcere d rulor peossime delle redicl veali i quelumgue
equszione determinaty (algebeics, nanché reale nei coefficient, e per conowcere if
mumoro: delle vadict wmaginarte che in ¢ssa (si) banno; ¢ vediansa labate Fontans,
1 quale. 4 professa piutiosto sicuro, che se i giugnesse a fanto di poler ssegnare
ls somma di cinschedura setie, tutto i sarebbe fotin nelie matemstiche ¢ indica
Teoremi sapra le seric infinite concergenti formste dof prodotti de’ mumeri dispari
suecessivt divisi pe' prodonil de’ mumerl poi corrispomdent, mesire in un lavore
precedente Sopra Le serie, ve e avev sommate parecchic alire.

Pareochic alurs, o, ma che si dircbbero tutte costruite & bella posta in nl
it da potersene uppunto calcolure Je somme rispetive. Corl, dopa aver qui ricor-
dato che il fanoriale, 1, dellintero positivo n &, per definizione, il prodoto del
et pumeri naturall, d quelle seric considesiamone In prims, scrivendola

Lo AN + G o 2D+ IS

chiara essendone Ia siratturs. Orbene, Fontans derive questa sus scic femmine &
sermine guattro volte; iconescs che cssa soddisfa allequarione differcnziale lincare

& nc Idenifica s somma con quellntegrale delPequazione ugaake 4 wvo, To, per
x = 0, mule exsendo invece Ic prime tre sue derivate, sempre per x = 0 foul, per
§ matemsatli, { motivi di queste imposizioni); ne idemifica ciod I somma con s
fansione

@ 4ot 2w (4,
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che soddisfa appunto 1 quellequrrans e a utte le condizion imposte » quellinte-
grale, Per altro, chi si rammentasse dells

LD 2 R3O D,

i
& quindi della

e D10 4+ (2721 — (30 + (A — ...,
sl ricondassc altres) della

wsx = | = (21 (F ) = (A6 1)+ (BN —

potrebbe verificare immediatamentc che ls funzione
PR AR Y

cspressa i serle di potenze dells x resitulice apponta I serle considerats dal

Fontana, maltiplicata per quattro, Comungue, 1l procedimento. seguito dal

Fontans aon vi da eccepice, almeno opel. Almens ogil pesché opgi
matematico ha sulla punta delle dita i teoremi che fanno allo scopo. Che se

temporibur illis quesd weoremi non ceano nod, allos bisognerebbe dire

tana & stato piuttosto disinvolto; e la devisione richiederebbe una riceren che non
sarehbe forse del o di archivio, ma quast. Per altro e per la verith, anche
Malfacti mi ¢ tabvolta sembrata discretamente disiavolio
siderasion di Euleco sul comportamento del fattoriale dl u al divergers di . E qui
Ia decisione richiederebbe Femme approfondito di una dimostrariooc piuseosto
ingacbuglista relativa sd ora. formmils meno cspressiva di un'altem, che p..a
saabilie con meiodi Forse meno =sm..w-, ma certamente pit spedivi, E
non il pare che: valga 14 candela. Duleen patte, qualche: ssempio d:mdldldn-
voliura: desiders pur darlo (e s e comprenderh Tn seguito I motivo; pertsoeo.
urdrhhumllmpn‘ddmmm,mmmmntlummlm
trolli effertuati a proposito di una prestazione di Agostino Laigi Cauchy, uno del
pils grand] matematici i tutsi § tesmpi e gid nostro socio onotadio.
Neglh Aui della solta noura Soclerh Trlinna del XL compaioano o

o - I prima verse Sulla inserpolacione, hmunﬁrlpmﬂ.lil Caleolo:
degli dndich detle fussion ¢ la- tezeh s 1 Mlmria s nappeil che eabtons fob
il caleoln dei sesidud ¢ il calcolo det iwitl ¢ sul vantaggi che offrono questd due
maowi calcali nella solwzione delle egursion: algebraiche o . La seconda
€ la terea crano state gk illnrate verbalmente dall'antore istesso presso I'cea-
demia delle Scienze di Torino. La weraa dice gid malto ai metemstici ml tialo
o & seaplice: splegaziond meche di un'ora, non ditebbero iente o quasi nisate
si profan. Ed ounai mi dedicherd a quell'cscmpio, che o interessa e relativo &
guellintegrale seconddo Cauchy, che gl jmliani talyolta preferiscona nominare

E;
i
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secondo Mengoli-Canchy. E doveiy rifurmi ol primo biennio det miel soudi univer.
sitark. Nella mis ingesuith di maricoling 0. quasi, senieado parlare. di. iniegfule
secoodo Cauchy per quelle ali Funioni continoe i wna variabile, cro. convinto
che Cauchy avessc considerato quelle tali somme ¢ ne avesse dimostrato quella
tle convesgenza verso quel wle limite, che sstebbe poi tato, s definizione, qacl
tale iningrale definito. E mi ¢ amovellvor Bon”capive come lai avesse potuto
ottenese questa risultato una cinquantina & anai prima che Helneich Eduard Heine
dimostrasse la continuith uniforme di quelle 1ali funzioni continue. Alla fine, visto
che da solo aon ce la facevo, ainal alla fonte & di Caushy consulzad 11 'rmred“m
Iyse: esposizione chiarissima per tre pagine (tre pagine? per quelle
), ma arrivati pel punto in cui fo sspertave al varo, obimd! che vusta rinm'
dha dat e wertlghnit Un vooun d'aeis, che vidi poi ricordato anche nellExcyclopedic
der Marbematischos Wissewschaften ¢ che ricontato sard stao chissh mal guante
slirc volte. Ma qui ron & Il caio di insistere sull'argomento, Phuttoste yeere] osser.
vare come, in quel volumento su Le origini del calenly trfiriesimate nellira mo.
derna Casiclmaowo ricordi che Pistro Mengoli aveva, sppusio g dimosinato quella
tale convergerua di quelle tali wome, mpmemunmmmhn E fonse ¢
aicor pis intercssante rlcvare gquanio ivi sl ramment]  proposito di Lues Valerio,
0 ek priemd scoaderntel ncek (o sariimo geoareirs, dk: di Yl Gallbeo mella quarta
delle giomate di el ei w0l Discorss e dimastraziont matemtiche intario @ due
Ritove. scierze). Preseaterd qul In dasanto | risuluatl di Locs Valerio sugli wegrali
definirl eoal eome 3 possono cvincere dx quel volometto. Sard conserto, sa pure
pex poco, & fare uso di un linguaggia sirettamente teenioo, senea indugiare in ispic-
gazioni che non spicghercbbern alounché ai profani ¢ che srebbem completamente
sopesflue por § magecaticl. Luca Vilerio consders wduoque fumion! mell di uma
wariabill reale, continue e crescenti (o decrescenti), assegnate in imtervalli nnidimen-
sionali, chiusi e limirati; considera quelle solite 1all somme ¢ pe dimostra quella
solita tale convergensa, eccetera, eccetera. — Oh bella! ¢ con Is continulth wilforme
come I mcrsiama? sento chicdsze, — Excol quells tale convergenas of pub deduree
dalla continaiti wniforme dimostrando che questa mplic sia soddisfatts una con
dizione indicata da Ricmamn verso la metd del secolo scomo; wna condizione ap-
punta necessarla & sufficiente per Vbtegrabilith secondo Riemana di uny fusslone
reale, definita in un istervallo unidimensionale, chiuso e limirato (Tiniegrazione
secondor Riemann aquivilendo poi allintegrarione seconds Mengoll Cauthy quando
si trated per di pif di fumsion contimue]. Ebbene, Lica Valerio conclude comedta:
mente, dimostrando appuato, in sostanza, che ael suo caso b condiziooe di Riemann
& soddisfatta ¢ trendo pol Je debite comegaenae di questo cimltano, Una vera it
cipazionc!

Riparleoerns tra poco delle serie, in oceatione di un pot-pauer, che srh velo.
cemente ammannito, Qui desidero. porre sublto in evidenza come anticipasioni
possana rvvisare anche nelle ricerche di Gabeio Piola retative ad una Nuoos analisi
per tuite le questioni deila reeccanics mudecolore od in quelle Intarno alle cquazioni
Jondamental del wovimento di corpi qualsivogliono, considerstt seconds la maturdle
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taro forma e composizione. Tn qoeste ultime imerveagono explicitamente cert ten-
sori, introdon ivi da Piola ed oggi usualmente consideratl In meccanica del continol
quando 6 faccla Afecimento al caso generale dele teasformadioni fnie (in meces:
nica dei continai, dicevo: in particolare, nella teoria dellclasticisd). A questi temsari,
pér cssmpio, fece sempre capo Aatonio Signorini nel suol saudi sulle trasformasicni
tenmoslastiche fivite, Veramente Sigaorinl i disse mai che quel tensori cisalivana
& Piola; ¢ si sacchbi quindi portati o dedurre che epll non fosse a conoscenza del
fatto. 11 merito di avere rilevao Timportansa delle ricerche di Plola sembrerebbe
pertanto. dsalive quasl per intern a Clffard Ambrose Traesdell e eollsborstarl, —
Debbo tutte quesie aotizie alla cortesia i Dionigl Galletto, al quale mi soisa
rivolto, atteia 14 mia nessuna competenza in msteria, Incomperenza che peraltro
non mi b affarto impedito di essere pradevolmente sorpresa dallo stile piino ©
scorrevole. di questo studioso, Sele, precisend, sempee o per lo meno quasd sempee
piana ¢ scomevole. Quasi sempre? Dirci di st. Comunque, corto si & che questo
scriniore non i ha mal indotto a rlandare col pentlero | comments froaici, che nel
o Rome, Naples ¢t Florence (1836) Scendhal dedica a certa pross inaliana del
tempa.
Nan ostante quilche traccia di cufulsmo, analogs Impresione gradevole poss

dire di averla ricevota anche dalla Jewara delle pubblicsziont di Giusto Bellaviis.
Di questo ricorderdy la memorla Sulle dassificasione delle curve del terzondine,
quell dodicata + uma Spasiione del wtodo delle eqripoliente (ciok & unllustra-
sione dellx tcoria dei vewori) ¢ finalmente quella sul Gelcola dei guaternioni di
W, R. Hamilion e sus relazione cof metodo delle equipoltense, la peima presentata
a questa ostra Accadernia osl 1851, ln seconds pel 1854 ¢ ln tersa nel 1858; — ¢
qui ricorderd di sfuggita che b collabocuzione di Piola con gli Aui dei XL, iniziata
nel 1828 con un lavoro Sulla wrasformazione defle formole invegrali duplicate e tri-
Pliie, sl & conclusa nel 1845, appunto coa s lunga memorta su qoelle 1all oqua-

discamsinue {nel quale bo avvertia, talvolta, una certa qual sla pur Jeggera asapok
losita) e della Nove @ duc capiroli dcli’opera di Enicro che ba per titoko: Thearia
matus corparum rigidorum,

E ritarniamo o Bellavitis. Forse il modo migliore per illastrare i suoi conribut
a!qp:lludlrw-ndum le primissime pagine della sua Sposizione (nelle quali i

lascia garbatamente Iotravodere una tivendicarione di prioritd). Ecco quelle pagine
{in rotondo le parale che sono in corsivo nell'originale; e wiceversa, namralmente):
Meila: memaria’ sulla zf'mhfmw delle eurve del terza ordine (pog. 1 del pres
wolwme) mi proposi di esporre detiaglistamente sm metodo di Geomeiria anslitica
da e Immaginalo or soiu weatt ansi, ¢ cbe di prina dissi metody, delle equasion
frometricho; cangiando poscia questo nome bn quello pii breve & squiplcess
Gl scrittf principali, éu cui tratiai di questo metodo sous: i Sugsio pubbicatn nel
3 solume (1835 degli Annali deile Sciente dot Rugwo’ LombardoNaeio; — i
Mesodo el tamio VIl (1637) della stessa opéra périodics; — le Salusioni grafiche
nel volume 1 (1843) delle Memorie delf Imperial Regio Intituto Veneto. — Forse
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perché wi ronui 4 soverchia concirione, accemnando & molte applicazioni geometriche
& meceaniche, enziché sufficioniemente estendermi in alcune poche; — forie perché
ir taurha wastitd della seienzs goomeivica ogai Dotto st ritrosa ad impiegare ancho
pova Lempo per apprendere un nauio ietado, ¢ ritiene che cou guelti de Tl o~
woscinti pored ginngere agi stessi risliamenti; — forse per alire ragfoni; — i Geo-
wow posero artemsione af metado da me propasio, né alte solusioni di ineon-
sestabite sersplichd che io me ricsusi in quelli od in stcwni altri miei scritti, — Pute
parecchi det privcipi da me asuenth st semun agrors pii sdottandn: & Saint Venant
woried { pantags! d comsiderare le quantich gometriche fe sur somime
s precisamente guelle. che io pure da prima cosi deominas, nos che poscii diss
composteequipollenti: ed I Caichy wath & pil riprese § pregi delie seorie del Sainte
Venant. Spero adungne aon del tarto iwopportuna ritornarc wvcors nna valta sl
wmetodo delle cquipollente, ¢1pomendelo con tutta ls maggior chierezza che mi sord
passibile. Questo metods soddise wn desiderto del Carnot di trovare un algaritmo,
cbe sappreseuti nello stesso tempo ¢ la grandesta ¢ la posishoue delle varie parti di
s figaré; we risuleans quindl, per via dirctes, cleganel ¢ semplicl soluzioni gre-
fiche dei probicmi geometrici, 11 mvetods delle rquipallense comprende come casi
puticalari § metadi delle coordinate porallcle a polari, # celeols borieentricn ece.:
i problemi suie curve vi si risalvowo in generale senza preferire wns maniers di rap-
preseatizione ol un'diva; pertoché I caleli-sowo pilk speditd & guelli della Geo-
metria wnalitice, ed 1 rizultameni vomo espressé in Jorma pib semplice,

Aftre notisie sulla teoria del vettori son pet esciapio esposte nel primo volume
delle Lezsani di Analisi d: Fravcesco Severi, 1w 5i Jegge procments: — Che [a
demuminazions (di vestoce) & di Hamilton (1843): — Che § peimi germii della teoria
dei vatiord povsona fars tiselive @ Wersel (1787), Gours (1799), Argond (1805),
i quals & dovts ls {ben vota) rappresentazione sometrice dei mumers complesif:
_E che lu teorka-dei vettari a soiluppain orgaicemente ds. Bellsvitis {sotio il
some i metods deile equipoliene, 1833), da Hamilion {18421253) ¢ da Gass-
e (1844), Dalla viva voce di Francesco Severl, in un anno ormai loatanissimo,
appres] poi di una targa apposta sulla cusa abitsta dal Bellavitis in Treze sl
Brenta, wicinbsima & Bassano del Grappa; di una targa, dicevo, la o cul eplgrafe
30 chindeva con un ¢ Visse felice s, 11 testo compleeo dellepigrafe mi & stato for-
nito, k. occasione di qussio mio, saggio, da Edwondo Morgantini, Ecsolo:

Giwsto Bellavitis / nacque a Bassano (1803) / da Ee-

nesto ¢ Giovanns Navarinl | Amoce pec lo stodio / &

formoate circostanae / 1o fecero / Professore a Vil

cenza (1842), a Padova (1845) / ¢ Senatore del Regno

d'lialla (1866} / Scrisse di Matematica | Invensd il

fnétodo delle equipollene / Marivo ¢ Padre affertio-
sislmo / Vine felice;

quel testol un testo da eui taspare quanto Bellaviis fosse affezionato anche
alla sus creatura scientifica, non appens si ssppia che si traa & un'epigrae detats
dallneercmato modesimo! 11 quale fin dal 1877 aveve preparato — soristi di o
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e com i rirpettivi-indinizzt — diversi pocchi degli wimwncl funsbri. che la
O e e Mg AT
amici, st Consigliers commsals di Pedave, i memibri deil stituto, Vencto, ai corri.
spondenti ed awici seravieti. — . sia pes Inciso detto che debbe 1 Edmoodo Mor.
gantinl anche questo passo di una commemorazicne & s tempo letta da E. N, Le-
e presso Universith i Padova,

Nell‘ambito sempre dells grometris, parlerd adesso
o pa o s e e o ol rema, o

ne bnteressd norevolmente | musematicl, che fnterloquirono aumerost. Dito. ua
riangolo, e comiste mel contuire e dischi cirsoar, contenati el

i
arce sl Ia massima possibile, Fecme 1o altre condisioni, Un problems simile e suscet:
tibile anch'esso di qualche applicazione pratica & stato poi da Malfaiti considerato
nella memoria s un Problema geometrico: fra 1 triangoli equilateri, ¢ quadrati ¢ il
circolo, che 1i possons inserivere in um dato. triangolo, sceglicr Ia figsra dell'shs
massiens. T tivolo & kingbetta, st che 80; in compenso of dice kutto & ¢l exonera
da spiegazicai lieriori sui contenutl, — Quasi quasi dimenticavo: Malfati ha
farsito risposte. tameo per i1 problems guuanto per I galstione

Per quello pol che b 1atto 3 notisie oltcrior rolstive allanalisi matematica

L lissites? & citazioni pure e semplic, salva i skt tae Hae:
E ricorders ke ricerche di Pietro Abbati Marescotti, Gianfrancesco Malfai, Giovan-
i Plana e Laigl Rangoni su probleml appartenenii al calcolo delle probabilish; avn-
ché quelle di Gregordo Fontana, Giuliano Frullini, Gianfrancesco Malfant, Picteo
Paoli ¢ Luigt Rangoni wolle equazioni differeniali ¢ sulle serie {precismente sulle
coniddene scrfe deorrentl oppure sulle sesie in quanie snumenta per il ealeolo
di fanzioni ¢ fmegrall, mooché per Nlntegraions di equariont differengial). Un
cenno a patte per fa memoria di Malfatti n propesito Delie formole differensiali
Ia s indegrazione dipende dalla reitificazione delle sesiom coniche & per quella v
cene Applicazion] dei trastendenti ellitict sila quadraines di lesme curve sferiche
dovats a B-rmbu Torsoliai, il fondatore degll Annali di Matematica Pura'ed Awl.
cata, unia ‘g viva ¢ vitale. — Tutie quese cliasion] pocché désiden
mnlnmn.- I- wasieth degll interessi di quei progenitort, Ma sia ben M
che qui aca iatesdo diluigatmi in esservazioni eriiche eirea Il valore di quelle
note ¢ memarkc, considerate pel tempo do cul furona scritte, © cirea evenmall
inesateerze. Dird, woltanto che giudico pertinent le oblerionl mosse dal Paoll sl
Frulleni nells Nota sugltimtegral} defimied, nella quale si discocre di una memoela.
del secondo SﬂPllb'M!ryah defimiti. Bd ayvertird che preferisco tacere complets.
mente certi lavord che mi hanno indotio & mutare il clocroniann ' parve magais
conferamus o un wt parea pars. conferam ed 4 conspasare Y problematiche ivi
dibattute: com certe: domandine che mi ponevo, matricolino, per capire & fordo
quakbe tnuncisto o qualche dimostrasian.

Nell's i i ica, | ripets, & peesso che rls,




=

specialmento e riferia & quellepoca, Ma non volevo nemmena infastidire troppo
colleghi compesenti, Sicché i wna limitato a chiedere conferma di un paio di
pindizt tendenzlalmente favorevoli, E cost bo potate elogiare tranquillamente Vope-
ra di Gabria Piols ¢ posso ranquillamente assicurare bacna ln memoria di Malfanii
sulls Determisazione del rempo che fmpicge un grave discomfente per un cansle
B circolare. Pits teane, ¢ di molto, sembra che sin, dello sewo, que! Tenrativo sl
hi problesa delle pressiond che soffroo el eppogg) collocsti agli angoli df wma figurs,

% derinste da xn peso pasto dentro la s gia. — P tenne? Ma allors, perché par-
L lame? Ebbene, evco! Les mariires de péométric sont 1i réviewses d'elles-neémes
o @'l est avantagews quil Yoffre quelque cccasion pour les rendre un pew divertis-
l‘ sanies diceva Blaise Pascal nella Suite de ['bisioire de la rouleite prima di appio-
B figtare, da par wo, & un'occasione fornitagli da uno sproveedut. E o approfitterd
3 i an coreo altro appiglio, per ispetsegolare un po’ ru quel Testativo € le conse-

pnense. Quel tentativo era stato criticato dal Paok in una nota Sul problema degli

b pivi gt el st S g
: riffessioni alla critica el tentativo i problema delle pressioni, atta del Signor Pacti
wel tamo I i questa Societd. A queste riffessioni gl frce scguire una lettera ol
(pubblicata nel tomo X1 defle stesse memoric) per dirgli come ghi avesse

fatit modto ceio La motizis, che (gli crn siaia) comunicals, essersi itrouato selle (sve)
Brevi riflessioni stampite nel tomo X della Societi alcune espression riputete offer-
sive contro il Socio Signor Pask, ed csseme siata la quella) Previdenca fotra qoe-
rela; & per protestargli che, o per la morale, ¢ per la dotrina (muttiva) nellaminn
wi'altissima stima per i Signor Peoli; e per fuiti quelli, che gl somigliavo, fra i
quali in privss Jila da gron tempo egli riponeva lo stimatissimo Presidente Lotgna,
Malfati protestava, ma probabiliente otteneva soltanto Il risultato di verare alira
veleno nel dente del Paoli, il quale roa credo s sia mai Iascara +fuggive ocoasione
i tagliargli | panni addossa nelle lettere successivamente inviate a Paola Ruffini.
Per csempio, nells letiera del 23 novembee 1804 3 kgge: Nelie altee ssemorie sre:
tematiche mon b trovato manters di consolarmi dol disgmsto che wei ba arvecata
auella del Sigaore Maifatsi; in guella dello 11 agowto 1806: Le rispaste da Lei date
i dubb del Signove Malfati, compariscasa  me molto comsincenti, wes now 0 se
ol cusmpariranno a fus, che won st persusde cosl facilmenie;  in qocla del 18 set-
k tembes 1807: Mi pure di averle scustta alire voltc che credeva da Leé rimosse tnite
¥ e obbjezioni del signor Malfateh. Gran parse di querte avrehbe probabilmente tre.
3 lasciate, se s fosse messo a portata di quel remo df analii da Lei cotanto llustrato,
che comprende le vers icoria della rivofuzione delie equiziom. New sa peeds se Egh
sari persusso delle Swe risposte, perché mar & facile @ perisdersi, Dops quello che
era staro deteo ul problems degli appogy, riasi versmente sorpriso wel leggere
wna pretesa dimostrazione fondaty sxlls mecersitd di risuovere il parsdoss defla
indeterminazions delle pressioni, che & gid dimosirato dovere exsere indeterminato.
Con quells prerese dimostrazione Pietro Paoli probebilmente alludeva. & quel
VAppendice al probiems delle pressioni, che nel 1803 Malfatti aveva pabblicato
preso i saliti Ani dei XL Ma nai eoncluderemo queato saggio parlanda piartosta
della vera icoréa della risoluzione delle aquaziont algebriche in nw Incognira, promet.
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tendo. qualche parols s una nota di Lorgna e esponendo poi, sull ssgomento,
i tisuleati di Abbati M.If!ml. di Raffini ¢ dello stexo Malfar
Tn questa’ ssporisions i sk’ di muslio wn. pocgevole srckolo df Hetarkch
Borkhard: pabblicato negli Ansall di Matematica Pura od Applicata in una tra-
dovota i

Rafisi, compare in un supplemento alls trentsettesima sncata della
Zeitschrife far Mathematikc und Phystky il titolo della tradurione i &, pol, Pavlo
Ruffini od i primardit dells teoris dei grappi); ¢ mi saranno di susilio anche le pee-
fasiom scritte da Eiwore Bortolorti per | tre volumi delle Opere Maremsricke i
Pucks Rufiai, vobmi odit, il primo presso il Cireolo Marematico di Palermo ¢ gt
ultimi due pressa fe Ediieni Cremonese dells Casa Editrice Perrella, in Roma.
E s cattcrd di i dive esscnal. If modo di exprimersi i Ruffni & difficile o
intemdersi, serive Burkhardt (it qucll teadusionel), » fa difficolty be dovesn ex.
sere ancara maggiore per quel fempo, in cu una gron parte delle tlee d lui alo-
Perite era completemente mwove pel lettore; e di cib fon fede sulficiense i dubli
soltecas da Malfarei (i qual, per atro, oci siol Db propostt l socio Peolo Ruf-
Jini sulla s dimosirezione della impossibiitd di riscloere le equazioni 1aperion
al guarto prado [a spesso ricorso & ragiomamenti lurghi ¢ continurmente imterrotti
da frequent? disgressioni — sempre a sare a gello che ne dice Burkhards in
quells tl traduone), Avverto pol sublin che nelle prossime coniderszioni intea
derds sempre che sf operi su eumeri complessl, 4 meno di avvit csplict in conatio.

Per unia migliore intelligenza della prima paree di quesio paragrafo sirk oppors
mna dedicare qualche cenno alls risoluzione dell'squasione cubica, che o pud
scrivers

ay H—px—g=0
senza Jedere 1 generaliti (p e g coefficienti numerici). Le radici della (1) si oten.
ona dallespressione

(2) U2 + (/) = I 4 (af2) = Ll = tpfam e |

nella quale la determinaskone della radice quadrata pad essere fissata 4 piscere, ma
deve cssere fissatn uns vola P e i e desemoacinl lls ke ebichs
iwiaa che il loto prodono sla sempre nguale
ameate uﬁiuluﬂprq=ﬂ(ipﬂmdlhrwmregh(2] porge
se'alro Vanica radice, tripla, della +* = 0, mente in wi gl abtri casi la (2) porge.
ogni radice della (1) ripetots mnte volte quant la moleeplicita rispertiva,

L formale sivolutive implicate dalla (2) sono tote coene ke formue di Cardano,
wtieso che come prita Girolsma Cardano le pubblich per le atampe (ncl 1345);
peraltro, La (1) & stata risoluta per la prima vola da Scipione dal Ferro {verso i
1513) & miccessivaments da Niccokd Tartaglia’ (nel 1534). Ma non & di b che
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intendo occupsrni. Desidero iovece parre in cvidenza che la (2} o ripropone una
circostanza gl rilevata s proposito delle serie: | matematic di fronte 4 quelle for-
male tisolutive sl samo ritcovati ancors una vola davaati ad algotitni pill bravi
di Joso.

M splegs, Considesiamo intano, & tiolo di crcmpio, it caso di

p=1 ¢ 4=0,
dok I caso dellequazione
o Hox=0,

che ha fe suc radici date dai numeri weali 0, 1 & — 1. Fbbene, propeio in questo
caso pella (2) compare Ia radke guadrata di un pumero reale ¢ segativo, qoclla del
mmero — 1/27. E la circostana ha carateeri di gencralit. Precisamcnte
o radict della (1) soho reall, | cocfficienti p e 4 sono seal; € 5 pez di
di radich semplich, | numera. (2/4) — (P/21), diot I discrierimante della (1), ¥
negativer viceversa, se i cocificienti p ¢ g 3000 reall ¢ if discriminante ¥ negitivo,
ta (1) possiede solianto radici teall, tutte scoplicl. Sicebds In questo caso della
realih ¢ scmplicith dellc radici, nells (2) compare 1a radice quadrata i un mumero
negative, Ed in questo, povo came il caus irreducibils, uma simil ranezza non
pub cssere eliminata, se o wole ricorrcre soltanto s operszioni rasienali ed estra-
eion i radicd. 11 rospétto B¢ vigevi & tempa & Lorgnn ne discorse nella sua nota
Dellrreducibiiti della forsmula candanica @ forma finite, algsbreics, ¢ libers da
aspetto imaginario. Ma & solianio nelle opere di Ruffinl che i eara drreducibile,
quellapparenza di pavadosso che presentono, strans cots, Ie Matematiche, ivevitakile
¥ dimastra ¢ mecessaria, <ome sctiverh Ghaseppe Bianchi nel suo Floglo &l
Mostto, A conferma poi  dellimportanza che un fatto apparetemente - para-
i pob wvere per le mostre conoscense, el @ conforma altrest della
circostanza che qualche volta le formule Htrovate da matematici vedono pi koo
tano che non | matematicl itessi, a conferma, dicevo, di rutm cib, pon sask lnog-
qul ricordare, a titolo di esempio, che nella piutiosto reccote Einfiibruog
in die Habere Matbematik scritta da Karl Surwbecker e efita preswo I
Velag In Mosco i Baviera ¢ Vienns, s logge: Die Unvermeidbarkeit dis
Komplexen sum Gensisnen eires seclien Ergebuinies, die rich in di¢sems Falle trotz
siler Versuche, ¢s tu wengeben, impier witder zrigte, hat viel duzu beigetragen, dus
Zutrouen wu dem varerit reis formalen Rechnen mit konuplexen Grbsien zu be-
Jestigen und scbliesslizh dicsen Grissen mebr de fucto als de fure Birgereecht in
in der Matbematik i vericiben; < si leyge alttesl: Trew wroibematisch legalen
Biirgerbrief bat dunn erst Ganss geschrichen wnd periegele — ed il vicordo nan
inoppartuno anche s in guella Eiufilbring il nostro Ruffinl & conpletamente igno-
sato o 1l suo teorema sl caner drreducibifi & astibuito ad Otto Hilder ¢ daato
1891 {peraltzo nan af pub tacere che una volia posseduty, I ceriemma i guella tale
nevitabilith deve essere stata dimolio smolante, anel dimolto piti mimolante &
ricercare la verith nascosts sotto il velame di quells istrana espressione (2) ).
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tiplicasionl, distion) ¢ di casuzonl di radici eegite i coeffcinti (¢ va cxpres.
sioni ottenute & partire dal coefficienii dell'equazione. mediante finite operssioni
siffatie).

Raffini consegsd quel Asiltato quaii completamente nel senso che wella catens
delle sue drdumd % qualche locwna, come scrive Ettore Bortolotti, agghungendo
<he in quei sempi lacame di qucl gevere non LT S wamekd
colste (¢ chi fosse cccessivamente wrpresa pes una simile affermasione cerchi di
ricordans la disiovolnira con la quale in quel Traité d’.rulyx & comsiderata n qui-
stione: della eonvergenza di quelle tall somme verso guel tale inteprale seconds
Cauchy). E qualche lscuns. vi tinsste non ostante Ls s mivabile tenacia nel riprén
dere. ¢ semplickzne, ¢ swiscerare v ogni sua parte el teorema, che dovrebbe
pur chismarsi sun (son seripre parole di Bortolottl) < per il quale, dopo sei meces
sive reduziani expose woa dimostsasione i Jorws per quci fewpi perfetts, ¢ con
semplicied mow pli swperata.

Ritorneremo tra poca sulle uhtime cedasiond, contenute oella memorda i cui
ol rutta Dl insolublid dellc equntiont sljebridcbe generali di grada superiore
o &, qualungue setodo si wdopers, alycbriico €310 siast o trascendente (¢ pubbli-
cuta, in. verisd, pressa le Memarie dellTstituto Nazionale Traliano); ¢ ncllopscolo
che contiene eeite Riflessiont intorno alla soluzose delle equesiont algebraiche go-
meralé (vohumeino in verith pubblicato preso una Socient Tipografica modencss).
Prina desidera dedicare: qualche cenno & quel M\s, peoposti dal Malfaee.

A proposite dei. qull era da nepporsi, sorive Burkhardt (ia quella ral tradu-
siose), cbe i autichi matematic, | quali molto i erano affaticari wl problema della
risoluzione delle cquesioni di 3" grada sewss eeler curonati i loro sorsi, mow la-
schassern passsre sewa opposicione le dedusioni di Ruffimi. Tale apposiviane fu per
La prima volta {a quanto a) Butkbads ¢ra noto) sostenuia dal matemaitco ferrsrese
Gianfrancesea Malfatti, il quale moho probabilmente son voleva dispesare a pro-
pasito di quella risolvente di sexto grado, che cgli |mmmmpﬁlw
el quinio. Una rsoluente siffatta era gia nota 8 Vandermonde, come & per esémpio
sicordato anche nello seritto di Burkiundt; ma a proposito almeno di quells indl-

i Malfstt, per ls exquaciore del guinto grado, ad avere la forsea di guells

del resto grado, la quale m-pm-k eame casi paticolari fe oquationt del moltipli-
calore ¢ le altre equiziond, che incontrensi nella ieovica. delle furzioni eilttioke,
Questa irssformate delle vizolvente di Malfutri conduce quind alls risoluzione deile
<quazioni di quinto grado medisnve tascendenti ellittiche (e fonisce un'alrn
dimostrasione. di wos da qualche anno gii nota simil possibiliss,
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Allo scloglimento di quelle obiezionl Ruffini dedich 1a sua Rispasta di Paolo
Ruffomi ai dubbi proportigl del mcia Gien-Francesco Matfatti sopea la imsolubititi
elgebraica dell'eqnetiout di_ grado smperiore ol quarto; nells vocond pare della
qual tisposta i trovs altresd In riscluzione di alcund e dubbi proposti dal Ruffini
ase a0 ¢ sempre riguardanti Mnsolubilina wgebraica della equazione A
grado 3. A questa sisposta Ruffinl feoe sepuire corte Riflessiont intorna ol metodo
proposto dal consocto Matfasti per b soluzione delle equazioni di ¥* grado, con b
quali riflessioni si dimostza come i possa @ peiort individvare in sei il grado di
quelle sisolventi e dalle quali si spprende che una risolveante dI sesto: grado e
stata indicata anche da Lagrange, che per altco non ne arevs infine determinato.
cbe il grado, el un who coefficiente, quello del secondo termine (parls. sempre
Ruffini'}, A proposito delle quali rflessival pol non & male ricordare come Barto-
Totti ne informi che quel valore di sel cra stato indicato dal Paoli i uaa letters
& Raffini datata 1i 23 di noverbre del 1504; e che del Puoli aarehbe anche I dimo-
straslape appnto del posersi individuste & pricet nel amero sei i grado di quelle
siwolventi.

Un aliro walido collsborutore 11 Rufinl ebbe nells’ pensons. dell‘miclssinto
‘conie Pietro Abbadi Marecord, 1l quale nella Lettera di Pietra Abbuti modencse
o socio Paoio, Ruffii consegul importani risuliaii, che ol Marcscotti conentironn
notevoll semplificazioni in tagionamenti del Riffisl, & che indussero if Ruffini a
pabblicnre wnslira dimostrasione Delle insolibilind delle equazioni lpebraiche ge-
erslé di grada superiore & qarto, Ia prima. wavandosi esposta nel trattato salla
Teuria generdle dele equaions, in cai i dimasira impossibile a solizione dtge-
braica delle equeziont generali di grado wuperiore ol guarto, mentee ne
intitolita Delle soluzione delie equazioni lpebraiche derermimate. particolori di
srado superiore o guerta i1 Ruffind avevs apponto fiseto Jastensions mu equasionl
pariicolar.

11 caso di equaziont singole sarehbe stato sipseso dopo decennd ¢ ricandotin
& quistiont groppall da quells teofia sulle equasionl aljcbriche, cho prende il nome
4l y0 ideatore, Bvarisse Galois, Ma considerssiont groppali son cosl strctmamente
connatarate con questa nostra attuale ordine i idee, che anche Rffini od Abbsti
Marescott ai sa vistl portstl a molgerne ¢ svilupparne compiutamente tante, da
coaseatiee a Burkhardt di titcoere Ruftini ed Abboti Marcacorti come | fondatori della
teatia del grappi (con un riserva, ned riguandi ol secondo, silla quile riremeremo

viani La ridusse enche @ quella forma che ara 1i suole attribuire a Wantzel (e qui il
Burkhardt non purla affitio di lscanel; ¢ finalmente cgli riconobbe i loge-
e cbe €8 fra la irmiduncibilied di un'equadione ¢ la trawsitivitd del w0 gruppo, ¢ fra
la risolubilitd mediante equasioni awsdisrie di grado inferiore, ¢ 14 terprivsitivitd del-
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o stesso gruppo, mentre il coate Abbati Marcscout] dimsostsd per ia prisea colts dise
secrensi fondameniali in queste ricersbe (pes quanio fha poi watto 3 quells ciserva,
secondo. Barkhardt. 'Abbati Maccscorti 500 potsebbe cxsere annoverato fra | fond-
tori della teoria dei groppi, se s dovesse suribuire al Ruffini anche Uirpiragione del
contemnia principale det lavoro del w0 amico — € questo oy pﬂnﬂmﬂ,
alaseno se f vuol siare & quanto Ettare Bortolonti scrive in una memoria
el sollsl Atel del. XL ¢ dedicata al Carteggio di Poclo Raffini con dlciui stknrjtd
del yun tewspo, relativo ol teoreus sulla insoluhilic di equazious slgebriche, generall,
i grado taperiore ol guareo; carieggio racoolto, ardinato ¢ pubblicsto a cura dello
stesso Borolout).

Ritornigmo » quella memorta pubblicats presso I'stinato Nazionale Iraliano
© a quel volumesio stampato in Modena presso 1a Societh Tipografics. Il Rulfinl
considerd impossibili aache solaziont trascendentali, wa cbbe il torta di pon preci-
sare subficientementc a quali trascendenti s riferisse. Ebbe il torto, ¢ ne ebbe certa-
‘mente daano. Per altro, sccondo Burkhundt ¢ Bortolotti be tarscendent fvi implici-
ramente considerate warebbero state quelle logaritmiche ¢ quelle circolari; e per
queste Paffermarione di Ruffini srchbe cuatta.

11 trorems sulls risohmione algebrios impossibile, per. e oquations, supétioe &
quatiro pel grado vesne poi siconsideraio da Abel; ¢ da Abel ripéte il pome presso
dianoltl. Ma vedismo come s esprime Leonurd . Dickson nelle e Algebroic
Theorier, edite presso I Dover Publications in New York, Ivi sl legge: Enler, the
Veading mathemuticien o} tbe. cighicenth centurs, believed. that every wigebraic
equation is-solvable by radicels. Beginning in 1799, Ruffini publisbed severa
demps to prove that the general equation of degree >4 is wot solvable by radicely,
emplogiig sabstitutions on the raots, Hls fiual and sisrplest proof is esscatially the
same. o thet nouw knaws s Wanizel's rimplification of Abel’s proof, but be give ondy
4 trivial pecsark by way of proof of the wuxiisry thearers, now dmown a Abel's,
tal, if an equation is solvable by radicals, ibe roots cax be given a form such that
all the radicdls occurring in their expressions dre retional fanetlons of the roors
(and roors of writy, with rational cocfficients). Abel's proof of the last thearem
s o0 defecs, As noved by Sie WR. Halton, the wih roat of A2 0= o in
sewersl of onder bigher than '™ This firse defect ix hest remedied by i
Abel's wrmeccesary dassiftcation of radicals. Second, Abel's prosf is sitisted by the
occurrence, of roots of amity and is vemedied by adjoining 16 the ficld af the aviset
&l keth roots of wmity, where k takes the values of the indices of ali the radicals
involved i the expression for 4 ot 3. Mi sembrs quindi pecfetamente giustificato
il senso di dispetto chilo prova ogni volta che un coro teorema lo sento nominare
come di Abel ansi. che come di Ruffini-Abel. E ranto pit faclmente si smmetteri
in e Il campiacments provain leggendo, In a0 scrkiio receni, quello di Raymond
G. Ayoub sulle Paolo Ruffimi’s coutribations to the guintic, leggendov, diceva, del
come Wantzc] abbia 3 suo tempo esplicitamente dichiarato i essersi nelle propeic
.rimr:ﬂmluuummmdmcdsll'mﬂh Abdcdell'wwldi Ruffini.

Di Ruflind ricordes finalmente una n, igoorata in quel tre. volumi di
Opere Mutemariche ¢ dedicata # cenre R-rrrmm intorma alls reitificarione, ed alls
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quadrathng 4el irolo. WL el eirlne i poler aserie cos fatt sicurezia la propo-
sicione mederima especsa e sontemuia da Newioa ¢ Saria circa Uimporsibilith di
mnp:wlhm-rnﬂuumwlwnudwmmﬁmm
bile algebruicamente col mesz di s el prado} — propaziooe
eapresss, mnmumm-drh-wh:nmm-umq.um
scrmbes bescianern ancors troppa da
!klﬁuuchllnhlhmwﬂm-kq\mhmd!)\nmul!hqnn:

quella :

parhio it che altro pes o colncidenza, Essa & datara i 21 di psobve del 18015
&1 24 dello sessa mese. Tommaeo. Valperga Caluso presentava alla Societh dei XL
un lavoro nch quale trattava anche Jul Delle iomposssbiizd della quadrotara del cer.
rhio e nel quale seriveva: Una persona ifiaati o peniere i sempo dietro wwa s
pretess quadritira del cerchio mi [a seriomente pemrere quanto sarchbe wrle, che
e tuted | Meestri d? geometria 5 dese a1 diseepoli per cortisimo ¢ssere la mbwto-
nata quadratura inepossibite quele da wele istruiti 34 cerca ticcome coguinisima
& possibile; perché wom per aliro alcuni tutiors i stllano mvtilmente i ceruella in
o seisgurata 3¢ now perché 5l dice mow esserne dimastrata Vimpassibilith,
laf-imu el interpretinn come s'ela fosse negata. — Via, 1 rimedio wl sem-

beerehbe un po’ troppo disinvelio, T cesimmente irelficace: oggl. sapplamo che
quells impassibilish pub swese affeisonts, eppure quadcatcel del corchio ce ne sono
ancora. Upa o b, putroppo conosciuto di personst

St per concludere. Se debbo cssere sinceso, contave di conchindere in levith
rifacendomi 3 Pletro Fertoni ¢ ad una sin Letters ol signor Precidemte cavaliere
Antast Mario Lorgna soprs diversi anedidosi pmatesmarict. Ma al momenio del dungue,
che delusione! Tanto per dare un esemplo, da quella letiers sl apptesds come una
woles Laplace nell'andare in corca del valore di un certo integrale abbia peccato per
e differenti ragiani, la tecza conslstendo nell'sver preso e cose da lootan, mentre
almeno i un ceno. punto aveehbe porto ‘malto it rapidamente 3¢ sl
fosse accorto di uma circostanza gl rilevats dallo stesso Ferrani.

Eh no! Per concludere in levita sarebbe molto meglio ricotrere o Stendbal ¢
alla sua Vie de Henry Beutard, solionta che bisognerebbe sasiruire Laplace con
Legendre. Nel fatto, in quella Vita of legae: Le cféhre Legemire, plombtre de pre-
mier andve, recesant la crois de e Ligion d'Homuewr, Uettachs & son babit, xe
regerda au mirair ef sawta de jole. L'appurtement ittt bas, sa téte hewrtale plaford,
i tmba & moli sssommé, Digne mave c'eh d2é powr ce successenr i*Archimdde!

‘Alla fine del suo terso amno di studi preso IEeole Centrele in Grenoble
Stendhal attense un brillante primo’ premio in matematica. E ditei che nel wai
Serittl egll ci merts una certa civetterin nel mwstrare dimestichezza <ol wondo ma-
tematicn, specic dellPeole Polytechnigue (e col manda accademica in genese). Egll
fa essere Lacien Leuwen espulso dall'Ecole Palyrchuigue < fa esprimere da Henry




Bruluid insoddisfuions pes quella gamal be iplegatugl faccende del mess

s, gl fa ety Laphice sl come i <spri de lumiére deatind 3 faire
comprendre, & claicir, wais now 3 incenter. B Vammirszione per. Lagrange st
maniona ancbe. guaado [ fos coaportames & piodicury mnte. Bl ok
istesso di quella Vie nel quale Gearge Cuvier e Plerse Simon Laplace sona bollatl
di ldcheté el viguasdi di Napoleone.

In qul passo, dopo di esscriela presa coo questi wliimi doo FAutore attoccs
uA po* Accademic ¢ Accaderic in gencrale. Ma fnsstere qui su guesto aromento
potrebbe diventare rischios, Troppo rischioso. Meglio sarvolare, Sarcbbe o dire:

y sl temerario, mol
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