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Sulle ovali di traslazione
in un piano di Galois d'ordine pari(**)

Drdicata al Pref. Bessiaming Segre

Sustuy, — Ler £ be an oval [(g + Jl-arc] in a Glale plave 8., with g even,
wnd uppese that g | 1,4~ 1" (p prime, ro> 1), Taking uny (g -+ eare £,
oI I e s the Fabar s 40l (i Dkt (11 710 fo

W) one
i) all the lines fsod 11, & & conic).
INThODULIONE.

%npo della presente Nota't di caratterizsure lo vl di tatla-
sione di 8., plano di Galois d'erdine pari, mediante considerariond astratte
3 carattert gruppale, secondo quanta specifitao da T, Buckenbout nell sua
Memoria [2],

Al riguardo ai dimostea qui
un'ovale - con B. §

piimo luoga che in 8., con g pari,
e~ dilun suo punto O ¢ dicendo tangenti le rette per O,

condigionc necessaria ¢ sufficiente affinché una delle tangent risulti - con . Bue-
21— (0) & cho, pen-
rash o fra e

keabout - retts pascaliana rispetto al (g -+
sando questa tangente retta allinfini

dere vl punto O se o allora, « norma. di un recsnte dsultato i 8. E. Payne
((10]), ved, anche J. W. P. Hirschfeld [6]), 0 apparticne alla clawse di ovali
data da B, Segre nella sua Nota [13).

Amuiessa poi Fipotesi g + 1 5 7 (risp. g— 1 # p') in cui o denota una
potenza ad esponente r > 1 di un numero primo dispari qualsissi, i dimostra se
i3 retta esterna (risp. una secante non uscente dal punta O rispetto al (g 1)~
ares €1, risulta retta pascaliana relativamente ol medesimo arco, allors quaato
& una conica non singolare di 8, avente per nuclea il punto O,

D quanto sopra discénde ehe, nell'ipotesi in coi né g + 1 0é ¢ — | ugua-
glino una potenaa f7(r = 1) di un numero primo, per un'ovale 0 di 8y, con

) Dyt Qe
) Memoria presentat dalfAccadénsico def XL Bisroniio Sms (| 5-11-1975,
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¢ pari, Vinsicme dolle rotte pascaliane rispetto ol (g 1 1) arco @1, = @ — (0],
dove O denota un qualsissi punto gisceate su O, pubd essere
i) viiots,
#) una sola tangente,
i)ttt e rette del piano;

© queste classi di ovali riesconn caratterizzate ordinatamente come le ovali non
.1. traslazione, o quelle &i traslazione date da . Segre, ol infine dalle coniche
a cui sf aggreghi il nuclen

edichiamo i pri n[ur numeri nd aleuni richiami al riguardo, desaati
essenzialmente dai ris B, Segre, da F. Buckenhout ¢ da ],
per ulteriori informazioni gy qnnﬂmx rimandiana ai lavori (14], [16] ¢ [2]
[18], [19] rispetivamente,

1. Ricordiamo anirutio che - con 1. ﬁey: chismasi -areo un insemc
i k punti a tre & tre non allincati deanminas
un’ovale, quando k sia wale che

Mentre nel casa dispari il problema defle avali & p
da un teorema ben note di B. Segre [12], sccondo cui agni avale risulta allora
costituita. dai. punti di una conica non singolare di 8., ed ¢ quindi un (g + 1)
nel caso rimancate (g pa £, ossing — 2°) st & tattora ben lungi dal conoscere
appicno s staittire generale delle ovali (efr. B. Segse [15), uliima capoverso 4
P 756).

s saltanto ch'esse allora risuliana (g = 2)-archi, esempt al riguarda
essendo datl dagli insicmi di traslasione definiti coll sggregare ai pueti & una
m.cm i questa. Mente per 1 = 1, Znan vi sono
wori i quegli insicmi, nellipotesi che sia ¢ = 4 ¢ ¢ = 6 alt

cecmpi otevli sano offert uuk n\lll di traslasione date da . Segre, ¢ pin
nte da quelle of

Y= (eon Fp

nessun (g 4+ 1)-arco delle quali sisulta una cons

2. Denoti dlora in avanti 8, , un piano di ‘]nu dordine g pari - oscia
2!~ ¢ supponiamo assegnata in esso un'ovale (L E ben noto che le rette
m 8, % distribuiseono in duc diverse catcgotie, da u.m rspettivamente exferne

© secanti, seeondoché esse hann 0 0 2 punti & comunc con 4.

Privando £} di un suo punto 0, quelli rimimenti costituiscono avviamente
un (g 1}-arco che verrk denatain con L, ndo e convenzion introdotte
da J. Tita [18] ¢ F. Busckenhout [2], le sccanti per il puntn O canverremo di chis-
marle tangenti. Essendo 2 un (¢ + 2)-arco, per ogni punta appartencnte ad @2,
Passa unn ¢ unn sola tangente, o tali rette csauriscone, gli clomenti del fascio di
rette che hu centro in O.
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Ad un punto P e © del piano fiesee opporiuno sssociare, una permutazione
P invalutoria, detta ireolisione (su ) df contro P, in manicen che due punti
i €2 risultino yrn coppia in e (qualora ces giaccisno sopra una retta necente
da P. Queste permuterioni costituiscone, quindi, wn insieme di sostinizioni
w0, opernte in modo strettamente 2-transitive ¢ generante, cone i stal
lisee agevolmente, un gruppe (slmeno) 3 transitivo sopra (1,

istano fra i primi ad interessarei della strutura. gencrale di tali sostis
it Al i i ) Socaca s g it [l i
ol nuiclen O) s, ¢ soltanto se, il gruppo generato dalle involusioni 1 L, pooge
uia rappresentazione srettamente d-transitiva di PSL (2, 2) (efr, [2], Prop
24). ¥a ricordito ehe in ta] cass, affinché il prodotto SR ¥ di tre involusioni
B R, 5 risulti involutorio, oceorre ¢ basta che i centri P, R , 8 gincciano su i
una retts di 8,
A e pro F. I mato 1l significaty. geometrico
i quest’ultime attribute, asscgnandogli un‘interpretazione i crattere costrut-
tixo (2], Prop. 7.2): Per ogai tre punki 1, R , S situati su di o vetia | (e fuosi
i 13) i1 prodotto SRP risulta invelutorio sé, ¢ soltunto se, (& pascalians il che
val quantn dire che ogni essgono iseritra in 12, con due punti diagonali sopea [
& pascaliano, ossa il terzo punto diagunslo gisce esso pute s L Egll hu inoltre
i i nel (g | 1) areo
i, i conica non singolare di 8, ¢ viceversa ',
siamo sino alla fine del prescnte numera che in 8, o dama delle rette

i
prscaliane vispetts wd Qy; devotandone una con 4, c riferiamo al gruppo G*
weriersto dalle invohusioni su 81, col centra sopra £ — L1, il quale, per definizions,
ripprisenta un gruppa di penmatasioni operante sulla stéseo g+ aroo.

Ricordiame anzitutto (ved. per csempio (3], Tear. 1.1) che i generatori
assegnati, ciod I involuzioni col centro sopra | — L, cotituiscono un insienic
i nostituzioni dotato di duc sistemi di lnm:n-h-!llmxl!mﬂ Q1 Loty —1

S ekt O ipotesi
E ixio del penultino capoverss, propriets pressoché caraticristica
per il gruppo G* (cfr. [3], Théorene 3, Lemia 4.1): se P, R, § sono inveluzioni
cal centro !

centrn sopra / — £2. La cesa discende agevolmente che i prodori di
due involuzioni ol centra sopra { — £, chismate qui anche col nome ¢ or-
rispondenye sssiali, generano . gruppo abeliano, che denoteremo.

come. abeliano.
tengnno prescati risulati dementars sughi insiceni di
e piit precisamente quelll che, tiferiti a un sieine | di

U1} Ora ¢ in seguim, il produtin opcratorio va cllctiuato da desra & sinisirs.
31 Pil i emerale, psh, dimestrasi V. aserts i’ ognl piane, proieivn (4ol
< pord non fareran s <fe. (], (9, (4, (8 (11
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oggersi e ad un insieme F di sostituzioni trunsitivo su 1, esprimens coms
dotto FF risuli altresi teansitivo su | ¢, qualora questo sia un grappo abelian,
costituisce un gruppo regolare sullinsieme 1, risulterh che H* agisce rogolar-
mente sa 02, —

i uaserwi che, mentre fe corrispondenze assiali contenute in G noa lasciano
fisso alcun punto situato su £, —/, le involuzioni di centro sopra [ [ sone
dotate di punti fissi situati su 42— { qualora  non passi per O Cib fornisce
che se, can le convengiani introdotte, | non & tangente ad Gy, gh clementi di HY

is inoltre fissato un qualsiast punto PPe {— 0, essi
isultano della forma RP on un'opportuns involuzione R <ol ccntro sopra | (1

Se in particolare prendiama uns conica nen singolare di S, , quale (¢ -+ 1}
aren 12,1l teorems sopracitato di ). Tit, come si vede subitn, risulta definitivo
Argiante Tt ke conbiet e O OIS Rintew ] o ircpt!
di PSL (2, g) (cfe [7], 11.8), cib formisce che per GO si presentano attualmente
due casi ben distinti sccondoché | & tangente o oo rispettn ad O,

Nl prima o, n".ﬁ abeliano clementare dordine 2%, ¢ quindi G* — 1%
nel sulterk * quale sottogrippe
icicsdi e 2, ¢ Fordine di G vale 22" 1) oppure 2 (2 1)  seconds
ehe | sia una reun esterna o una secante che non passi per il punto O,

Relativamente o questi Jue casi, cf proponiame ora di provare come tali
specialia dells struttusa di G* valguno o caratceizzae rispettivaments le ova

i traslazions, uye | o assina qualé retta all'lnfinito, « le coniche non ol
di 8,

3. Supposto dapprioa [ tangeste ad 0, il nostro intento &, 4 nomma della
fine del numera precedente, di dimostrare la seguente condirione necessaria ©
snlﬁnwor affinché (1 sia un'ovale di traslazone.

"TroREMA 1. Con sifevimenta al pinwo Sy, (g = 2) affi di Galoir, wrente
1 come retta oil'finito, 2 & wn'onale di traslazione se, ¢ soltanta ie, {1 whbia. due
punti un.oln’m v, tolfo wrn O di exst, Je imvolyzion ool (¢ areo 0, formats.
dai ii supras 1, aeenti il ato v | — L1, mesia I

(PCN,—C, # CePO

& Sk B

imtoluterde, ul variare ¥ su | — 1, o la permutazione identicn dell"irsieme 42, eorti-
tuscamo wn gruppa abelian elementare &' ordine 21,

Dimontrasione, Ossceviamo ansitutto che, asunto ad srbitrario un paal-
lelogrumma ABCD con A, B, € situati su 0, In condizione. affinehe il quarto
vertice D del purallelograsnsna cada atresi su 2 cquivale a supporre che 0 sia
unovale di trashazione. m-cmm poi che ln detta per ABCD,
coll'usn delle involuzioni, ot nel mupparre che, posto P = I01AB,
Q= TABC, | antl QF (B) = Q(A) ¢ PG (8) = P (C) vengana  soincidee.
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inversamente, data un'ovale 1 & trasbisione i S, per cgnl punto B & 0l afne
i perviene alla PQ (B) ~ QP (B). purché tanto. PB quanto QB intersechin (1
i un ultesiore punto. distine, da

Quest'ultima richicsta, essendo £ un (g - 2)-arco, rimane soddiafatta da
sultando PQ — QF

ogni P, Q& | — 12 non appens il punto B stia su {1 — I,

per tutte le inveluzioni P, Q col centro sopra 1-

Ne discende manifestamente che tal involuziani geaceano un gruppo G

abelians, il qual, come abbiamo gik notato, agiice transitivamente sl punii

: ben noto che tali prapricts implicano che €% agisca anche rege-

i Il Pmdré Ie inveluzioni col
=0

Di conseguenss, G° attwalmente devesere abelinno i s
[0 1, dove questultin fntera deve valere una potenza del 2, Ebbene
0

| e e 261, sicché per concludere G* ¢ abelinno cle-
mentare dordine 2', ande la nccessith della candizione data nel worerna.
i viod [ nom sia tangente a 1)

el penultima capor
una canien di 84, allors G risulta diedrale, dordine 2
o dungue GO diedrale d'ordine 2| 1—
1 sua sattogruppe d'ordine |1 — Q| , costisuito dalle cormspon-
denze assiali, compesizioni di due A Topsion o e sopra [ — (1.
Siccome TT* -  norma di quant’s stato segnalato nel quint'ultimo. capa-
verso del n. 2 - agisre regolanmente su O, — /, ogai punta B di questultima
icma rest iduaro una volta asscgnati un punio A< 61, — ! prefisato e
Velemento di HY chemuta & in B, Nellpotesi aituale ~ ciod gualora 10*4ia cicico.
riascun elemento di H® pub assumersi uguale ad una potenza di un generstore
4 comunque prescelto, risultando che, al variare di ¢ da O 2 1*—1, dave I
w101, le mmagini h{(A)~ A, - sattimeso A, = A — sono distinte ¢
percorrono tutto Pinsiene 0, — 1.
Assunto J* = 5, proviamo che, con riferimento al piana affine mveate f come
infinit, valgono I

m".vu
m
(€]

ove

gh indie s'intendono considerati (com'e lecito) modulo 1.

Par verificare la (1), i consideri quellinvoluzione P col centro sopra {— &
chemuta A, in A, . Essendo G* un gruppo dicdrale ed 17 un suo sotngrappo
d'indice 2, & vede che

P{A) = P HA) = B (Ad) = Ph1(3
sicché Ay A DALy As

AR(AY = B{Ag) = Aiay
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In modo del wito, analogo s prova I (2).
£ anche immediato, verificare che le segucnti prpsect b il
alk

Geometria restuno inaltseate se riferite il un pino

@) cingue punti & tee & tr non allineati individuane una conica nen
singolire,
B) dute coniche aventi in comune quattro punti ¢ la tangente in uno i
sasi (od anche tre punti ¢ due tangenti) risultano colncidenti.

— 1, indichi ura j un indice assumente i valor
e A /A5 che suppo-
niame non degenere ® ¢ per il quale, in virth delle (. (2 -samn Ie
) AA A AL
(S} A Al Ara iy
e Baiald,

Convideriamo b conica I individuata dai vertel 4 fentagons A,
Ap A A Lesagono (degenere) A,y A, A, \x Ay iseritto in I &
pasealiana ed ik T forra delle (3) ¢ (9) s copie 4 1k paralici - (A,
A A e AsA, ) tspettivamente — che risiltan cxsere
oppirst. Pesianmo i T )y g = b gense 81 T bt il
Xy, ~3 sl paraliglo a iso Oppocsa s Ay,y: oude sl pobiiede s

Ay

® G = Ay & I A

Alla stesso modo +i ouicne che Persgono pascalians degerere Ap, Aj,y
Aps A AL, imphes

= AralArs A

Ponenda nel pennltinen capoverse al posto
A A A A A A A Ay, s deaoti- con
questultimo pentagonn e rispettivannte con £ ¢ £}
punti Ayed A,y dalle (6), (7) si ricavano ke

+1edal posto di Ay, A,
Ia_conica circoacritty o
e tamgenti di I per i

® = Ay

FEPE VP

()} fallApady

Confrontanda le (8), (4) c (8), risultana allors senzaltro le

() Aol Ap e Ay AL 1)

€3 80 Ay Ay Aply Ay Ay fomme depenere, smia se 1% < 5, g o riducsrebbe 8 3
cppute a4, onde 3, sarelibe un conica i sinviar di S,y 0 Sgq 6 o scopo e
i rungiumgerebbe hanslmeote.
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Ne consegue che le coniche T e T hanno quattro
. i comy

delln prapuss
In sufficiensa del seguente

unti Aj-y , A,
tano in A, 1 stessa tangente. Risulra quind
D cidy ol variare j da 00 — 1, s otticne acho

Teomsin 2. Condizions necessaria o ruffciente afinchi o' evale £1 sia otfe-
nibsie in 8., (¢ = 2') coll ageregare ai punti di wna conica nn singolare il nicleos
i ueraa, i che s,,mma(urm«)m urwhﬂrmr e meolusioni 1l (g + 1}
arco (1, = 0 — (0] avciate ai punti |— K, asiia fe permutazions involutorse
definite wediante la (°) al variore di P s |— 0, penering wn gruppo diedrale
dordine 20w 2|1 2

1i procedimentn dimostrativo testé wate, conduce 3 una delle condizioni
sufficient afinché i sistemi dlmm i di un sottogruppo cickion di 0, grioppo
Dapo averls

explicitata in forma priirin -|!| diidstrasione di

conchuderema questo paragrafo col dare alcune indicazion atte a renderme com-
pleta la glussificarione.
Data ool O supponiam che S.., sia dotato i reita ! e di n purts O

K, = L3 (D] ¢ dewotinmo, come al solito, con aruppo contituita dalis cory
imunluzioni definite. mediante la (*].
Allora, per un gvalsiasi pronto A& (1, — Iy il sistema di transitivitd cowienente A
4 m sottagruppo Wi ciclico di H giace s un conica T di S, ¢ dety, por un gene-
ratore g dv Hi g (A) = Ag (5= 0, Looeoyw— 1 in exi ut imlica Pardine di
Hie Ay A}, do bangente de U per il punto Ay ¢ vetta Ay Al (dore gl indici
wumn considerats modula u), Fintersecan su | comumque 11 prenda i fra | momeri
0,1, m—1
Taoiris o D coarut bt ks, s et o
che I) risulti costituito dai vertici del triangola Ay A, Ay il che cquivale alla
ipotesi che Vordine di Y valga 3. Conduciama allora, con riferimenta al piana
afine avente [ quale setta allinfinito, per ogni vertice dello stesso triangolo tia
retta, paralel al luto qmm oppasto, ¢ denotiamo tali rette on f, tyin
maniera che Ay, A, , A, gincciano rispettivamente su fy 4, , fz- La conicaindi-
Vidusta dai punti A, Ay, Ay e dalle tangenti #y < f, ammette A, Ay Ay Ay Ay Ay
ue coppie di lati

che quest'ulina tangente ¢ 1 retta 1, vengonio a coineidere, onde lasseria pe
=3

11 cano consecurivo comparibile <on Vordine i
dunue in seguito £ = 5, Poiché | & pascaliana rispers

della propesizione richiamata n o u[-v\rrsa det . 2, dalla xuuk si deduce
facilmente che, fissato un indice i (0 involugions P col céniro
i1t Ml e o A T stoge e £ 1P
tanto, in virtis dellc relazioni che si ottengono da quelle dite nel capoversa jre-
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ecdentebe (1) o (2) eol porvi g al posto by s vede ehe e (1) ¢ {2) restan inalterate
se wiferite al piana affine 5, avente £ quale retl
sccessivi capoverst della dimnstrazione do

mica non singolare di Sy, 1n quale, in virti della (7),

sonldinfi alla mqmm richiesta,

3. Nel numern precedente abbiame dato, coll'ass delle involuzioni su di
unovale a del gruppa da esse generato, una traduzione dellipotesi che ln stessa
ovale risult di traslarione ¢, in particolare, sia ottenibile da una conica non sin-
golare aggregandole il nuc

Confrontando tali risaltati enuneiati nei Teoreni 1 ¢ 2 con quelli proposti
nell'Introduzione al presente lavora, appare che per provare questi ultimi basta
tener conta del fat espresso dal

Toousnen 3. Asseguatu wn'vvale £ in nn piano Sy (g = 29 di Galos, sup-
Ppomiima che S, amnelfa ana retta | e un punto O giacente su €2 tali che | sia pasca-
Hana rispetto al (g +- 1)-arcn 0y = — (0] Aliora, se | passa per O, ls involizioni
4 G el cenen sopr | — O defnite medianie [a (*) ¢ la permutasions idtica
sopra Q1 contituiscono un gruppo abelians elementare Lordine 2'; quando poi fra
e rette rimaneat; wscent du © o siano ilerior reste pascaliane, Q rivlia canti-

i g 417 p oppure g — 1
1 > 1) secamdochi | sia esterma o secante rispettn nd 11y, le imvobe

£ 1) mu(}.mlreﬂlmm_bruff— Q, Jrﬁm!!udm-hlui').pwﬂmwgrl_bpn
frale ordive 21—

quinto caporersa nel .2,
sappasts dapprima { passante per O, oasia con ¢ notazione I intcodotte [ tangente
ad 0y, incominei

icordiama all'uapa che G contiene un somagruppo H® proprin o no,
operante regolarmente su 0, — | e che gli clementi di G7 non appartenenti di
H? sono tutte involusian
in base alla (%), di po

i fornisce
sieme, onde (3!

su questiin-
Paiché le involution col 0 contenute
i G 2ono in mumers di | {— € | e questn eguaglin | {2, <~ [ | — 1, ne consegue
che ogni clementa di to dal uri involusioni. Essenda 10
abeliano e | [— 0 | = 20— 1, % ne tme il primo. aserta,
In hase al Tear, 1, dalla parte gik dimostrata del teocema atuale i deduce

s tisgeito allo stessa insieme ne, ¢ softanto se,
cal centro sulla medesima tangente: amumette
un sottegruppa M soddisfacente alle seguenti condizioni:

i) NP it £, in s,

i) M* lagcia fiseo il punto di contatta delln tangente con 0y,

i) M* & transitivo sui punti di £, — L
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to, wltre |, un'ulteriore retta
12, debbono alloga aversi (o .n.-m; A el e it 3 vy
s 653, Tice (9], 24,15l e (0, 14313 L eve Focividoar gai st
i una <onica non singoiare df 8e .

Infine, sia | una rettx nam useente da O e, sernpre in armonia con le eonven-
siani usate nel m, 2, si denoting con G il gruppe genesaio dalle involusioni
su 0, eol centrn sapra 1 — £ e con H? il sun sattogruppo costiuita dalle orsi-
spandenze assiali, compasizioni i

st m.. ora ehe, st Vipotesi ammessa @ quest’

S AL A i Ny e S et
u~ risulta necessariamente ciclica.

Peeatiano o al fnc chi, esendo 11 un sotogruppo dodine |1 0
di G, possiamo all'uopo he 114 debba
dispar distinti da 1 ¢ ©; sia £ uno di cssi, Pordine del quale verrh s

Fer un punte A situats nellinsicme $0q— 4, indicheremo con 1"y (risp.
con T,) il sistema di transitivits. contenente A del gruppo generato da g e &,
{riep. da g © hy). Siccome ambeduc § gruppi posseggono due eleme dohlLln
primo distnti fra loco e ati & ali grappi devono esser cichici,
i ennsente di usufruire della proposizione fnale del n. 3% Ne deriviamo ;mm
i wno che sia T, sia I', possono veniv cstese in coniche non singolari di
Sypr the deu!nlmn wispetivamente con 17 e I3 inoltre, posto g/(A) = &,
(im e m—1 ;AL risul

[Aas Ay

& quelle coniche amimettono 1a stessa tangente in A, comunque si prenda i fra |
numeri 0,1 oo w1,

Attualmente, visto che u == 3, tali condizioni implicano che 1] € I possano
venir individuate servendusi stessi punti e delle stesse tangenti, onde esse
costituiscono una medesitna conica di S, ehe indichesemo can T,

Per stal alcune propricta di k,, legate al suo sistemi di transitivita &,
contenente A, pouianio 4, (A) = B, ed /11 AB = R, ¢ rappresentiamo &, - com
Jecito in base alla quartultima proposizione del n. 1 - soteo la forma U, R
con Ry, U, involugion) su {1, di centro 1y, Uy e — @ rispettivamente.
surh wtile mcrvare che tanto R, quanto U, mutano A, in sé. Infatti, presa un
qualsiasi ponto B A, © detta f la patenza di 4, ehe muta A in B, dulla propa-
ine ik el aai il capoversa ricaviamo:

By (B) = R (f(A) = BFA) = [ R GA) = £ (B (A)) = f1(A)
poiché n. & teasformato in s da R, Uy € du Ry, lo & anche da U,

ora per comoditl espositiva denotiame con B+ Finvohzione s I di
centro P, ossia I permutazione

Ebbeng, se 55, an

Anl= BinTg,

w4 |ccl=7 P1)—C, so CP & secante di I'"

P:Cle
€, s CP & tangente di I'*
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dei punti di T, da quanto saprs i traggono e
N & cl—oy

R} che U} mutana

2 i 56 ¢ lo stesso pub dirsi di R U]

Ne consegue festamente che le involugioni R, ed R} (rsp. U, e U])
sffettiuano una medesima permutazione sul panti appartencati a Ay, Tale can-
cordanza stabilisco appuints he il istcma df eransitivich contenente A di U RS
U} R}, essendo un elemento regolare su 1, risulta d'ordine

@ altresi A,
A =e
Se denatians evn &, il sistena di transitivish contenente A di b,  paniaiio
£ (A) = By, AB,O 1~ Ry, rapprescnando poi i, soto I formi U, Rj evme
I prevedenti argomentarioni continuanc » sussistere, onde del pari
di lf R} deve valere v
e al Teor. 2, il dalle. i di due d(llt
involusioni st I col centro mopra | — I ¢ cichico, sicché; a noma di
110 ben noto dall'Algebra (ved. per csempio [20] L 22.3), Uj R
potenza + di Uf R, Avuto riguardo a cid che 4, ¢ A, ammettono dei punti
comuni, rie segue che &, ¢ A, vengono u coincidere. Di conseguenza, (U, R}
o4 TR, offetuan ana sicss permuatesione sl pu i & = 4, Lissersy
risulterd perciiy prav rilevi ancors che MY, cind il gruppo cos
tuito dalle mm[-nulml di due delle inveluzi eo (1, eol contro.
S t o repobare sullimscane 2, .
Sl e del stk
lnhm. I it poc'ansi conseguito farnisee subito {efe. anche [§], 160.23)
che ogri sottogruppe di Sylow di 11*& ciclico; eppertanta 1, exsendn abeliane,
dev'esscre nnchie ciclico, il che val quanto dire che G* & didrale.

dinan:
Tordi
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