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Done les surfaces de Kiein
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Les valonrs de § et v dé (I) satisfont lequation
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o 015
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Dono les surfaces () avee x 7 0, oo, 5% — 1, a7
cex o Enr

sonl les surfaces non e res.
Wilezynski [9

dent les quations paramétriques sont

ontrg que les surfaces rapportées aux lignes asymptotigues

=1 ; p=uty ; n=U—V,

16)

w—v) +4(U £ V),

ues respectivement en W el e v, sout’des surfaces
rmindes et les aspnplo

oit U et V sont des polynones ol
algéhrigues dardre siz dont les: courbes direel
tignes sont des oubigies gauches.

Nous voulons montrer que les surfaces (1) eoineident

&5 sont ine

¢ les surfaces de

Wilcaynski (2.18)

n effet posons U =au? +a,u ¥ + b Les coordonnées
x, vériflent un systeme de forme (1.1) ef on fxo :

a b
0, 0 ;B +y=0; f 5 oy=—
au + by st by

JEn posant aw—i; by =—¥ on obtient (en dorivant de nouvesu u,

lieu de 1, ¥) precisement los surfaces (1), avee « ;‘ . Nous avons donc I résul

faces (2.16) de Wilcsunski

i

i) avec oot Lp. en elles-mémes wond Tes 81
e we trowvent parmi les surfaces de Wilesyn:
Lex werfaces (2.16) de Wilesynski appartivinent a la classe des surfases limites
e Tzitseica Wilezynski (1) p. 168

Nous donnons maintenant la demonstration du résultat suivan
Parmi les surfaces dont foutes les asywmplotiques appartiennent & des complezes
na-projectives, sont Tes surfaces luites de Teizeica-

lindaires, les veules qui sont m
Wilczynaki.

offet une surface dont les asymptotiques apparticnnent o des complexes

linéaires ¢st une surface isothermo-asymptotique de Fubini, ob on peut par uwn
changement des paramitres asymptotiques rendre & — v ou t une solution do

pation (4] p. 115,

dont

ale général est
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1 = U (u) e V =V (v). Des conditions d'intégrabilité (1.2) on

[4] p. 115,

i
1, = KO DY +p
by k, L 11, des constantes pas tontes essentlelles.
Les conditions (A) de 0. Mayer sont équivalentes A nne des conditions suivantes.
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dans 1a premiére des équations

2 f(u),
o i
)= 1 (u) (U 4 V.
2
En opérant. trois fais avec Top 2 et en observant que UV £ 6, on
obtient :
(6.26) 2RU = (u).

Par conséquent;

Opérant 1

(2:28)

Done k = 0. Par co

0. Done

(2.29) k=h—l=p=0
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La condition (2.20) montre gue la premicre directive de la surface passe par un
10 fize de Pespace ¢ la seconde directrice de Wilesynski cat coutenue dans un plan

#oi
passant par O (4] p. 168, ot par conseqient les su
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(3.1) B -+ 2MB + P =6

Montrons fout d'sbord que ces surfaces, contiennent wn faiseeau de coniques.

Pour celn conidérons le sous groupe G de t.p. en elles-mémes de ces »
1l est engendré par X = — 4 -,
duav

Les trajectoires de ce sous-groupe sont

du—dv=0.
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des lig

(11 il né
temps 1'éc
projectives de

sont des lignes de Darboux ear d
es planes ear elles vérifient en méms
de Fubini [4] p. 141 ef Péquation des
Dapreis un résultal de B
lignes canoniques des anrfaces (I1).
Do

ulte -+ = 0. Blles sont
n des pangéoddsiques
e [10].

smpiani [11) les lignes de Segre du -+ dv —= 0 sont les

es (L1} ont une famile de linges de Darbows qui sont pangéodesiques.

observant que B, = v, il résulte que le réseau double

dut—dvt =0,

les trajectories (3.2) et le lignes de Se
isothermo-conjngué. ultat de
sont anssi pangéoddviques et projeciives, Done ce réses

gre du 4+ dv = 0, est un néseau
Marous [12] les conrbes dn 0
st un résean double de Ko

2
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wigs [5] . 204, clestidire Tewrs plans passent par deus droite fixes généralement
non eoplanaires

Récemment nous awous demontré (13] le théorime : Les surfaces. deferminées

=@ (u— o) ot Do M= — 2 S 0, O fonction arbilraire de Par.
u—t; soul les soules surfaces telles que les lignes de Darboir. dit—do=0
et ley lignes correspondantes de Seqre, forment un réseu de Koeviys.

Cos surfaces ndmettent évidement un groupe G, de d.p. en elles-mémes par-
ceque § ot v sont fonetions de = — u— v. Elles admettent un G, de déforma
Drvjeatives &

(34) v b =0,

Drou b — of par conséquent Jes surfices correspondantes sont

(1)

38}

sions frouvons précisement les surfaces (IT).
apris Site ot Su Buchin [14] les surfaces (F1) sont dea surfaces K. (Projek-
tivratafionflichen) o leurs lignes de Darbows du = dv = 0 sont des eoniques.
En effet de (1.1) avee 0 = const., de (IT) et (1.3) on a le long des courbes
du—idv =0

(8.6)

Co qui monire que les frajectoires du—dv = 0 sitnées dans wn faiseenu de
s sout dos. coniques.

Nous avons donc le résultat swivens :

Les surfaces avec oot tp. en elles-indmes qui contiennent wn faivceau de conigues
sunt des surfaces de rotation - projective indéformable projectivoment.les lignes conju-
quées iz coniques sond awssi sifuces dandeun. faisosan dé plans et formentsareo les oo
m‘gm wn vesean double de Koenigs qui géndralement esi awssi wn résea de Petlerson.

e exception. seulement. En offel. changeons Ly repire mmpmuqnu
avee lm rvpl\m conjugnd en posant U =1+ v, v =u—v. Nous obtenons al

i Rei— =0, (w " Jl,i':l

FH20x; — (3¢ 20 )x=0




Les axes des deux faisceans de plans sont coplangires si le o

ferminant

(R p (Ka)i s Ry (% 0, ou

Ximx —x X =ig
sont les transformées de Laplace du point x dans lo sens des lignes m — const.,
E
ésulte § B + 4@ — 0 ot on abtlent pour K la valenr

(3.) K

: 9

Done lo réscan dé Kocnigs K wlest pas i re-

sean de Petterson.

n nows voulons montrer qu'i

e (I1) telle que lo

do Segre du + dv = 0, sont aussi des coniques, En effet sur une ligne ¢
du 4 dv = 0 des surfaces (IT) Ton a

@x ’
@) g 2py —di23 S pu) X =0

D'apres Wilozynski [16] p. 61 une courbe plane

(3.11) P3P 8P dpx =0,

conique si Piny

ap 3
PP+ 2P — D —

est gal a zero,

De (3.10) et 08B — 2 3 0,
o

Mais & —

fais wf

Donc

(3.18) K

Dion o resultat :

La surface (II) avec K — — : ntient deur faisceans de cor




Liéquation de ces coniques est :

dx 165
- 0.
12 dv 8%

u—vj

Lés résnltats precedents montrent que les surfaces qui possedent oo® transfor-

més projectives en elles-mimes sont ;

1} les sitrfaces de coincidence minima projectives ;

ki ident anec

s wurfuces de Wil Les surfaces @ Enrigues coin

s 0 quelques exception ph

ctive indeformables projectivement,

8) une classe de surfaces de rotation p
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