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Wy = £ 0%, Moltiplicando I secondas delle (9) mombro 4 membro per < si has

TR e P T = W e D=0 e,

&, per la (5),
N PR

Quest'ultima relaziono prova ehe K*=1 & omologo a zero eon divisione in | T ,
in quanto un suo multiplo & contorno della catena di [T+, €% o T. Quindinel
valutare il secondo membro della (10), possiamo porre 1) ), e
mendo [~ coincidente con 0710 T, talché la (10) &i riduee alls relazione:

() [Was (oot er)]=[(WroT). (Gr10T) ]y

ale, in virth delle ipotesi fatte, risulta soddistatta (cofr. |'], pag. 430). La (7)
Jimostrats,
In base ad essa, possiamo definire Pindics di allacciamento degli w
mediante la soguente relazione:

b, ¢ HE) e L NS

§ 2 - ALOUNE APPLICAZIONT

5. - Date m varieth analitiche complesse ad n-1 ngioni dello spazio affing
complesso §,, definite nell' intorno dello stesso punta O, mostrerema ora come la
molleplicitd di inlersezione di ease in O possa esprimersi medianfe un. opporiunc
indies di allacoiamento, secondo quanto esporremo nel seguito. (")

Ogni ipersuperficie analitica, o varietd analitica ad n-i emsioni di origine O
si ottiene annnllando una funzione olomorfa in un intorne di O, la quale pofri
essere prodotte di un certo numere di fattori irriducibili (in piecolo). Ciascuno dei
fattori irriduci definizes, come luogo degli zeri, un insieme di punti che &i chiama
falda analitica di origine O '], pag. 118). Comsideriamo dapprima n falde
analitiche di dimensioni #-1, di origine O in S, (%, 5 . :

fils . e m) =0,

o supponiamo che esse fano, tecondo nna denominazione Ai ¥, Severi, (ofr. [,
pag. 110 e [*], pag. 20} quasi lincari, ciok trasformate psendoconformi (**) di faie

oo risultato nel coso = % ofe. [ 1L 1117,
joconfarine & anlitics, regolare, Bimnivoen senza ecceriond, definila
tntorns alle origini delln foll o ety e Eoslesmat o i, [, ke 30
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Vaffermazione fatéa all’inizio del eapoverso sia verifieata. Fyy & quindi una varieth

chinsa.
Proveremo ora che V s ridiee aid an sol punto, ossis cho d assurdo supporre
Vesistenza di una. linea ! che, comunque piceolo si scelgn il raggio di Ea, ; infer-
almeno die punti, Sia 1 il parmetro reale che individua il pinto

ito & rappresentare un punto mobile s f;
cfto Q il punto generico di 1,

sponendo inoltre el il

7 desto parameo sar

le sue coordinate sara
punto O si oftenga per t=0):
x; =8, thd by et +
| s +

Se la linea 1 incontra in almeno due punti qualche sfera & 2n — 1 dimensiond,
o+ xi4 oyl del punto Q dilda O, come

di eentro O, In distanza = + |'x}
) onde i b

funzione continus di ¢, assume valori ugusll

per i certo valore di . 8i b fmmediatamente Pogusglianz

(19) ‘o=, w2, (1) o 1+ 5 5 Tog pit)] +-

i) =1+ LS5
a

(L.(v.:--lr"‘u,“ (= ny -

Poicht, & norma di un risultsto contenuto in [13], 162, il ramo trasfor:

mato di un ramo lincare & lineare, lo derivate % . % non cono tutto eontemnpo-

raneamente nulle per t = 0; pertanto, wno almeno degli esponenti cho figurano
nella (12) deve essore ugualo ad uno. Dalla (13) si dedfuce inoltre. e, per t=0,
>0 1»mcm( )., ¢ funsione continua doi parametri desunti

dalle (12), ‘-m- possiamo supporre e variabili el uso ¢ limitato costitnito
dall ipersfs |+ Cssn ammette un minimo positivo, essendo sempre > 05 poiehd,
tutto un in-

o ® funzione continua di f, essa conserva lo stesso segno

5 !I
olire 4%
torno di centro O”. In tutto un intorno di O, sulls falds Fuy, risults quindi ore-
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seentis (o positiva, essendo nulla in O). Allors § ﬂf in un intormo opportime
B0, & s ossa postina, i i dimorima 1 Teorema.

7. = Orientismo X, oo contomo positivo della 2n—colla m. essa mu-m.m,
aumdeu l.ammm indotto in 8., dagli assi coordinati o
o+ i 4 m); orientinmo inoltre la falda K. . mlnmmmnu in
base ai 2n - E rmmmmn Teali v, 1y intervengono nella sua rappresen-
tasione analitica :

T LT R S v i (i=1 perarm)

Dallorientamento fissato in S, in relazions o quello i S,., vieno subordinato
'm-hinmneuw delle yarietd chiwse B, intersezioni di 2., con Fj__, in modo
dhe, indicata con £ Poperazione di passaggio al contorno, valgs In relzione :

1B =T

ove Bl © la porzione di IY, , interna allipersfera. Supposto inoltre O interse-
 sdone Bolata, le Bl su ¥, non hanno alewn prnto i comune.

8. = Allo seopo sprimere Ia molteplicitd di intersezione in O delle » falde
indice di ltlmmm« nta, definiamo tale molteplicita secondo SEVERD (efr, [*
12:' © [ pag. 147). In base a tale definidione, In molteplicith suddetta di
remo che & ugnale ml uno (ovvero che il punto O eomune alle » falde & interse-
aione semplice) se O & semplice per le n forme f,= 0 (h=1,2, n) 080 glin
perplani wd esso tangenti in O sono linearmente indipendentis diremo che O ¢ in-
tersezione di moltopliiti 4, s, sostitnendo alle forme date n forme g, generica-
mento (*) prossime ad esse, dello intersezioni semplici delle g, un numero fisso
i ﬂnnnll‘lnwma di 0 ¢ tende ad esso quando la n-pla di forme tende & quella data.,
qualunque, g, delle forme g, ¢ I varieth di intersezior
dello altre n—1; gli ¢ punti comuni alle » forme gu nell’ intorno di O sono i punti
- eomuni & g ¢ all'intersezione delle rimanenti s—1 forme; a norma del teorems
fone somplice bi (cfr. (], pag. 232)
in una circonferenza. Orfentismo G in modo
avento il contorno su X, ¢ contennta all'in-

16 = ab

i poste per gli ori i, ogoune dei punti che sono
\@omﬁ & g o allintersezione delle altre n-1 forme conta positivamente nella vali-

1) Genericameiite, el . 0 rafia gene-
ruenta pros bl Wentit, (O, [17]
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tazione dell'indice di Kronecker di GY Gk o in 8. e allora In definizione di
molteplicith i intersezione secondo Severi per le n forme date si traduce in:

(14) [G} , Ghs] ini B .

Essendo le g, prossime alle fy , anche lo relative F§, 5, F} sono prossime alle
a-3, G, siechd gli indiei di allsccismento non variano (cfr. [, pag. 427), & ciod:

Gzaoay
(18) (T DR 8 P -
& Poichd, come proversmo fra un momento, vale la relazione :

(16) L&, L

tenuto conto della (15), il nostro asserto & dimestrate.
Per provare la (16}, denotiamo anzitutto eon Hi, ; una qualungue varioth o
2n - 2 dimensioni, triceiata su ¥s-1, ed avente per contorno Gi.—s, nssia tale che:

£ H = Gl

Poichd { G, 52 la varistd GY,_, — Hiy & un ciclo omologo 4 zero en-
colla, racehiusa i pe_s; inoltre; avendo sssunto il raggio di Taay < m
(efr. m. 6), 8i ha G} — His = 0 in 8, — f G}, onde, per una uots propriotic

dell'indice di allacciamento, (cfr. [], pag. 287) consegue cho:

feh —Hh, t6h =0,
ossia
[Gha-HE,.Gi]=0,

& quindi:
(27) [6} . 65 =[cf . Hh ] in Sa.
Daltra parte sussiste la relazione (cfr. [°], pag. 430):
(G}, He ] =[G, H
siceld, avendosi ovvismente :
[G}, Ghd=[6] . 6L,
tenendo conto della (14), si trac:

i=[6}, HE
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& poichd, per def ha

[GF , H

quindi p I (16). Risults ¢
in O delle M:b analiticke quasi lineari ¢ uipfumﬁu'l couie indil
S i nniporsfern S5, -1, di dne varieth chinse appartenenti
dolle intersczion] @i Ty, con una delle varieth e
comuno alle altre s - 7.

Supponiamo ehe le ipersuper alitiche considerate eonstine di pift falde
di arigine 0. Poich® la molte] 4 di int ione in O & Ia somma delle molte-
pliith di intersezione di ogni gruppo di 0
i mento, il risultato ussiste ancors, purehé si indi-
Ia molteplicith di intersezione in O dolle n ipersuperticie e con Fia o
FY | sistemi di variets ehe costituiseono 1 intorseaione delle ipersuperficie con s 1.

Tn base al § 1 ponendo nella 1 nche affermare
el I moileplicita di intersecione di n ipersuperficie analitiche quasi lineari in un
pitndo comune O ugaglia D indice di allacciamento sull'ipersfera Zpu.x (di raggio
abbastanzs piceolo) degli n cicli ¥ diche

ad essa o precisamente
tiche @ con ln. varieth

intersezioni delle w varietd caratter

2 O0R Bray

- Come ulteriore applicazione dei risultati consoguiti nel § 1, mostreremo
molteplicits di un punto mnite

o i pub esprimes

tenendo conto di quanto esposto in (4), che ln
in nna trasformazione analitiea rego
molteplicith di intersezione
Avvertiamo anzitutto cho in (4) vengono considerate trasforn
i 8. nel caso % iehi i risultati di (4) che a noi
nel richi

in modo oppertune come

ni analitiche

fituann & sussisters per v qualunaue
seng’altro a quest’ultimo caso. Sia dunque © un
&, tomplesso, riferito & coordinate non emogenee 7,, 7,

marli brevem
trasformaz

(18)

0¥e fyy.e, fa s0n0 funzioni analitiche dell
¥i la parte reale ed I coufficiente dell'immag
pensare © operante nell’Sy, reale i coondi
el ¢ ammetta un incertibiliti. algebroide
lenti di wno stesso P). 1 punti Q,
delle

”
i un mlm(-m finito di
L di S
o serd -Lulh tra-
hinga ed orientata, che wvvolga
I una ietd o" che avvolge v volte

coordinate, si di

te o zeto, & muta, me

semplicamo ante t,
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, Gon v >0 (o non necessarismente uguale ad uno). Qualors v = 1,
si dird semplice per 3 se, inveee, v > 1, 8 dirk che 1o zero ha ordine di moltoplioitd
v, valendo al riguardo il segnente

TEOREMA: s¢ & fa varfare con continwitd (*) wna trasformasions, in medo che
un certo mumern v dei shoi zeri semplici vengano w coinsidere i wn wnioo prinio,
questo risulta punto wnito di ordine v per la trasformasione limite. Inversaments,
qualsiasi zero dsolata watipin di ordine v, wi pwd riguardare come limile di v seri
semplici,

Sia ¢ Ia trasformazione associata 8 t, che al punto P di Sy fa corrisponders

il punto ', estrema del vettore PP, uscente dalloriging O di S, ® =
anchesss analitiea regolare nel punto generico di S, cioe in ogni punto
lai damontal, dad i Impropr o da puoid 1l enl rzbpon

i
anzi Pordine di molleplicith di un punta wnito di ¢ uguaglia 1'0lels di mhop}mn
del corrispondente zoro di + (ofr. [*), pag. 85).
‘onsideriamo ora una irasformazione  definita dalla (18). Ciasouno, Q. def
03 ossin & un punto comune alle
By (%o, %) = 0, dofinite
trasformazione,

Ad un siffatto punto Q restu quindi associato un ondine di wolte
quanto zero della trasformazione «* (efr, [*]. pag. 83) ed un ordine di molteplicith

to comune ad o persipericis analiticho (efr. [''], pag. 147). Mostre-

interi ~ a @, coincidono. Infatti, il teorema

ro degli zori semplivi per k tra-

©, ¢he tendono a Q quando ¢ varin oppor-

tunamente con continuith, tendendo » . Ma una variszione continua di ¢ equivale

ad una variazione continua delle o ipersuperficie analitiche, definite dalls © stessa,

i cui punti comuni dinno gli zeri di «. Se v di essi tendono a Q, per v, tendente

a1, Q¢ dunque simultsueamente zero v—plo per v, sceondo ln definizione proce-

dente, ¢ intersesione v—pla per le # ipersuperfiele definite da v, in base alla defi-
nizione dinamica di moliepliciti di intersezione,

Osserviamo infine cho, in base alle conclusioni del n. , qualora le n ipersu-
perficie analitiche definite dulla (18) siana costituite da falde analitiehe quasi li-
neari, Pordine di molteplicith di nn punto fisso di uns trasformazione snalitics
di S, pud essere inferpetato topologicamente eome opportuno indiee di allacein-
mento,

ey — Ttitato Sazionalo di Alla Malensatics,

(=4 Tn modo che In trastormasione, variando, continui a soiilisfare ulle fpotesi poste.
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