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Relazions sul promio per la matematioa (anno 1915), presentata daile
Commilssions composta dei Soet Exn. D'Ovivio, V. Vourerra ¢ L.
Brawom (relatoro),

La sottoseritta Commissione, delegata a dar gindizio sul conferimento del premio
per ln matomatica nell'amno 1915, ba Hssato quests volta la sus attenzione sulls
Memorio d'analisi applicata alla geomstria, che il prof. PASQUALE Cararso ha pub-
blisato dal 1910 in poi.

Sone. pacticolarmonte le due Memorio: fatorno alle superficie. applicabili sulle
quatrichs ed alle laro tresformasiond, coutenuke. noi tomi 32 ¢ 36 (1911-1913) del
Rendiconti del. Circolo matomatico di Palermo, ¢ I'smpio lavaro callo stasso titolo,
apparso el 1012 vegli Annali di matewatica {tom. XIX), che qui debliono venire
presd in ione, Queste pubblicasioni del Cavarso wn insigme
orgavics di ricerehs importanti od originali nolla teoria della deformasione dells
quadriche, soggetto verso cul convergevase da varl anni gli forai del culiori della
geomeiria infinitesimale. A bene intendord 1'importana del contributo nrrecato &
questa teoria dal Carapso, conviens ancors risalire al lavoro fondawentals pubbli-
cato dll'A. stesso fin dal 1902 nel tom. 16 dei Rendiconti dal Oireolo, del qualo
gli attoali formano won folice continuazions el un. coronamento. All'epoca ora indi-
cata, 1a teorin delle trasformazioni per 1o supericlo applicabili sulle quudriche era
eustriiitn oompletamente solo pel caso dolle. quadriche di rafasione atte: Lnsso
focale, o ol sussidio dei tooremi di Guicsarn cho collegano lo déformute di quoste
quadriche alls superficie a curvatora eostante. 11 Cavapso, affrontando .nella M
moria. del 1902 il problema della deformasiona per le quadriche gensrali, ottiene
una fondamentals trasformazion analitiea del problena, movends dalla considerasione
el sistema ooningato comune alla guadries fondamautale ed alla sus doformata. 1
prabloma, viens cost icondoto & trovare quai doppl sistemi ortogonali di linos sulla
4fera, obs diuno al de* sferico unn forma in eui s somma o la differuza dei due
cosffisienti eguaglia un‘assognata forms quadratica ¢ nello coordinate X, ¥, 7 di un
punto mebile sulla sfers. B questo un rigultato per s notevolo, cha costituisea Ja
uaturale genoralizsazions di quello che per I'immagine sforica della linee di cury
tnen dalle superfisio a survatura. costants segue, el noto modo, dal toorema di Wi
GARTEN. T invers,se 1a quadrica fodamentale & uoa sfora (realo od immogivasin),
il sistema coniugato somune alla fara od alla sua deformata diventa quello dello
linge di curvatura; & d'altm parts I’ indicata forma quadratiea ¢ i riduee, in questo
caso ad wna costante.
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11 sistema delle equazioni diffsrensiafi por X, Y, % cho il Cavarso obtiens oo
, costituieee il fondamento per tuita 1o sus ricerche
sicoessive, Nells Momoria stessa esso visne applicalo s presontare sotlo nuova forms
Ia teoria delle. trasformazioni dolle deformate dolle quadriche rofonde, @ snetessiva-
mente & porre soito una semplics ¢ molto ukile forma Vequnzione a derivate par-
siali dol secondo ording per lo deformate dei paraboloidi.

A questo lavoro fondamentale del CALaPso seguono, intreeeinndosi 1n vario modo,
rivarche di alérl aotori, i quali rinssicono, col sussidio essenziale di nuove ideo geo-
womiplota dolle tasfonnazioni delle supérticie sppli-
cabili sullo quadrihe generall, Dopo In pubblicasions per esteso di queste ricerche,
aveeuita nol 1900 nol tom, 54 delle Mdmoines des savants dtrangers, il Cavarso
sl & applivato, con wolbo sucessso, ad illustrace lo nnove teorin dal suo punto di
Wista e & cordinate fra lore Iu varle specie di trasformaziont ideate, il oui nesso
restava ancora. nvsplorats.

Peotta di quosti studi ded OaLarso sono le- fro Memorio cil
(1911-1918), sulle quali, satiza onrare in un'analisi minuta, Youiame ori o riférire,
carcando di rilevarne § punti prineipali. Le ricerche dol Gavarso banno pionaments
confermato che le-trosformazioni elementari di futta 1 tee
formarioni By par congruonza W, lo eui dup falde foeali sono yuperficie applicabili
& stessa quadrics, alls quali & da aggrogucsl, como nsiliarla, |u trasformatioue
volutoria) H por o quadeichs conlugats da deformazione. Si pub diro chs il rioor-
dato sistoms difforenzinlo fondumentale, al quale nel 1902 il Gararso aveva ricon-
dotto {1 probloms della deformazious delle quadriche, gli ha servito como ponto di
3 lo trsformuziont By o lo trasformunioni di varin spocie dovate n Gui-
cranp, U a di questo gonre offre 1a Momori dol tom. 32 dei Ren

i li 5t dimostrn ohre 1a trasformazions data da Goionaro nel 1005
do soguo oho essa 8 sisalve nol prodotlo di By, M le
rivsrebe sistomatiche sull'srgomento dello trasformaziont somo qualle esposta dal Oa-
Appali di matematica, Tn questo lavoro # contenuta, pec
o dolla teoria dells teas
mplota dal punt di vista intrinseco, o tutts fondata sulls consi-
decasiond dol sistomn eoniugato permanents o det rolativo sistoma differensiale, con
esclusions quindi seltants delle deformate rigate. 1l nuovo modo di esposizione (che
4, por 1o deformate dolle quadrictia n eqntro, la truttazions inkrinseca che prima
si prosentd, noll'ordine: eronologics, per le doformste def paraboloidi) bu per alcine
parti defla teoria § snof particolari vantaggi; cosd, p. s, i rivels molto uiile nella
dimostrasione del teorema di permutabilith, alla eni conferma si arriva rapidamente,
Ma of resta ancara da dirs dol rlsultato pil originale o uaturale conseguita dal Canoso
nelln sua brattazione, colls quale &1 vieus sd agginngere unk niova trasformasione
singolars, opportuzaments dall'A, indicats oon B . Par intendarne il significato, con-
vitng rieacdare ehe 1o teastormazionl By di o deformata delln quadcon Q fonda-
;pondons Individaalmonte al valori dol parametro k, che fissa la posic
afone della quadrica Q nolln sehiora delle quadriche omofocali, senza esclusione dei
valori singolarl di & ehe eorrispondono alle coniehe foeali. Ora fra guests & pure da.

matrichie; & eostruire o te

son0 veramente 1o bras-

B

oot &

ate delle quadriche a centro, una nuova trat

mentaly corri:

— =




—xiv —
annovecarsi, in ogal eas, il eirealy immaginario al'infinita (asselute),
al valorg fm=o dol parumetro; o 1a nuova trusformazions singolaro introdatta dal
CuLAPs0 § appunto da riguaniarsi oomp associats & questa quaria conica focale, Cid
chie vi b di pill noterole nel risnultato & che, menteo In costruzions geometrica poy
congraemie W diventa in questo case illusoria, Ia seconds falda focale vevende tulta
rigotiata sl infinite, dal punto di vista analitico {nvece lo formelo di passaggio dal
sistema noto di solqzioni delly equazioni differenziali fondamsutali & sistemi nuoyi
di solusioni conservano un sanso ben debermivato wache in questo oaso Jimite. B del
résto sl pub trovare, coms il Oaravso dimestrs, anche un significats goomotrico
delle B, analogo o quello. delle altce By, alla considerarions della congruents W
sostitaoado quella- dello deformusioni inflaitesime eorrispoudenti della prima falda
foeale, Nelle ordinarie trasformazioni By, glf spostamenti doi singuli puoti della. defos-
mala della quadrics @, par le corrispondenti doformaziont fnfinitesime, arvengono ver-
malinents & edi ciceoseritti dai punti di @ alla quadrioa omafoeale Qu; nelle B,
queste deformasiont infinitesime si cidusono & traslagioni dsatrops, meatre. i coni
corrispondenti diventan quelli projettanti Iassalato (eani isotcopi), In fine & da avver-
tire chs mentte was B,,, applicata ad uox deformata reals, couducs ad una defor-
maty immagioaria, combinando opportunaments fra loro- 1o B, e colle alire By, si
ottengono trasformazioni reali. Bd sppunto il Cavaeso, nella Memoria. degli Annali
che stismo esminando, fa ana ricerea noenraia. dol modo i composizions delle By
in generale, od applica in particalars i risultati aila ricerea di trasformasioni reali
por lo deformate reali dalle quadriche reali. B delle acconnate formole di comp
xiono dollo By, eoma pure di quelle relative alla tmsbrmasions involutoria H, egli
sl sacve abilments in quests, o nélla sucesssiva Memoria del tom. 35 dei Rendiconti
dal Girealo, por boaminire 1o trastormazioai dal Guianans e risslverle nella slomen-
tari eorrispondaatic

Concludouds quosts raplda rassegus ded lavari del Cavarso, b da riconoscersi
un merito singolaro della sia prodmions matemation. Alls teoria delle  suporticle
spplicabil sallo quadriche o dalls loro teasformazioni gl Bu portato imporianti ed.
originali contributi; oof suol metodi & rinscito & coordinare riveceho disparate, mo~
strindane 1a matan dipendenza o pervenendo el primo & realizzaro confrouti appek
tontati da altzi.

L Commission ritiane: pertanto questi lavori- del Catavso ben dogai di promis,
& prapone cho al loro antors venga assoguata In medaglin dostinata dalla Sociath di
seisne, per Vanno 1915, @ premisre lo Memorio di matamatics.
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