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Aggivnta alle Memoria del sig. BNniques in relazione ad un resultato
enwgiato nel n® 7. .

Questa Nota & dedicata o giustificars il resultato sui sistemi lineari @i eurve
piane, ‘di eui il sig. Exniques approfitta, Ricorrerd, & 4l fine, & considerazioni,
svolte in parte nella min Memoris « Sulle superficic di genere zero's (Mem. dells
Socioth dei XI, 1896).

Tyi & dimosteato (§§ 2-7) ohe se wn'sistema lingare |C)a di eurve. piana di
genere 7w >>1, § irriducibile, semplize, privo di curce fondamentali propri- ed
ha la serie earatteristion o' speciale (I quale ultima condizione non costituisse
propriamente una restrizions, poiché se non i verifiea per |C|, certo si verifisa pel
sistoma aggiunto, .o fanto a noi basta), allora anche il sistema ad ‘oss0 agginute |C'|
possiede le stesse proprita, fabta eccezione per i seguenti. e

1) se tutts 16 curve di [C] sono iperellitiche, poiché allora®ogni eurva di |¢']
si spéizd in w — 1 curve rasionali appartenenti ad un fascio;

2) se |€] contiens wn sistema e~ composto di curve iperellittiche, poichd in
tal oaso il sistemn [ non & semplios; esso i compone precisaments (1, o. § 13)
di oo"=! enrve iperellittiche di genere w —2 secantisi a duo a due in w—2
coppie dalla serie g;' che ciasouna O sostione.

88 |C'| non si trova nelle condizioni 1) o 2), si pessono applicars ad esso i ri-
sultati enunciati per |C|; e cosl si pud continnare ocostruendo i suosessivi aggiunti
di |G|+ |€,|C"). .. . Poichd lo curve ohe li compongono hanno ordini decreseouti, si
arriva in fine ad un primo sistema || il quale non soddista pib alle propristy
di [Cf:

1) sia perchl ogni curva di |C%] si compone di wn corto pumero (=1) di
curve razionali variabili in nn faseio;

2) sia. porehd [C], pur essends irriducibile, non & smmplios, e si compons
di o= curve iperellittiche di genere m, secantisi a due a due in = coppio di
punti;

8) sia porehd |0 & &i genore m =1, il qual caso perd ricads nsi preoe-
denti, & meno che {O°] non sia un sistema almeno e? di ourve razionali, od almeno
w* di curve ellittiche.

Sioshd in sostanza, per giustificars il lemma cho adopera il sig. Bxriques, ri-
mane da approfondire il caso 2), e da dimostrare che esso & possibile soltanto por
1o roti di curve ollitticho (= 1), per i sistemi co? di curve di geners 2 (m =2)
trasformabili in sistami di sesticho oon otto punti base, pin (forse) in un easo cho
st ridues ad 1).

Dotermineramo a tal fine tutti i sistemt |Ojce™ di erve iperellittiche di go-
nere 7 sacantisi & dus & dne in & coppis della gy che ciasouns C sostiene; (ho
tralaseinto I indice 7 per semplicith di sorittura).
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Pokcero supparse 7 > 1, trascurando il caso ben noto della reta di curve el-
litticho, che si pub ridurse sompro ad wn sistoma di cubiche con 7 punti base.

Mediante il sistema O] vien rappresontata sul pisuo uns superficie F d'ondine i«
di 8z, contata dua volte, ¢ dotata di una eurva di dirmaziono o di ordino B2,
Ora una falo superficio & certo rigata, poiché la ipotesi che sia F' uns superficie di
Varowese (del 4° ording di 8;) viens esclusa dal fatto che ognuna delle oc® comiche
dolla suparfici vorrebbe segata da o in 5 punti, o non in un mumero pari di punti,
came dovrebbe aceaders.

Le genoratrici di ¥ (a1 ordine =) non possono esser segate dalla ourva A (d
onding 2 - 2) in pit di quairo punti; segue che guells generatrici hauno per im-
magini sul nostro pizno oo eurve y razionali od ellittiche formanti wn fascio o bi-
secanti lo ourve di [C].

8u le ourve 7 sono razionali il sistema |Of pud trasformarsi in up sisten di
curve di un certo ordingn dotate i ws punto fisso (n—2).uplo; o quindi ogoi
eurva. del sistema aggiunto o |Cfsi compone di pit rette nscenti da quel punto mul-
tiplo; & risade cosd in un coso gid contemplato.

Supponiamo invece che esista un fasoio di ourve sllittioho 7 bisecanti Je curve €.
¢ trasformiamo il fuscio delle y in un fascio di eurve d ordine Sp(r=1) con 9
puh base r.pli (Berriwy, Guoors, Juxe.,.). T sistema [C] si trasformodd in un
sistoma che rappresontoremo eollo stesso simbolo, lo oui curve avranno un eerto or-
dine g o lo molteplieith e, ey & nei O punti base nominati.

La ipotesi che lo cmrve ellittiche biseohino le O si traduce allora nella
relazione

Bar—rIe=2

la quale ci di intanto #=1 o0 2; perd anche il valore »=2 va eseluso perchd in
contrasto colle formole che dinno il geners w ¢ il grado 2 del sistema |C] in fuu-
zione dell’ ordine # e delle molfeplicith dei punti base. Rimane dungue

1) B — e

So perd si suppone eho il sisboma |G| sia ridotto all’ erdine minimo, medinate
trasformazioni Cremoniane, alla formula (1) pud essere sgginnta 1 altra
2} LR SR S
per ogni combinazions £ j, ¢ dei primi 9 numeri (perché se la (2) non fosse veri-
ficata si riuseirebbe ad abbassare 1 ordine  di |G| colls brasformazions quadratica
avente per punti fondamentall quei punti bass del fascio di cubichs , che ocoupano
i posti 4, j, £). Ora un esame semplicissimo dolle relazioni (1) & (2) tra i numeri
interi # ed a condnes ai seguenti sistemi di soluzioni, dove & indica nn numero intero:

(il limite inforiors di & @ fissato in guisa da ottencre sistemi di gemere w=3).
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Rimane perd da decidere quale tra i sistemi a), #), o) possa considerarsi come
aggiunto di un sistema semplice; poichd tale condigions & fondamentale por noi.
Ora si vede che uno qualsiasi |C| dei sistami a), &), ¢), il quale possogga wooe pun
basé (di molteplicits = 1) proviene medisnte sggiunzione da quel sistema dello
stesso tipo, 1 eui earatteri si ottengono mutands & in &+ 1 nei valori dei earattori
4|0} Ma allora il nnovo sistema, com |G} & non-somplios; il passaggio i una
sua curva qualsiasi per un punte generico trae di conseguenza il passaggio per un
secondo punto collagato col primo. Ta oosa va diversamonte invecs, se €] possieds
meno. di & punti base, il che ¢ possibile soltanto pel sistema a) quando s pons
k=2, vale & dite pel sisiema delle sestiche con- otto punti bass dopps; polohs
un tal sistema @ agginnto al sistema somplice dells ourve di nono odine con 8
punti base tripli. Conelndiamo dunque che 1" unico sistema dei tipi procedenti, il
quale possa presentarsi tra i successivi oggiuoti di wn sistema irriducibile, semplice,
privo di eurve fondamentali proprie, & precisaments il sistema oo &i ourve di go-
nere 2, che pud trasformarsi birazionalmente nel sistama delle sestiche con 8 punti
base doppi. El cos il lemma di eni il sig. Exrioues approfitta & pienamente giu-
stifioata,

Per incidenza &i pud notare che ogni sisfema di curbe iperellittiohs di genre
(> 1) secantisi a due o due in w0 coppia della gi' giacents sopra ciscuna di esse,
pud trasformarsi birasionalmente o th wn sistome di ourse di un cerio ording n
datate di un punto bass & ordine #—2. upls (pid altri punti base semplici o
doppi), appure in wno dei sistemi a), b), c) sapra dsseritty.

G. CasteLNUOVO.




