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D1 Paoro R

FINT
Ricevuta il di a1. Ottobre 1801,

Du[m avere dimostrata fmpo:
zioni algebrai
quarto (Ruf
di fi

bile la soluzione delle
enerali di grado supe
delle Equaz. €ap. 13.%) non
ne snlle Equaz particolari . N
eguendo le tracce dell immortale L E
15.° vednto che un® Equazione data di
quarto pu
sia deter unudu
dici

determinate
Teor.

P attenz ella no-

abbassarsi opportun

mente

s un qualch
ticolare

uito dopo 4
zioni generali ,
articolari , ne’ quali pud att
duzione Cap.

te su qu

& ben lontano dal

ento delle Equazioni

1k

Proposta un’ Equazione particolare, e
. converrebbe saper ;

5 in cui questa non

a sua soluzione .

lmente i metodi pra

te un simile abb

nere attna
s it e RIE A 167 varhi Aol Fitiassdn widatas dsde ity
della proposta .
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2= - S e

D1 Paoro Rueresr.
ngere: si potesse
St 1-.\,1.1: ma in tutte le a
ro., che sarebbesi pienaments soddi
la soluzio lgebraica delle I
onalo questo ramo troppo imp
Ne nite. \'I(‘n oria , stab
menti necessa gliere I’ acconnato Problema
i sia permesso di spingere rapporto- ad
ess0 le nostre ricerchie, ¢ di arrivare con le mostro de
nazioni «

allora
sfatty o quanto ¥

oni , e potreblicsi

[uaz

ante delle

i io i fonda-

pr a prine

vedremo

ias

in seguito fin do

PARTE PRTITMA.

t. Rappresenti Ia
(A) 273 A
una qualunque Equaz

e i suoi coeflicienti A, B, €, ec. siano' tante quantita com-

+V=0

+ ec.

mensurabili. Ora o il primo suo membro: ha dei fattori ra-
zionali, o noj se gli &, a tale Equozione att
di Eguazione composta ; altvimenti lo do quello di semplice -
La a?—38x—12=0 cl di T'e
eomposta, poiché il suo primo m
fattori x =6, 2’ — bx—2; Paltra 22 —
1" esempio di un’ Equazione semplice, non contenendo il suo
primo membro fattore aleuno commensurabile .

2. Poiché coi noti principj dell algebra nna qialunque
Equazione composta pud sempre dividersi in tante semplici,
quanti sono i [attori razionali del primo sua membro 5 mioi
fisseremo 1’ ¢
supponendo che la (4) s
mo 5 che questa Equazione sia capace di un abbassamento
oppertuno alla sua soluzione. Il rapporto ]umwlm- che
per la seconda di queste ipotesi esister rle\
tutte le radici della (4) (Cap. 132, 15.° Teor. delle Equaz)
21, come nel { n 3ar., Teor, delle Equaz.) espres-

co il nome

zione

empio di un’ Eq

bro & risolubile nei due

tenzione amente sulle Equazioni semplici , e

tale, stabilito m = 4, supporr

aleune , o




B)  FE)

ha poi cer

ndo’ immedi

da ques
Cap. 15

2 quantitd K il vi

re quantith sempre determi
bile dipend one sappianio
vere . Imper endo questa K per <id, che

to mel citato 152, mquella quantiid appunto

mezzo d » 0 mediatamente

(A): se

ancora queste

F () () () - - o )
4 H

in oui la que
Ia (A) potr
luz

grado

one .

Suppongoe f (=) (=) (=) v« (z%) =, sostituisco nel-
(B), e tolti dalla ;

2 ]

ionali ,




il risultato , fattoy

inshileslicalls
(i1, ed )—
tica con la (1), ¢ la

iara che si dovid poter r»u

sard l' radice ; ora es-

(B) dalla

PP
u (1), essendo tale 5 c

la () dung
sempre da essa ottenersi s

lugione ch-

inente questa (8), do

zioue medesima; ma nell® accen-

ella pure opportuna ol
nata (I) il secondo meml
enza di
FITEMO i avvenire,
lla o

Dungue ec.

nostrato, ri-

mutazioni’ [ra
razione; noi

per-

ioni , le quali nella (B) si effettuano fra le sole
)

diol & 252", e contengono , dalle per-
i, le quali nella

cendovi delle rudiei nuove, ¢ denomineremo quelle Permuta-

medesir sttuansi , introdu-

mutazi

zioni  primit
permutazioni defla £(x)(@")(") . - - (&) nelle £ (1) (') (2
™ F=2 @) EY)

ive , ¢ le permuta

» queste Permutazioni secondarie; percid le

) .+. (&) saranno del genere delle

™ ni della stessa £ () (2") (2"}

melle flz)(c")(x) . -2 ENFEATY) @B T ()
saranno delle secondarie .

Diremo, poi, risultati
dalle permutiz;
dalle per

ottengono

he . na




uno §tesso va-
H, oo cor
1o me':- perm

(™) &i conserve

lore “determinab

8¢

Vi costmitements, tazioni ,

per cui nella (B [
Potendo essere

ne)

2@ con csse si formi nua
tale perd che camhi di valore &
mutazione fra loro; e ¢
ain B G 2o (G )
se ne cerchi cL:ll.l (B) il valare .

I una qualu

s
te nella (ITT) tutte

pondono ai precedenti n risulta

lo permuta
chiamiusi y
e

ni , che corr

s €.y le fonzioni 4 che

ranne queste pure di numero n. Forp

iano radic

di eni

le funzioni »
al Cap. 152
funzioni razionali della K , e pero
razionalmente . Suppost

questa: s

ppiama

determinabili

determinata. nna  tale

della y

Equazione, colloca in ess:

(111) . chiamo
(E) T ). o
il risultato , che ;
nzione tale apy

suo yalore

e Vi

nto, che si cor

per tutte , e
durie, |

sole Te permutsizioni si primitive ,

(B) cor

Facciamo di |

membro della (E)

prime
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Jungue , quell
) in F @) 5 faceia-
\iotie medasima, nells (IIT) , e 51 sostituis

di T‘ 'n‘} () -

o (T . ()", che i ottiene
(11) invece della y, Come dalla sostitu nella (11) della
(1) & nata la F () (2 (Y, o chiaro,

) . (@) do-

che ‘dalla sostituzione della @
A mascers Ta F ("))
teird lo s

nque si ot-

nel primo m
medesima ne
ne, nella (1) ey
S @D .
oste 1”‘\

la (B) per le
e PCL'\.D non

. ec. _;-(“. 0 non vi cor-

& cho il valore ia delle ;

allora

essu una radice del
zione 5, € perd av

sisponde 3 se

() , fard

s 5¢ nd, non ess

on. pot

ma questa funzione non ¢ che il ris ulnm s |I quale vicavasi

dalla F (o) (+) - (J T per 1 pmmuld i

ultimamente. gy

ive, e secondaiie, e non av
ne segue ‘I

Tomo L\ 3




y It
= o (&
temente ; ed otte
le , come nel ¢

er cui la (B)

radici le

pati nel primo 1
sono per le supy
= ";{1+‘J ec.,

ole n —
ome se si :xb

o (e

prec. ) ; mae nel caso secondo suceed
alcuni risultati rapporto alla (B) procede
irdo a

10 da permutaz
v (1) dipenders
apparisce nel supposto

€0

71))(.‘( l] ¥ (&

no i mu‘t.\u -lLlh (E) co 'm- i
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della (B procede
e il sccondo dei

A i
T( 3 non esisteq-

iazione secon-

per poco ¢

edenti forme ¢

e della (B), &

vedersi , che le permu
yapporto alla (E) son prim:

son’ prine
do alla (B), e
la prima di que-
orto

PO edi 4 s

Pultimo ¢

e della porzione o ( z°”
sempre svaniscc, i risultati in que
dalla (E) per le suppost: permntazioni primitive potran-
no. essere in minor numero dei risultati provenienti per la
stessa ragione dalla (B}, ma non i in numero magg 5

As allorn v
10 permutazi

primitive , o
iltati, che nascono per le per-
o signardo ad amendue
ero dei xis

ioni pr
le (B),
ienti per le permutozioni sccondar
Se fir

3 ¢ lo stesso Itati prove-

nostre. Equa~
sserito nel caso

nda perd il discorso
s che i e detto d
Liam detto della (B) .
8. Finora albbiamo supposto, che Ta (I1) sia una fun
ne tale , che cambi di
(=)

ione fia

valote a qualungue permi

Tobal, o'y ec, +%). Supponeasi prescntementes e essa si

prenda in modo, che conservi lo ste
Llla

sotto




452 Derea soLuzIONE DELLE EQUAZIONI €C.
permutazioni . In questa ipotesi la (E) conserverd il valor I
ite per tutte le permutazioni, per cui la (B}
mantiene il valor K, ma potrd conservarlo ancora per quel
le permntizioni , per cui non cambia di valore la (m,,
per conseguenza in questo caso il mumero dei
provenienti dalla (E) sono = H, po ¥
ero dei visultati, che nascono dalla (B), e sono K.

essere

-:J‘H‘O,L hiamo pex esempio, clie avendosi nella (A)
S dicve
o

& che per le permutazioni secondarie nL nsiisoli due risultati

2 =K.

=K, x" % 4 2
\uhmlnsn in questa ipotesi la soluzione del preceden-
iam dal supporre 5 ¢ potendo:da-
funzione (III) una forma qualungue , purche sia talg
mbi di valor lia (0.2 6) |

wndo in - questa le mwmc
e e (04
6 ) otterremo pei walori della y i

1 n.ﬂmun . oy

te p

itazione -lu(\Hvo

Formo ora I' L
¥® - By
determine  med delle. Equaz: )
dalla «! x i B enti B, G, ec.

e nella Equazione in y cost determinata colloco la qmrml L
* — &', mi visulterd in tal amodo U quazien di xapporto
(r‘-—-x"j".E(IL«'J:;"L(v(\'—x)cc‘:H.
Ora i questa per la natwa della funzione supposta »' —
i coefficienti delle potenze dispari Ty 058
evidente 1
)+ 6

coellic

divengono
Lquazione diverrd ( »' —
H, ossia corrispondente=
meti-
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a (B) Fx — x')* = H, e questa, rinpvati i
| (n.® precedente), vedremo restare la medesima,
i a quelle permutazioni istesse, per eul rimane la
medesima , € si cambia la & 2" 4 &V 2"

e cambia

K.

2.° Voglinsi # = 3, c nella (L) vogliosi y =

2 &
pondentemente: al ri-
K altii otto valoxi della
¥4 @ con questi uniti a quelli faceio un’ Equazione.

In egual modo si ofterranno cor
sultato secondo 2* &% + ' +*

¥ 4 Ey" o+ Gy 4 ec. = H
i coefficienti della quale determinerd come precedentemente
dalla 2’ o' 4 2" a® = K. Cio fatto pongo in luogo della

» il valore = , € ricaveremo cosi un’ Equazione

b
()=
corrispondente alla (E) e dotata delle condizioni zichieste dal
Problema del (n.° % ).

3° Sia 7 =4, ed y=av +ba + " -+ &', Coll
eseguire le solite: permutazioni, riguardo al primo risuliato
Za' a2 = K, ¢ verrd




EQUAZIONI

Altrettanti valori della
condo a7 2™ i

2"

dunque , pic

entemente ,

il calcolo come prece risultert in

ione di relazio
F( gz
lish:

hiamo #=35

Ridotta in
! -+

tutte , per cu

&

permutazioni

mantiene il

quattro Ta-

dici .

oito yalori

, ofterremo evidentemente g

nel caso 3.° divisi tutti

permutarsi

il valo!
* nelle ¥

calcol

tutli qu e u

is

» per I Equazione di »

Y = K, esopuisco &

Ma y e permua

o (a7

ni
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e la funzie.

(

rd il nostro

ments

¢ per csempio nel caso 2.2 supponesi y = funzio-

i alla mutazione di »' in +";allora

1 ricavata, nel nostro e:

io; la
manterrd il proprio. valore non solo sot-

ziohi , sotto eni non cambia il proprio la

i eziandio sotto delle altre .
a norma delle ris
i fatte nel (n.° 7) nel caso 3.° i risultati ‘secondarii
provenionti dalla F (ox' = b + ox de') =1 tan-
ti sono , quanti sono , che mascono dalla
K, che s ltati nei casi 1y’ 257457 637
sono in numere maggiore ; essendo quatiro nel caso 1.7, ed
otto nei v 6, e che finalmente non ve n'd
che un 3

, ma lo manter

lo guesti ¢

&

5

b

casi

b - ex™ e ,
— e ——— =) conserva il

ioni modesime , per cui la
- o z" mantiensi

K ; ora in
® fia

fanzidne Je permutazioni delle &', 252", =

ro sono disginnte dalle permutazioni della 2® nelle 2™, 2% 3
ed inolire questa 2” & moltiplicata per lo zero: dunque, in
essa i risultati che naseono dal cambiamento dell’ accennata
, %7 possono considerarsi come non  esi
dei risultati ; che per le per-

mi

ten-

= mélle 2
ti; lo stesso non pud g
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Derra so

mutazioni me e naseono. da

le permutazioni fra
rmutazioni della

moltiplicata

ultime permntaz

mti, ¢ per conseguen

dat Ha
dei risulta

e clie seconda nnniero

elli , che

10. Sonovi

F Equazione (B)

pure la (D) di ¢

isi dipendente da altre Equazio

ali & necessari:

te non

la

v della fonzione

Equa. ) f( ', 2", &

2 Mentre , posto A

Teor. de

che risulta ec

) =S
pure f(3

(ad
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3° In {u‘l‘i\ﬂle men a un valore quafmuiu
dal primo m mbro della (B) si ottiene con le permutazioni
gecondarie, quando A < m, e con le primitive , quando
A= m, un numero per lo meno m di risultati , i quali tut-
ti sino = K, e ne’ quali entrino o contemporancamen-
vamente in egual modo tutte le m radici

B x"‘) 2

ti mel 1.° di questi onsi per I* nguaghi

Te , ave:

te, o

ai yapt

che hanno fra loro tutte le 2, 2, 1

veduto

identica

s t ec. 2™ =K

con la (A); e cid mentre dalla f{.r
tutte si eercano in una volta le radici, che vi si contengo-
o se alenme solamente si cercano di queste radici, alio-
ra non gid Ja (C) , ma bensi Ia (I3) 1";;:1{:.1&1‘; un grado non
< m, poiché cercandone per esempic un numero g, pel
(n.° . Teor. delle Eq\.\z ) il suo esponents 7 sar
mim=—1){(me=2aj . (m—-,;+()

4, 0 si vuole nella (C) p .’|.: ops 4, oppure p > 4.
Sia p = 4, in questa supposizione nella maniera medesima,
concuilan' =" 2" 2" o dipende da K (rj’a"}(r")(x )5
vedesi , che dipendono ancora d
gliauo le funzioni tutte della terza fil
u" PR g™ et

m le funzioni accennate ,

riamente I' Equazione (D). Che se abbiamo p < 4, suppo-

sto per esempio =2, nn.]e 1|=Jm &

ivalori di u, che possono determinasi dalla f(z) ("

chiamati 2" quelli, che dipendono dalla f (z") (]

© cosl di seguito, se vogliamo che per esempio *
Tomo 1X. M mm




TONE' DELLE EQUAZIONT €0
ori tutti di ', e
e cercando dall

X, X" X valor @ 4,
a fi(x) (=) () (") =K, 12
quantith x, caderemo in un’ Equazione #* - pu + g =
0, in eui uno qualungue dei coefficienti, per esempio il coef-
ficiente p essendo = — ( ¥ " - #” 2™ ) per la mgione
a , che abbiame accennata nella ipotesi di p = 4, non
potrd in conseguenza della (B) essere determinabile, che di-
pendentemente da ione di grado .

Se finalmente si vuole p > 43 fatto a cagion di esem-
*? %7, 1 yalol
mo mulwo £ () ) ) (G
E‘,’\J"J"4 z .I e

di 2 de-

5 B0,
e s Dml:gn!‘ cercan, do dalla f (=) (=) (2" (%)
K i valori della x, che vi corrispondono , la-u]dx‘! que:
evidentemente di numero m — 4, caderemo in un’ Bq -
neu™ 4 pu™ o e0 = o
dei coefficienti per esempio p d
mente da un’ Equazione di grade

Finalmente nel caso gen

nella £ (2) () (.

nella quale uno qualungue
: come precedente-

pet le g

Ei|l|’l'.‘.1>§8
il . (™ non essendovi gione, per
O3 450 e et bl dicbad etamis st ] un(ll“ K comu-
e a tutt’ i risuliati supposti, Pmuu 1
corrispondeono al prinmo , che non

o i valori

U,
g i valori 5 1 quali so-
no corrispondenti agli altri risultati, ne segue , come di so-
pra, che, o la stessa Equazione (D), o la Equazione, da cui
immediatamente ;o mediatamente procede uno qualunque dej
coeflicienti della (D}, sard essenzialmente di un grado non
<m.

11. Suppoughiamo che cercando immediatamente dalla
(B) il valore della x, ottengasi per essa delle Equozioni di
gradonon < m . In tale ipotes: si determini la (E) ( numes
ri 6, 8 ), e si osservi, se questa (E) va ella pure soggetta,
qualunque siasi . il pumero ,alla condizione medesima, clie
abbiam supposta nellz (B), o no. Se no, si verificherd bao
sy
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si, che la (B) non pud, come tale , servi
duzione della (A) 3 ma perd potremo da essa determinare una
mova Equazione di relazione , la quale potra darci ' abbas.
samento richiesto . Che se poi sotto qualunque valore del
numere x , la (E) non meno della (B) resta sempre compre-
sa sotto gli accennati casi del (n.° pu'cuh'nle), lora diremo
che la (B) ne nello stato in cni si ritrova, né ridotta in
qualsivaglia meniera potrd mai servire ad abbussare opportu-
namente I' Equazione proposta .

12, Accioeché la (B) sia opportuna alla soluzione della
esser tale immediatamente, dandoci il

i ;: 0 < m, o dovrd esserlo
determinare un’altra Equa-
zione (E) il ore della medesima
x nell’ ace Noi per la mecessaria riduzione
della (A) dovendo tener conto solamente dei rapporti , che
ne sono .o immediatamente , 0 mediatamente opportuni , tra-
lasceremo gli altri .

13, Riflettendo sulla natura delle permutazioni pummu-
veggo che per queste pud la (B} conservare il valor K in
consegnenza della forma della Iunzmne ; come nell’ esempio
drl (n. g }s«in cui la 2’ 2 4 2" =™ mantiene il valor K
enti di z' in a’, di 2" in 2%, e per 1" altro si-

due le 2, 2 mnelle &%, 23 oppure essa
= K pel valore p'\rtmu]ar{- delle radici, come
ax + B2 = K, vogl
K. Nel primo di questi
5 che lasciano = K il primo

e alla cercata ii-

diatamente , pntmul:m da

apace di

multaneo d
(B) manti
nella |puh si che , posto 2
ancora &'~ ga™ 4= byt
casi quelle permutazioni

amne

tess

risubtato £(2) () (&) . .. . (z™), pei ( numeri g7, o
Teor. delle Eiquaz
sultati sceonds

anno. = K ancora tutti i

i, ma nel easo secondo pud questo verific
siend Haerol 98. Teor. delle Equiz. ) : nell’

K, ancora il risultato secondavio
¥ 2™ 2 = K dovrd iiece amente  Conservi i
propeio valore per quelle permutazioni medesime, per ¢
Mmm a man-

L}




4 DEL1A SOLUZIONE DELLE EQUAZIONI €C.
utiene T altro; nell® es
=+ b2
secondarii, pud &
az’"* = ba

i, quantunque abbian lnogo le altre
e b = K f‘m- se le

suardano Ja forma della f (= )(l )

1 valere pai

are delle r
sntemente dalle pume di queste pe
alor K, e di-

ati secondarit tuthi mantern
¢ dalle scconde potranno manten
oni secondarie v

Rapporto poi alle permut
ments poterst dire, ¢
ma della fnmcne. Se I

= queste non 1

& ", cib non dipende,

tanto

X, cambiando

imo

ce il mede

né perchié il

¢

pdosi

B

sgiore di uno .

) mantienc il vi
due semplici pri

mutazione composta , ossia pe
quella ciot di &' in 2, e per Paltra di

mantiene il valore medesimo per una seconda

per quella di tuite le radici »', x", ¥y 2" nel

{5 B e g A s

9) conservail valor H

pet una sola permutazione primitiva, eiot per quella di +' i+,
mutazioni socondasic, per quela cios

& lo consery pm- tre pe

nh *" in %, onde da y' nasce il m.ummj s per quella di ' in

,di x"inx® e dix” in &', onde da

e per la terza delle x', 2",

= ol

pondent
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Quando
o della fun-

e
una ln'rm‘.:,rﬂz' n primitiva rignarda la fo
allora ci dard nect mente tanti risuliati
(B) nguali a K, quante velte pud replicarsi fra lo ra-
Jdici, che entrano nella medesima, ma ne
; zuardanti il valore particols elle

permutazioni

ioni secondarie non pud
nella precedente &' 4 @2 + b2 = K (0% 13)
le, che le radici sian tali, che si abbia 2
K, r
pe mede

ma semplice, come si vede, del
1.2 257. Teor. delle Equaz.), il risultato nuovoe

o viene , polri es

re, & non
posto m= 6, A= 3, se si vuole,
le permutazioni secondarie dalla

nati dalla f(z) ()7 =
una permutazione semplice
sicchie & abbia f(x) () (=%

JC
FENE N, L&) ) ) o
pud succedere che quest” ultimo ' 1
quantunque. nato da una permutazione medesima , sia, ©
non sia esso pure = K.

15. Supponghiamo, che una data fux
=¢ non si cambi di valore per upa qualunque permutazione
riguardante la forma della funzione , e che dipendente-
mefite da questa vogliasi il valore di un” altva funzione qual-
sivoghia @ (2) (z")(z") .. .=y . Effettuata in qu st’ ultima ,
& replicata quanto si pud la permutazione , per cui abbiame
supposto che la prima delle funzioni date conservi il propri
valore , ¢ chiamato # il numero dei risul 20~
no, pel (n.° 147, Teor. delle Equaz.) sappiamo, che la y
dipenderi da un’ Equazione y” -+ o ' e +h=o0
in cui ciascuno dei coefficienti , io il coefficiente &

per esex




EQUAZIONI €c.

di

almente
£,

16. Suppon
ne. qus

5 & immediatament

sotto und data permy

ice, o con

unque siasi , da ¢ conservi il

roprio valore in conseguenza del v particolare delle ra-
. ¢ chinmati #, 2" ¢ ec. t™ i risultati
hanno fra lora i, vogliasi ricono-
dentemente. da essi ottenere i
valori 'y 7% 7 ec ™ conispondenti tal fine

etvo , ch delle E

az.) una sola

Equazione ¥ = o tulti

1i accenn che da esamin

icienti g. ec. k. Per

coeff g
x4+ a

3
rmutazione rvipetuta m..nm sl pud, so.

_ax

o no; se lo sono, a

a nell
ec, +I.Jo ciasonno di
.¥") avik un solo valore
= 204 e potra

stato indicato mei ( n. 147,

cienti g,

dipendente. razionalmente dal s
da esso determir
151 Teor. delle E
e
in tal caso ai due risultati ¢, ¢ corrisponderd bensi I E

ti e tre i valori

sono fra lora ugual biamo soltanto ¢ = ¢

zione y* -+ gy - h=o0, in cui y'

nno  determ

ma i coeflicienti g, 4 non s
vato nel primo caso . 1

come si & acce perciocche avendosi
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W=y ris

L due valori muJi C

L3S

| coefficiente &' non avid
denti ai due ¢'
tra lor differenti,

oltd c'hc ho incontrata I\LI
cercare il valore ¥ dipendentemente da ¢'; P'inconterd eanal-
mente cercandone il valore 4 . Cid non ite potremo
che in guesto caso ottenere dipendentemente da # il chiesto

1 ste

operar come segue | ficciasi con
mpio la

valore di &' converrd
sue della forma f¢ ¢, ¢') per
P e 2"ty - b
chiamisi questa T, & dipendentemente da essa si cerchi il
valore di /. Gome alle qua i
, coslalle T'=¢"
corrisponderanno le altre X
€ cinscuna di queste seconde potri
todo (n y dalla corrispondente
le prime. B vero che o cag i * risulta T
& perd che la determinazione delle. 2, A" dalle
contrerd lo stessorinconveniente, che incont
nazione della y', e della /', mentre queste quantitd cerca-
vansi dalla # =¢"; ma nel caso presente a noi non importa
di determinare , che il yalore A'=y"y", e questo pno sem-
pre aversi da T, non avendo T’
Censideriamo il caso’in generale . Chiamato n il nume-
yo di tutti i risultati, che si hanno dalla ¢, ripetendo la
supposta permutazione » quanto & mai possihile, o @
il precedente numero @ = #, 0 abbiamo « < Se a4 = n,
allora ciascun coefficiente g, ec. £, per esempio I' ultimo
k, potrd aversi dalla ' come vien insegnato nei ( numeri

1),

Xox s
ricercarsi col solito me-

i valore nguale .

bbiamo




T= ) @) 6.
e onae
PRy

f\f ):wf)

sa quanio

puo , ¢«

te—1)

kD)

£ el dia £7,

<79 produca ¢, si cambi in £

e cosi di s

corrispondinte
=r)iar s
y 0 n 4% 19 i

attnalmente in ¢, ed in &'

fermiamoci a i
ver I ipotesi = ¢ potre

operazione il pro

percio ' in y" M e
od L ek e e
d 3 ¥ 5 il yalore di A diverri y
LGRS T
o it g valore , il quale & ben di
o pe il K F do tanto in ¢, che'in &
la mostra permutazione , mentre da # vite amo ¢

ey Lyt e e come

erso dal primo

ka ki dive

diflerente dall” altro y'

e che questa
permutazioni
l)E‘i cn ll‘\il camb

quelle

flmzmne % mon ca
sime h'\ le w' s

iR
mediatamente
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Facciama con le £, ¢, 2%, ec. ) wra fonsione della
forma f (£5 £'s £y €c &), per esempio la somma ¢ -
4 " + ec. -+ Pl , chiamisi questa T', e cerchiamo da
essa il valore &' . Poiché , essendo per la ipotesi le quantitd
oy :"+",cc..:€”) di valor differente dal valore delle ¢ =
@, il visultato T = ¢ 2" -+ " & ec.

#7), mentre mon abbiansi nuove supposizioni, & diverso da-
gli altri tut T" = # 4 &' + ¢" + oo, -2, e = ¢
= 2 4 " ec. % oc. . cosicehd dalla T non pud
con le permutazioni produssi altro risultate a Iui ugnale 5

poiche le 5, ¥, ec. 5., ¥, ec. ™ sono nate dalla

ti=ti=ec.=

3, come le ¢, £, ec. £, £V, ec. £ dalla £ ; e poichs

finalmente &' = = 5" 2" ¥" « . . - . ¥ ¢ uns funzione del-
¥

le ¥y 7" 5, ee. ' affitto simile alld funzione T' dells
¢, ¢, ¢, ec. £ b chiaro, che dipendentemente dalla T'
Ja quantity & avrd in conseguenza delle sole precedenti sup-
pésizioni un solo valore , e quindi che potrd determinarsi da
essa T' col solito metodo Dungue nell’ ipotesi fatta , affine
i avers il valore delle ¥, ¥, y"s ec. ¥ radici della Equa-
zione 3" 4+ gy 4 ec. + h = o, dovremo ceroare il
valore dei coefficienti g, ec., k& nen gid dal valore £, ma
bensi dall’ altro T in generale = f( £, &' £ .cc.8).

L’ esposto metodo poi vedesi facilmente , che avrd sem-
pre luoga, qualunque siasi la natwra , e qualunque il nume-
1o delle permutazioni per cui produconsi le quantith tia lo<

ro uguali ¢, £, 2", ec, £, Imperciocehs se tali permuta-
gioni si volessero di un pumero > 1 , o si volessero compo-
ste ( n.° 256, Teor. delle Equaz. ) ; allora ripetendosi
contemporaneamente o esse per intiero, o qualeuna delle lo-
ro componenti (n.° 258. Teor. delle Equaz. ) sopra dei
risultati 2, £ £", ec. £, e sopra degli altri ', ¥, ¥,
Tome IX. Non ec.
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ec. y™ , tanto i primi, quanto i secondi fra questi non fa«

rebbgro che mutarsi eorrispondentemente fra loro, o cam-

biarsi ne z(,ﬂ): t(-f+xi, ac. cm,y(“'”, },t--l-x) , ec. ),E-“)
per consegnenza le funzioni T, A, mentre non abbia luogo
qualche nuova supposizione , sotto la medesima permuta
ne o si conserverebbero amendne dello stesso valore, o si
cambierebbero contemporancamente .

17. Nel {n.° prec.) ho detto , che i valori T"
della T sono tutti diversi
qualche nnova supposi:
ghiamo ora

'y Cs
dal valore T', mentre non esista
icne ‘diveres dalle precedenti .
e abbia luogo questa nuova ‘supp

che in conseguenza di certi particolari valori dell
ec., o della forma della funzione alcumi dei risultati T, T,
ec. siano — T; questa circostanza sembra
todo precedente ; ma vedremo non

intorl

idare il me-
vero, poiché se
ccade nella funzione T = & &' 4 p”

d

vedremo potersens sempre determinare un’altra f( ¢, £/, £
v« o+ 2%, nella quale il ris
disnguale da tut

o corrisponder

i risultati corrisponden

e la quale per conseguenza potra giusta il (n.?
vire in vece della ¢ 4+ ¢ & e
zion razionale dei coefficienti g, ec. & .
Supponghiamo pertanto, che eseguite nella s=f ()(=
tutte Ie possibili permutazioni, di numero p siano i risultati

£, ¢, ", ec. ), che ne vengono; suppon

facendo le permut

alla

amo, che,
oni tutte mella T = &' -1 # 2=

isultati T, T, T,

ec. + £, chinmisi g il pumero dei

;l’,u—n(a—wﬁ Q—:-—(p—.})
ST e

e supposto finalmente per maggiore sen-plicirﬂ d1 scriwre

For g b e = T, £ £ o A g,

S e 4+ £ = T3 ccn, £k A

sia

T, che se ne anno, onde sia g =
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T I TR T

Ty =

T =F' # A ee e ey b ek

0 S N Ce ) PR B

T = £ P e P TP FrE gy ki
ec

T(n(!) a #@—’h“"{-f"_"HJ'—‘rr‘q—ﬂ;"—i—ﬂc.nk!r'—i"‘f S

g A
ril 15 & 84 45 ec.Cid
T: sia tale, che div
risultati T'r, T"r , avendosi pe
3 {=—1)

' 4 £, rappresentandosi dalla 4 i successivi nume-
tto , suppongasi , che posto
ngano fra loro ugnali i due
£+ ¢ e =

P i S e

=T,

e

SER
20 ) enttery o9 6 - Y =
pOck) L fetd) L LD e quindi a cagionedi ¢ = P
=@, ayremo 3= P ek ) Ruazione ,

nella quale ciascuna delle quantith Al B e

1a ‘ipotesi & disuguale dalla #*?. Ora o si vuole, che suppo-
sto successivamente § = 2, 3, 4, ec., un’ ugnaglianza a
questa simile abbia luogo ancora in altre delle Ta, T3, T4,
ec., o 1ub; se si vuole, io dico, che cid non potrd succede-
re tatt’al pit, che in quattro delle medesime ; imperciocché
se 61 volesse , che accadesse in cinque, per esempio nelle
prime cingue , venendone T'r =T"1, Ta=T'2, T'3=T"3,
Tiy— T4, T5=T5, otterrebbesi 3:% =+ [+
‘(-h]‘ 3#“',7::(#!-')!_}( :L-+m+ t(x-!—g,‘x, P ‘_(d—-); 14

pletm etz g (da ke flta  Gebila | g s

= [V sy (95 e perd con quattro incognite £*,

(= : i . e L

eo. A" 5i dovrebbe soddisfare a cinque Equazioni, niuna

delle guali ¢ @ cagione della sua forma, e a cagione di non
Nnn 2 ez~
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essere # uguale ad alcuna delle At D, ee 'pud risuls
tare identica all’ altra, il che & impossibile. Cid dung
sendo;, escludiamo dalle nostre considerazioni quelle funzio-

3 inza, € supposto

5

ni, nelle quali

luoge T esposta

tali essere le prime quattro T, Ta, T3, T4, nelle altre,
che rimangono, T5, T6, ec. essa non potrd pit verificarsi.
Supponghiamo, che nella T3 succeda un’ altra ugna-

a diversa dalla precedente, e al risultato T'5 sia per
o T'"5 , onde risultl #7344 £ =

Jemnls Ly e 0y s s
(+a)s

ec. 4+ 4
co, 4 flets Ly s B

, ossia 2.5 = 5.
905 iy cui cadauna delle #®, AFFD & disuguale dalla
+®, Tn questo caso esistendo nella Equazion risultata le ire
quantity £, &%, A0 potranno bensi esistere tra le fi
zioni TS5, T6, Ty, ec. tre di loro, nclle quali succeds
Fegnaglianza medesima , ma non ne potranno esistere di pil,
e la ragione ne & la stessa , che quella del caso precedents.
Supposte pertanto, che tale ug verifichi nelle
funzioni T3, T6, T7, onde risulti F6L BO="T 0
T'7 =T"7, in tutte le altre T8, Ty, ec., che rim
non potra aver pill Inogo né la p\il’uu delle nguaglianze snp-
poste, né la second dalin P =20 méala- iR =S

Vogliasi ora , che nella T i due risultati T8, 18 si
no uguali fra lovo : avendosi percid 4<% = (78 [+08
Srs Gds

\nza

T

SO00

5 ciod

, viene ad ottencrsi un’ Equazione , nella

tono le cinque quantitd £, (7, ec. £7D ¢ can
dnuna delle £7, ec. #7TV & differente dalla 79 : dunque
ira le funzioni T8, T, ec. ne potrauno esistere cinque , le
quali ammettano simile egnaglianza; ma per quanto abbiam
detto poc’ anzi non potendone esistere di supponghia=
mo , che tali siano le cinque funzioni T8, To, ec. Tia: nel-
le ulteriori T13, T4, Tid, ec. non potrd succedere né la

quale es

-
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prima, n& la seconda, né¢ la terza delle uguaglianze accen-
nate .

Proseguendo nella stessa maniera, vedesi fucilmente , che
se succedono nella Tr3, e nelle funzioni, che seguono , del-
le ugnaglianze nuove fra i risultati T%, T, ec. ed il primo
T, potremo sempre determinare delle unzioni ulteriori, nel-
1e quali non abbiano luogo né questa , né alcuna delle ngna-
uze precedenti .

Ora per quante di simili vguaglianze si snppongano, il
loro numero & sempre finito; imperciocche queste non pos-
sono mai superare il numero delle combinazioni , che proyen-

gono , paragonando i risultati T*, T, ec. T ol primo T,
ed il numero di tali combinazioni & finite, perché essendo

finito il numero m delle 2, =, &", ec. 2,

, e perd il nu-
mero p delle #,#", #*, ec. #? & finito ancora il numero
g defle T, T', T, ec. T; ma le fanzioni Tr, Ta, T3,
T4, ec. si possono evidentemente estendere all’ infinito .
Dunque , prosegnendo il precedente raziocinio quanto & ne-
cessario, potrd sempre giungere ad una fonzione, che chiamerd
T (), nellz quale tutte restino escluse le vguaglianze , che
si posson supporre , & nella quale per conseguenza niuno dei
risaltati T" (135 TV (4)» ee. TP () ein = T' (1), Duns
que ec.

18- Formata Ia fanzione T (+) ginsta il ( n° prec- ), e
supposta tale , che né jn essa, né in alcuna delle ulteriori
T(e=+1), T(s-+a)ec. il risultate T' uguagli alcuno degli
altri T¢, T, T™, ec., il che, per quanto si & detto nel
( n.® prec. ), pud sempre [farsi; osserviamo poter succe-
dere un nuovo idente , il quale pei nostri raziocinii ,
¢ i nostri calcoli sara ben di evitare: potrebbe accadere, che
la T (¢) conservasse il proprio valore per qualche nuova per-
mutazione 5 sotio cui non lo conservava la . Se per esems
pio, avendosi ¢ = 1, ed & 2, sia # b =

o
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, risultando T 1= & ~+ ¢'
ta funzione conserveri il proprio valo
,ediin #°, e per quello di z” in

% que
biamento di 2' in z"

z'", ed in z* , permutazioni , sotto cui non lo conserva
5

le ¢, £« In egual modo ritenuto «

w rappresenta una delle r

ti, & sesi
nella T'3
B
conserve
ce, la prima delle tr iy,
altre 't fra di loro , il che non su
By

Per formare con le #, ¢, " 5 ec. S T = 2

ultando ¢ ?

w? psdezdy £ eig

per la permuta empli=
, € la seconda delle

deva nells

' ec. + £, non dobbiamo che elevare alla

.
: A e, A

potenza s sima ciascuna delle ', ¢, £ ec. £, e in segui-

to farne la somma; in questa somma poi, mentre fannosi

delle permutazioni fia le o' , &', x, ec. non pub la T'(s)

conservare il proprio valore se non perché sotto di esse

{

1.° O clascnna delle quantita #*, #'%, P T
mane la medesima senza cangiarsi in altre, come si vede nel
secondo esempio .

", ec. +* si cambiano in

esse , la cui somma risulta

altre uguali, o
= T (¢), come apparisce nell’ esempio primo .

Ora nella nostra T'(8), pud bensi ac adere 1’ accennato
accidente per la prima delle esposte ragiohi, come ell’ esem-
pio secondo ; ma mon potrd accadere per la seconda
s nell’ esempio primo . Imperciocché , se
ssta seconda ragione, sotto upa data permn

ne , com

per g
le #*, £%, £, ec. £'si dovrebbero o in tutio o in par-

te cambiare in altre da lor disuguali, e la somma di tutti &
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ltati, che ne verrebbero, dovre

471
be essere = T'(4) ; sup-

posta per esempio che le#', £, £, ec. i cambiassero rispet-
B {1 &
ivamente mello €% 7, £, ecy 0 Jo £, £, AN

14, etk ubih gt , dovrebbe venirne e T

nel-

4 so, o fF . gLk ) Py L e per cone
seguenza uno dei risultati T'(x), T"(:), T(3) , ec. dovrebbe
essere = T'(i), il clie & contro la supposiziene .

19. Prendiamo dunque a considerare piuttosto T altro
caso , e cerchiamo di determinare , quands ha luogo il pe-
stro accidente per la prima delle ragioni accennate . Suppo-
(€50 3

sto percid ¢ H, e chiamato 2 cid che diventa #
per quella permutazione fia le x, ", 27, ec., che fa cam-

la #* del valore medesimo, dovrd es-
ten)

Dbiare essa ¢/, e las
disuguale da #', e dovid essere
Y

sere questa quantitd ¢
=t = 31 ; dunque , risultando tanto ¢, quanto

dici della Equagione £ = H, per la natura di questa do-
vrd essere t*t0 = w¢', chiamata © quella tra le radici

«sime dell’ nnitd,, che corrispande ai valori ¢, "5 e per

conseguenza , se aceade Iindicato caso, la ¢ dovrd es
tale 5 che moltiplicata nello stato , in cui si trova, per una
determinata radice wima dell’ unitd , somministrerd 1" altro

risultate £+, Nell’ esempio precedente , moltiplicato il
valore ¢ = z' = wa' 4+ w'a" per w, e per w', otterremo
K]

2w et =t ) = 2wt

=

Rappresenti la Tettera ¢ uno qualungue dei numerd pri-
mi, che & norma del (n.° pree.) olrrepassano il valore ¢, e
questi numeri primi supposto essere per esempio i seguenti
11,13, 17, 19, a3, ec., rappresenti corrispondentemen-
te o una delle radici undecime dell’ unith, o' ne esprima
una delle radici decime terze, " una delle decime setti
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& una delle decime none, ec. Cid posto, supponghiamo
la ¢ tale , e¢he cambiandosi di valore sotto certe per-
mutazioni , e producendosi in corrispondenza i risultati
fetn etn Lot Gob) e tugd da £ disuguali, le sue

potenze £'", £'3, "7, ec. sotto le permutazioni medesime

Dernta SOLUZIONE DELLE ¥QUAZIONT €C.

conservino rispettivamente il loro valore per modo , che

si abbia #** =
P
=g 3

£(¢+mx! 2= L(a+t}sl , 8= 1@.*3)!3} £17

ec. 3 ipotesi , estraendo le radici ,
dovrd risultare N e i e I

(a e . - TN

£t — w" ¢, ec. Ora in queste Equazioni ninna delle

o, w”, w0, ec. pud essere =t , perche se fosse per esem-
Ache e :

pio w' =1, ne verrebbe £+ = ¢, il che & contro la sup-

. (
posizione : per conseguenza ninna delle (*H0 etz

5 €0, po=
trd essere uguale ad un’altra delle medesime, perché se

i LA )
cid fosse , se per esempio si avesse k) — el

, appure

o 2y
w ¢ = wt, e ped W = w,w =w", il che &
impossibile , giaccht per la natura delle radici dell’ w
& impossibile,, che uun di queste radici di un dato gra-
do un’altra ne uguagli dello stesso, o di grado diverso,
mentre esse non siano uguali all’uniti, e mentre i loro gra-
di vengano espressi da’numeri primi, come di fatti si & sup-
~+|)’ !(-+=)_e

b — 31 sioultercbbe ispettivamente o £ =

4

posto nel nostro ca:

Ma se le quantitd £
no tutte disuguali fra loro, il numero delle precedenti Equa-
T DT T

C. 50

ec. deve

zioni #**
ssere finito, perché & finito il numero p di tutti i risultati
proven 5 €.
Dunque potendosi la serie dei numeri primi 11, 13, 17, 19, 23,
ec. estendere all’infinito, ne segue, che potrd sempre des
terminare una potenza esima della ¢ la quale superi tutta
, in cui succedono I' esposte uguaglianze . Lo stesso si

nti dalla # per le permutazioni fia le &/, 2,
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dice della ¢, della ¢ ec. Dunque essendo sempre determi-
- : iy E s

nabile una fulizione T (£)=#" ¢+ A e, et

tale che ciascuna delle £%, #%, ¢'%, ec. non conservi il pro-
non che sotto quelle permutazioni medesime ,
sotto delle quali lo conservano ie £, ¢, ¢, ec., se supp
remo che essa T () sia attnalmente determinata in tal mo-
do ; vewd cosi preso di mezzo affatto Iaccidente accennato
nel (n® 18).

20. Dinque potendosi sempre determinare una funzio-
ne T= f(£, £, £", cc. t*9) tale che abbia il risultato T°
disuguale da tutti gli alri T, T, ec, (n.° 17), e tale che
non mantenga il proprio valore per altre permntazioni diver
se da quelle , sotto cui mantiene il proprio la £ (0. 18,19);
noi supporremo , che Ja T, la quale deve servire e per
isciogliere il Problema del (n® 16), e per le considerazioni
da farsi in seguito, sia realmente deierminata con le condi~
zioni ora indicate .

In consegnenza di quanto abbiamo detto mei (n. 16, e
segg.) converrd correggere , o almeno esprimere meglio,
quanto si espone nei (n..151, 152 . Teor. delle Equaz.)

ar. Ritennte Je supposizioni del (n® 16), e formats
givsta il (n.° prec.) Ia fanzione T = f(#, 25 ¢ ec. )5
in questa io dico, che le permutazioni, per cui essa man-
tiene il proprio valore, possono considerarsi tutte come ri-
guardanti la forma della funzione . Eseguiscasi nella T una
qualunque permutazione riguardante il valore particolare del-
le radici, e vengano in essa comprese per esempio fe ', x" x5
per simile permutazione Ia ¢, supposto clie contenga alcune,
o tutte le &', 2, ", non potrd gid rimanere identicamente
la stessa , poiché Ia permutazione non riguarda la sua for-

ma, ma dovid cambiarsi in una delle altre 2", ¢", ec. Al
)

e lo stesso si dice di tutte quelle tra le 1, £, ec. ¢ in

Tomo IX. Qoo cui
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tono le accennate

cui e

L 2 . Ora per fare tale por-

s
mutazione nella T' = f(£, #, £, ec. t*) doyendosi es~
amente in tutte quelle tra le

. £, che contenendo 1o &' » &, 2", la posso-
no. .muur'tua., asservo , che per simile upu.\z.:uze queste

£, 4", ¢, ec. £9 o si cambiano promisenamente fia Toro,
senza [u:vdm‘re nmovi risultati, come nel caso che la ¢ pro-
duca la £, la #' produca la ¢, 1a £, la £%, ¢ la £* soms«
nistri di nmovo la £ restando come si trovano le altre

s %5 ec. £*9, perche prive delle =, =", x; oppure nel

atre che alcune delle ', #, £, ec. £ si cambiano fra
Ioro, da mna, o da piit delle alire che rimangono, prody
consi dei risultati da’loro diversi, come nella ipotesi, che
cambintasi Ia ¢ nella ¢, la ¢ nella £, la ¢ produca il
ato ¢**Y, la " produca I altro ¢“F%, ¢ 1e gl

nuoyo i

tre £, #*, ec. +* o si cambino fra di loro , o non
I
la seconda di e due supposizion la (£, £, £ Jee. s}
ivenendo f( ¢ (om0, LR
Ta un aliro \Jl.)n\ :hlh T

contenendo le x', 2", x, si mantengano nel loro stato .

£, ec. £ ) ‘produr-
ma quest’ aliro valore pel
T'; Dunque in qu secon=
A supposizione la permutazione supposta non producendo un
risultato ugunale al primo , useird dalla nostra considerazione.

(n.° prec.) non pud essere

£,

Nella ipotesi prima poi la £(#, %

rimane la medesima , ancorché le quantitd
le quali per la supposta permuta
e fra lo o un valore qualunque (2. n.° 3,
Teor. delle Equaz.) ; ma qu o cho non pub suc-
cedere, se non nel caso, che la permutazione riguardi la

sione  cambiansi reciprocas

avess

to & ch

forma della funzione , Dunque cc.

Sia
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esempio ¢ =z’ -+ 22 L p A gy
s K, e sia questa funzione tale che facendo la
permutazione semplice fa Jo ', &, &, risult

ba'3 4 o(x7t 4 270) + da”t =K,
+ bt 4 e (2P M) - dxT = K
e permutando fra lore le 2™, x*, dal primo di questi due
sultati, si abbia
At a Vb e (7 ) - daPf =R,
dal secondo

3

ba'¥ 4 e (#V 4 2y 4 di™t = K.
In conseguenza di cio ; espressi con le ¢, £", £, £* simili
risultati, avremo
T=¢+t'+ " =a( 2 2" Y+aal 22 2" )
“40b (504a"P) - fea ok 20 (5 - 27 Fad (x4 = 4K,
e questa fanzione vedesi, che mentre non mantiene il valo-
rc 4K alla permutazione semplice delle #', 2", x” fra di
Joro . lo conserva poi alla permutazione fra le 27, 4™, ¢ lo
rva dipendentemente dalla forma deila funzione .
Pertanto la T’ determinata giusta i ( n.! pree! ) go-
derdt delle proprieti

1.° Di non eouservare il proprio valore per aleun® altra
permutazione tia le x°, x", 2", ‘ec., che sia diversa dalle
permuiazioni, per eui mantiene il proprio la £

2.° Che le permutazioni, sotto delle quali Ta 1" non si
cambia, ponno essere in numero minore di quelle , per cui
non si cambia la #': cost nell’ esempio precedente la funzio
ne_ sUpposta consery L pm]nl'] valore K per tre pcmmuzm-
ni, la prima fra le #', 2", 2", la seconda fra le 2%, 2%,
la terza fra le x™, unziene T ottenuta non si con-
serva = 4K chc per la permutazione sola fra fe x*, 2¥;
permutazione , come vedesi per cui si mantiene dcllu stesso
valore ancora la supposta funzione .

3.° Che le permutazioni tutte, per cui la T non cambia
valore,, possono consider

]

s € sono riguardanti la forma
Qoo 2 del-
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5 il ehe non succede ni P

ero dei risultati loro uguali nella P
4 mai maggiore del numere
dei sisultati fra lero nzuali della ¢, Nel precedente eserpio
loxo wgnali deHa T' sono due, quei della ¢ s0-

pnd essere minore , ma non

i risultati f

no otto .«

nza volendosi il valore di una fun-
- dipendentemente dalla ¢, nP.

irl molto pitt semplice il cercarlo da quest’

prima; e se cercandosi questa

ma {unzione, che non d

lalla T gi trovasse indeters

¥ abile, perché la T' ci con-
ducesse ad un’ Equazione di grado necessariamente nen < m;

molto piic si traverd indetermin

chi il valore dalla 2.

le la y , mentre se ne cer

PARTE SECONDA

13. Tomiimo alla (B); e ritenute Te supposizioni , che
Iy (4) sin Equ ¢ che la K sia quantith
gionale ( n. 2, 4 ), nei risultati, nascendo dalla ()
per le permutazioni secondaric replicate quanto si pud con-
servano il valor I\, io dico

? Che

cmplice

successivamente le

dovranno

«

soatyiat g a8 ¥
2.° Che tutte queste radici vi dow)
un egual numero di volte .
+.” Bupponghiamo per maggior
sti risultati secondarii deHa (B sia
. Pl My ppa
(V) ) @ @) .. (= r=r
At gy o O
£l e Ge )
amo , e & possibile , che da essi re

nne essere Fipetute

(o) e, =) | Cid posto , faccio il prodotte
T,

radiei &
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T A s 2™, lo chiamo %, e ne cerco dalla (B) il
valore : restando questo sempre lo stesso a tatte le permuta-

ory fa Y ol X iee. 2%, resterd il medesimo a tut-

te le permutazioni primitive della (B), ¢ perd la u avrl un

solo valore corrispondente al primo dei risnltati (IV.), mno

corrispondente al se lo , uso =zl terzo , e cosi di seguito .

Dungue se tali risultati son di nuicere #, la u dipenderd

un’ Equazione

(V) " 4 gu"""' +eo. =0,

nella quale i coefficienti g, ec. essendo funzioni razionali del-

la K ( n. 13,16 ) sono quantith commensurabili , e le ra-

(¢}
B

da

iprodottion = «° 2 27 .. .x
(Oos)) g Bty (ocks)y o ladey

dici non sono ¢
LD

Sut=(

ec. Pongasi ora I' Equazione ™ - ¢ + ozt e
=+ 2 i coeflicienti ¢, =, ec. sono funzieni si-
iaminsi ¢, z', ec. i valori di questi, che
carrispondono ad x', chiaminsi £, =", ec. i corrispondenti
ad #', co., si sostitniscano essi nel primo membro della -
qu'\zmm. supposta , si moltipliching insieme gli n risultati
(VD) o +‘ e O IR, e ) e B
es. = u', ec., che quindi provengono , se ne uguagli alle
zero il prodotto , e supposto essere

VID, ™ + Pa™ 102 e =0

1" Equazion, che ne nasee , i coefficienti P, Q, ec. di que-
sta essendo funzioni razionali dei cocfiicienti della (V), saran-
ssi pur razionali .

11 primo dei risultati {VI) tutte contenendo evidentemente le
s

radici, che esistono in 22, sard = (z=2) (x=2") (x=x"). . . (2~
il secondo tutte contenendo le radici esistenti in z', samd
=(z—2") (a— =) (2 —=2")..

ec., ma le radici esistenti in tutti i valori ', «", «
sono precisamente le xadici esistenti nei sisulta
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qu

que , volendosi da questi (IV), o perd dai valori ', u", &',
ec. escluse le radiei 2™, 277, ep. 1™, gimili radici ri-
marrannoe esclnse  eziandio dai aisultati (\i), per conse-
guenza I Equazione ( VIL) conterrd tutte le radici della da-
ta (A) a riserva di queste ultime g -+ 1. Ora cerchiamo il
simo comun divisore tra i primi -nrmhn delle due Fqua-
zioni, [-’\) (V11) : dovendo tale comun div
tutte e sola
» b=

ore , per quanto
ite contenere le radici

wia, o pitt volte ripetut

av

ss0 medesimo della forma 2™ ~H T

+

do amendue Te F
i, anche questo fattore

che nei

1azioni (A},
onale. Dunguie ,

ltati. {IV} nion si- contenesscro

tutte le 2",

&5 2", eeo 2 1a (A) avrebbe tn fattore coms
mensurabile , e per conseguenza non sarcbbe pid mn’ Equa-
zione 'mmeC, il che

0.° ¥

contro la supposizione .
asi, che nei risultati (1V) le #', 2", ¥, ec.

i contengano un nuiero disuguale di volte ,  suppon.

che le =, 2", 2", ec. 2 i 4

i percid

stino compre-
ro di velte a, le alire 2#+7, 479, o My
wmero diverso, Dovendo le radici esistenti nei risultati (V)
esistere tutte , per quanto abbiamo ora detto, e replicate lo
stesso mumero di volte nelle guantitd 2, «”, u", ec, e
wnindi ‘nei risultati (V1) ¢ siclla Equazione (VII), nie se.
gue » che ‘questa (VIL) per le proprictd delle radici nguali
dovrd avere un futtore = (x—v') (s—#") (v—2") . . .{x—a™)
razionale , ma esso & fattore eziandio della (A). Dunque an-
ila(A) avrebbe un fattore commen-
surabile ‘contro la suppesizione . Dunque ec.

24. Quindi si deduce, 1.°i che il numers a delle radici
esistenti in ciascuno dei risultati sccondarii moltiplicati pel
numero n dei risultati medesimi, cioé il prodotto An ¢ sem-

s¢ un num

cora mella presente ipo

pre
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pro uguale, 0 multiplo d ssponente 723 onde reppresen=
tando con @ un numere intero Pusui\-u, in generale. ayremo
An = an.

2.° 11 precedente Teorema si verifica ancora sulla Equa-
zione di relazione (E) dedotta dalla (B} giusta i (n.! 6, 8).
Danqne , espresso con la lettera g il numero. ¢ risnltati
secondarit, che provenienti dalla (E) sono = H, e rappre-
sentato con la b un numerc intero o positivo, ayremo qul
pure wg = bm .

3.° Dalle due Equazioni Ar = am , vq = bm, otier
Temo dAn = axqg-

4.2 Come mei risultati (IV}, cosi nei prodotti w’, ", ",
¢ nei risultati (VI), e nella Equazione (VII) tutte esisteran-
(my

no le radici x%, =", #, ec. #", e ripetate cadauna un egual
numero di volte .

a5. Tatte eseguefido nellx (B) le permutezioni si primi-
tive, che secondarie, per cui essa conserva il valor K, io
dico, che nei risultati quindi ottenuti
Inozhi indicati dalle parentesi si conterranno successivamen=

te tuite Ie radici a', 2, %", ec. AGda

Se cid si nega, supponghiamo, che in cadauno per
esempio dei primi tre Iuoghi ciod dei luoghi, che nella (B)
vengono occupati dalle z', =, #, non po mai ent

entro ciaseuno dei

are

la 2. In tale ipotesi sin nella (E) determinata giusta il
(n°6)x=3, e divenga F () (") () =H. Pel (n.° 6)
questa funzione mantiene il valore 1 solamente sotto quelle
permutazioni 5 per cui la (B) mantiene il valor K; ma, in

piuno dei visnltati delle (B} uzuali 2 X si viole, che la 2™

Fkihd : w0
possa entrare nei primi tre luoghi ; dunque Ia stessa x # non
potr entrare ad occupare alcuno dei Inoghi wedesimi nep-
pure mei risultati , che provengono dalla F(x)(x") ("),
€ sono uguali ad H, ma gli accennati tre luoghi altro non
s0-
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3010, ¢ NOR quel tutti , che co Ty ()
endo mai entrave la 24, ne
lu

itniscono la

]'lnnrluc, in niuno

es

scgue , che questa rad
sti risultati della F (x') (s
® prec.) Dungue ec.
26. Facciamo mella (B) fx) (=) (+) .
onde sia =K, chiam
tutti

sa affatto da totti gli
) (="); ma cid & contro il

15i, come nel (n.° m);r‘ &
lltm, che proveng alla ¢ ugua

no

K in conse-

permut olare

Tige

e si formi con queste uma

delle condizioni indicate

1.* Avendosi

o

19},

h, avremo T = By

= ak?, os , fatto &K%

onale .

essendo /i quantiti ra:

2.7 ()m sta funzione T' sard dotata di tutte le proprieti
indicate nel (n° 22).

3.7 Poiché le permntazioni secondari

mai Ja forma dellp fun

A B

non  riguardann
one (n.* 13), ne viene, che la T°
23) non resterh =k per alcuna di simili per-
1oni; ¢ guindi non avri essa che un solo risnltato se-
condario .

4.° Qualunque i il numero dei risultati secondarii di
walore costante in una data Equazione di relazione ; mentre
abbian luogo le ipotesi del {(n.° 23), dovendosi sul Yore

agaregato tuite, e sempre contenere le x', 2", #" ec. x|

pel (prec. 3.°) dovra essere T f(x)t")(t") ec. (x'™)

? Verificandosi ancora nel % la proprieta d.;l
(n.? prec.) ; ne segue, che sotto le ie permutazion
per cui questa Equazion si conserya, in giasonno dei Iuoghi

ac-
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eennati dalle p;\rnubcsl POLIABRO entrare successi
te le o, =", 2", ec £

6.° Da quanto abbiam detto si deduce I. che la T' non
pud giammai esser tale che cambi di valore a qualunque
permutazione ; 1L che nella permutazione intera per eni la
T si conserva = A devono venir comprese tutte le

Ky Ll iy B ™0 101 che questa permutazione non

ere solamente o semplice del 2.> genere, o com-
posta del genere 5.° (m. 257, 259, Teor. delle Equaz. ) 3
poiché in tutti questi casi non futti i lnoghi della funzione
accennati dalle parentesi potrebbero venire occupati da tut-
te lo radici della (A) .

Prendiamo ad esempio la funzione »

431

amente tut-

x' e £ sups

posta nel {n® 9), e facciamo &' 2" - x" &® = ¢, £* 2¥
": in questo easo vedesi che ¢ deve essere > 1 5
mo { = 1 ne verrebbe T'= ¢ 4 ¢' i

4 & X ok XY 4 2 Y = o K, funzione, la quale
manterrebbe il valore o K per delle permutazioni, dive
quelle, per cui la »' 2" - 2" 2 si mantiene L
adungue a ¢ il valor a, e risulters T' = ¢
€ e o (27 2T+ 2 )
zione , come vedesi; la quale non mantiene il propri
re s K* per delle nuove permutazioni. In questa poi t
si conterranno le & radici 2’, »', ec. 2*",
alcun risultato secondario ; eseguendo la permutazione per in-
tero vedremo , che ciascun luogo per esempio il pr
successivamente occupato da tutte le radici &, x", ", ec. 2®
e finalmente la permutazione inteya rignarda tutte le & ra-
dici, @ non ¢ ne semplice del genere 2.°, né composta del
3%, ma composta del 2.”

a7, Supponghiamo , che la T' conservi il proprio valore
per una permutazione composta del 3.° genere (n.° 2iq.
Teor. delle Equaz.) che due siano le permutazioni componenti

Tomo IX. Ppp sems-

no verrd
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semplici amendue del genere 1.5, che fatto m=a+-f 45, 6
(VI T = f () () e e TR oY)

( -+¢—n:)(‘v taf.u:J (’rfrt»ﬁi-\)J 21t (.v.-““*'"") (Erﬁ_£+7aj ;
la prima permutazion componente riguardi le prime « -+ 2
radici , la seconda le uitime £ + 3 , onde le B radici
A0 D e ) siano pel (n.0 259. Teor. delle Equar)
comuni ad amendue le permutazioni, ¢ che finalmente 1 ul.
t pel (n.° 269. Teor. delle Equ:
portande la radice nell’ ultimo  luogo , ‘e ay
tutte le altre alla sinistra nello stato , in cui si t
iocht si abbia T = f(2) (&) (=) » .. (%) 557 o,
(e 6y ey (eRETDy ek (k)

i di queste esegni
k)

[

Cid supposto , io dico, che col mezzo delle due permu-
tazioni accennate potremo sempre. far passare ed e

stere
y Ivoghi appartenenti alla
seconda permutazione un numero 3 delle radici

contemporaneamente hegli ulti

(my g
ec. ™ , qualunque esse siansi.,

G0, G G+ O

Chianiingi # , ec. 5 radici
Prendasi la
i della per-
one sem-

che si vogliono portare negli ultimi 3 luoy
1)

prima x , ed esista essa tra le 2 — £ radi
mutazione prima: poiché per essere tale permut
plice del 1. ge

ere-, possiamo , replicando la medesima. suc-
cessivamente, condurre la x¥ 7 in quello qualunque dei pri-
miz 4+ B lu noi pitt piace ( n® aba, Teor. del:
le Equa:); conduciamola nel Iuogo @ 4 tesimo, ove ciog nel
sisultato ( VIIT) esiste T 2t
P per essa ue ver
dird T' 1 il quale sath = T, e conterrd evidentemente la
_[_(4"'*-\) { <+2)

B

e cio fatto si esegnisca la

witazione seconda \ un risultato , che

nell’ ultimo Iuogo . Ei nel risultato T'r la x

tra Ie prime & + § radi

3 replico in esso , come di sopra,
o]

fa prima permutazione , finché questa giunga al luogo

@
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® -+ 1esimo 5 e allora replico’ la permutazione sr‘cnnda 5 ne
Tl hiaro ,

nascerd un risultato T'a. = T'1

@ (§er:

che conterrt la x nel luogo ultimo , e la » eli’an-

tepenultimo . Fard I’ opemzione medesima. rignardo alla

”'H’, se questa. pure esiste in T'2 tra le prime = + £ -

5 & ci vend egualmente nn risultate T'3 avente nell” ul-
18

43 nel pennltimo Ja & 3 ¢ nell”"ante-

di
timo luogo la' «
penultimo la ¥, Segnitando ad operare nella stessa guisa,
se nei primi # ~ f luoghi dei successivi risultati T'3, T'4,

g, (J+s)

ec. T' (9 — ¢ — 1) vanno esistendo le radici

ec. %17 yedesi, che otferremo in fine un rishltato
T'( i )5 il quale conterrk negli ultimi o — & hioghi 16

sadioi 1(1‘-&-.} ,u‘+«: 5 €0 Ati—s— Al

Supponghiamo ora, che in T'(y — i} esista la ZOt Y
tra le ultime 5 radici della permutazione scconda ; in questa
P o o b 5, (&

ipotesi replico tale seconda permutazione, finchi Ja x77 771
venga ad ocenpare il Juogo indicato dal numero « =+ £ al-
lora mediante la permutazione prima porto la radice medesi-
ma fuori di questo in uno qualsivoglia dei Juoghi 1.%2.°, cc.
wesimo , e chiamo T'( 4 — ¢ < 1 ) il risultato, che ne de-
riva . Poiché nel portare la At g luogo # -+ fesimo,
Ja permutazione seconda & portate negli ulimi luoghi delle

i i 5+ .
radici ‘diverse dalle x“F9, (843 oo 0 inato nells
fanzione T' ( ¥ — s~ 1 ) la permutazione medesima , fin-
ché tutte queste radici escano dai Tuoghi unltimi, € vi torni-
4 @-ry—

no le 2+, &' x %y et
potid sempre farsi, Cio ottenuto, e chiamato T"(y—z -+ 1)
el i ) 2

il risultato , avremo in questo la %~V 14 o prime 244

radici ; dunque potrd toglierla , e condurla nell’ nltimo luo-
32

il che, & manifesto , che

go, come ho futto di sopra delle altre 2017, &
A9, 41 risultato, che ne viene, chiamato T (y —¢--1)
Pppa © Con-

» €C,




DELLA SOLUZIDNE DELLE EQUAZIONI.EC.

484

o coutiene 1 2%F7773 4y 1o mdici della prima, o tra
quelle della seconda permutazione ; se esiste tra le ultime
di quest” ultima , operando rapporto ad essa, come lio fatto

riguardo alla x4 1q porto tra ls prime @ radici del-

la permutazione prima, e trovato in seguito un risultato,

nel quale siano tornate

ultimi luoghi tutte le x99,
o) Ao,

ec. operando sn questo nella solita

niera , faceio passare ln 29777 Lol luogo ultimo della
funzione. Ora lo stesso si pnd praticare riznardo a tutte le
alive radici #0Hr R Momebal o, (U, dunque avre-
o in fine ua risultato T(5) , il quale sask = T', e il qua-
U] (i3
,7 x( £l

1.

le negli nltimiy Inoghi tutte conterr le radici 2
ee. 2¥77 . Danque ec.

Per maggiore facilitd ho supposto, che la seconda per-
mutazione si eseguisca portando la radice *F7 nel luoge
ul » e portando le altre tutte come si troyano verso la
sinistra; il Teorema perd ha luoge ancora che la permutazio-
ne seconda si eseguisca dive strazione ne
¢ la medesima .

Sia esempiom = 9, 2 =2, § =3, 3 = 4,
T =fl (&) (&) (%) (2°) (*D (™) (27) 5
per la prima permutazion componente sia
o= f ) (¥ () @) T (@) ) ) (67
e per la seconda
Ti= @) (), @9 @GN (), @) &)
e vogliansi negli ultimi quattro Inoghi della seco

it

mente , e la dix

Y
crmuta-
tendo
endosi nel
1 = 3 porto nella terza cls
e, ossia luogo , questa s ed al risultato, che ne vie-
ne, f(x7) (%), (&) @) &), (%) (x*) (&) (x%), appli=
zionc seconda, otterremo cosi

Do () (0 7D @7 (@) ()
In

zione portare le quattro radici ', 2®, 2*", 2.
la & tra le radici della prima permutazione , ed :

nostro esempio « - 1 =
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In T 1 Ta & esiste tra le radich della pecmutasion prie

ma, I porto adunque col mezzo di questa uel terzo luogo ,

facoio sul risultato £ (x") (=), (2®) (&) («%> () (") (7). ()

la seconda permutazione . ¢ ci verrd

Ta = f(2") (£, &%) @) "), @) (=9 &) ™).
La x*'in T'n & posta tra le . !time quattro radici,

ma non opportunamente; mediante adunqgue la permutazione

seconda trasporto Ia 2*" nella quinta classe: nel risultato,

che ne deriva,

."fx) (5 (&) (7D (™70 (™) (&) (+7) (")

Taccio passare tale radice in uno dei primi due luoghi, quin-

A. nel risultato

T3 = f(x) (™), (+) (1) (s () (=) () o)

\'Jho dall’ ultimo ?unfm la =™, onde avere

€)@Y) (27 () (), () (=) () (=)

T"3 la ™" nella terza classe, rinovo la per~

avremo in tal modo

) (@) (&™) (=) (37 @) () (%) (=*").
Finalmente la 2" essendo tra le Liilqll!‘ radici della pri-

ma permutazione , co sopra T3 le prime operazioni ,

e pel risultato sichiesto otterremo

T 4 = =) (x7), ¥ (") (&) () () (27) (@%)s

tii si vede, che negli ultimi quattro luoghi sono state

e sporancamente le quattro radici

ed esistono cunte

a7 2", x
28. Snm=¢+ﬁ+y+i+s,esia

(1X) TU= L) (D) v I ol Y
i s e A R D o ol
(xlv+ﬂ+r+“-)* . (1n+r+y+r+-)

Se la T mantient il proprie xalore pr\ una permutazione
composta del 3. ® genere, dove tre siano le componenti, sem-
plici tutte e tre del 1.2 genere, Ta prima tra le prime « + @&
sadici, Ta seconda tra 1o B+ 3 + & madici £, (L)

LAY g o frale & 4 cradici x THIPED
fate
B

€Ce
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gletdtots Iflfi‘ir{'!‘-ﬁ--l appl

ec,
precedente discorso, vedremo, che col mezzo delle supposte
permutazioni petrd far venire negli ultimi 5 4 4 luoghi del-

la permntazione seconda nn numero 5 - £ delle s radici

ndo a queste caso il

&, e 2™ qualunque esse siansi, che potrd farne
sare un Bumero 3 - & 4 & negli nltimi 3 48 4+ ¢ lue-
ghi delle due permutazioni m’l‘oudwl, e terza, ed un nume-

1 ultimi s Tuoghi dell’ ult ione . Dilatti
10ghi della per-
mutazione seconda un numero 3 + & delle prime radici

i 15
2, ec. 2TEIER » questo il sappiamo dal Teor prece-
dente. che poi si possano far entiare tisi 5 - & Ineghi me-

desimiy -+ 4 delle radiei ulteriosi & 'T‘“’?""*"J "+ﬁ+2+f+=
Leketrtitn

€c apparisce dal riflettere , che queste
dici possonsi ccmduvne mediante le nltime d
dalle classi dell’ ultima nelle classi della pe:
kL

ma, e in
ito col mezzo delle permutazioni prima e seconda dalle
classi di questa alle elassi d

. Anzi questa riflessio-
ne medesima quella si &, che unita al precedente Teorema
ei fa conoscere la verith di quanto abbiamo ora asserito in
tutta Ja sua estensione .

Lo stesso si dice se le permutazioni componenti siano
quattre , cinque , ec.

29. Vogliasi dipendentemente dalla T’
della radice ' .

1% Potendo la-T' conservare il valore & per delle per-
mutazioni diverse, tutte perd primitive appartenenti a tutte
le m vadici' ', 2", 2, ec. ™), e rignardanti la forma
della funzione (2°, 3.°, 4.°, 5.° n® 26); cominciamo dal
supporre , che la permutazione , per cui si mantiene un tal
valore %, sia semplice del 1.° genere, cosicché si abbia
pel (n® 269. Teor, delle Equaz.)

T =£02) ) @D)ow. s (-!"'F'l]

A il valore

="

JED
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S D =M - - ) = e = b

Per la natura delle permutazioni semplici del 1.2 genere
il lnogo nella T* occupato-dalla x’ viene nei successivi risul-

ocenpato da cadaung delle =", 2", ‘ee. =™ una sola vol-

ta
ta (n.® aba. Teor. delle Equaz. , 5.° /.® a6 ). Ora abbiamo
F=a 4o (272" ... ™D ™) e valor di que~

sta funzione cm-rispumlmti ai risultati della T° sono i seguenti
x 4o (2" 2 "”)) oy x! ol 2™ )
:x~_z"‘+o( ; -2 x") = x", ec. Dunque non
potendo questi tutti per la supposta uguaglianza fra i risul-
tati della T, che dipendere in egual modo dalla T' = fj
ne segue, che essi medesimi , e perd' le m radici

& &'y 2", ec. 4 dovranmo dipendentemente dall’ accennas
ta T' =/ restar collegaic tutte insieme in una sola Equa~
zione di mado m ; ¢ questa si vede , altro non essere che
Ja data (A). Dunque questa prima supposizione non potra
da se sola servire alla richiests determinazione della x”.

Pel (1.° n.® 10) lo stesso pienamente si dice, e si ot
tiene se abbiasi T'= f( #, &’y 2% ... ™) = &,

2> 1. Poiché la permutazione, per cui la T' conserva
il valor  non pud cssere n¢ semplice dél 2.° genere, 1é
composta del 1.° (6,° n.% 26); suppanghiamola composta del
genere 2.%, e fitto per maggiore chiavezaa, m = 12 sia, per
esempio T' = [/ () (2] )T + [ S(") (=5 M)F +
[ (™) () =5 T + [ @ ) F = &, supponens
do che ciascuna delle funzioni componenti conservi il p‘ro-
prio valore per nha medesima pr:mul.-zmnc semplice del 1.°
genere fra le tre radici, che vi si coitengont: .

Fra le radici della [f(r) (") (¥") T esiste la &', e que-
sta funzione per la ipotesi mantiene il proprie valore per
una permutazione: semplice del genere 1.°: dunque cercando
dalla T" = % il valore di essa x', vedremo, come nel
( 1 prec. ), che si dovrd in conseguenza della funzione
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[f(’-) (2" )(k”')]‘ necessaviamente cadere in un’ Equazione
di grado 3.°, che suppord essere la a? +-22°+zx+u=0;
uaziene mlh quaie l‘ uuum,. coefliciente  u
i - (22 - 02 a2 40
), non cambierd di valore per la permutazione
che riguarda cadanna delle funzioni componenti considerata da
Ora eseguendo nella T ¢ nella u la permut
lle funzioni componenti
con:

ne 5 per
cambia nell'altra, mentre
a gempre il proprio valo
quattro valori fia loro diverst #'=— &' 2"’

la & acquista i

ety u® = — 2" 2 2" . Dunque ' la <
penderd du un’ Equazione w* 4= a @) +& @’ + cu--d=o,
in cui ciascun coefficiente essendo = f (', w"; ", u”),
avrd un solo valore dipendentemente dalla supposta =/,
e perd sard da lei indeterminabile per un’ Equazicne di pri-
mo grado .

1. Vogliasi che la T’ si mantenga =% per wna permu-
tazione composta del 2.° genere, e in essa la prima permu-
tazion componente sia semplice del genere 2.° . o composta
del 12, come nella ipotesi , che essendo m =8, ln T =h
Teoysinaiaarzlia psnmu.«mon ‘(:uphu‘ del a.° genere .

Lol A o ) g
x
LSRR

o conservando la — -= —5— il proprio
In questo caso 2% = prop!

valore solamente per la permutazione simultanea della o
nella ™, e della =" nella 2™, ne segue, che il

Tuogo oce
cupato dalla 2’ non pud venire occupato ne dalla »", né
dalla ="' ; ma cid & contro del (6.° 0.° 26); e quello, che
abbiamo ora detto della permutazione semplice del 2.° gene~
re, dicesi egualmente della composta del 1.° Dunque Ja
supposizione fatta non potra aver luogo nella nostra T'.

JII. Sia la prima permutazion componente essa pure
composta del genere 2.°, e sia per esempio

T
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Tie= (x4 O B ol S S
Da quanto abbiamo detto vedesi facilmente, che'la 2 verra
a dipendere da un’ Equazione &'+ px -+ g=o,in cui il
ficiente 4 potendo avers-i valori x'a", " 2™, a¥x",
radice di wi'altra @8 £ q* + 5 g +z=0, il coofi-
ciente 1 della quale dipenderd da una terza w’ - au -+b=c¢

determinabile razionalmente dalla T ente per ra-
dicideia = wia g xT o 2% ul L

1V. Supponghiamo in generale pel(3.2n.° 3. Teor. delle Equaz.)
) =AY o (I L M), ),
“I‘X’wﬁ":ﬁ) (x" M+=l) (&,(-ph). b ‘_\.(iy)) o cun]=hesi
Fle) @) @D (F= SR ED ) T
T O I e ) Y e ) O
OO o = AL B0,
{J,-(_,,(f+ |) <l wmua [f(x“””) 5 [c(“‘ s
In conse nza di quest’ nltima riga , cercando dalla T'=7%
t-ec.+1

£—1
g

il yalore x', formerd I Equazione x
Essendo 1 =
valori , quante sono le f (¥ .. (=, et
supposto adunque esseve queste funzioni di qmmero 7, la
quantith 7 avri & valori, e sard quindi radice di un’ Equa-

2 v 20, questo coefficiente avrl tanti

a1

zione {7 4+ pi
P2, ... 1% avd cvidentemente tanti valori, quante so-
no le f(2) (+7) -« -« (™), ec. della seconda riga. Dun-
que se » oi esprime il numero di somi nti funzioni, la g
dipenderd da un’ Equazione ¢° 4 g’ e +u=o,
il ‘coefficiente u della quale sard radice di un’ altra avente

un tanto grado, che chiamerd n, quante sono le funzioni
1

~+ ec. ¢ = o il coefli

componenti nella prima iga, ciob dell’ Equazione w'
o4 bu"* -~ ec. = 03 quest’ nltima poi sard determinabi-
le razionalmente dalla T' = k.

Tomo 1X. Qqq Ot




400 Derca somuzione BELLE RQU.
Ottenuta cosi I’

u = o, sostituisco qt
pazione , la sciolgo
lore di tutti i coe
ma . cioé della Eq
go tale

Ll

metode uguale potr
¢ della

prio valore per una perm

composta, del 2.°

R
o+ "

B0
Io st todo vedesi, che

c .u-u.mq:\
ci <I:| il valore del-

asi che, re la T’ consérva il proprio va
ermutazione compost
uali entrane in una del

1 genere 2.2, quelle

componenti,
la .,,.m nella ()

entra nella priv
ancy
Cat2) "
=) (x
o in tutte 1

entras

1t

&' in

une,

la prima ,
conda di t
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quali appartengono ad une permutazione componente,, entre-
sebbe ancora tra le radici di nltre, e quindi la T' manteyreb-
be il proprio valore per una permutazione composta non pii
del 2.2, ma del 3° geneve (n.° 259, Teor. delle Equaz.) con-
fro la supposizions . In consemuenza di cib la (F) ¢i esp
in generale Ia forma della’T", allorché questa funzione
% sotto una permutazione composta del genere 2.
La nostra permutazione, per cui la T SErVa
h, st composta del genere 32, siano in pri
due sole le permutazioni componenti, semplici entram-
Dbe del 1.° genere, e Y pri
5 la seconda tra le suss

ma di queste ‘abbia luogo na le

prime; & = f 12 wenti ff - 4 in
modo che supposto in = & =~ f - 5 nel risnitato (VL) ,
a permutazione riguardi, come nel ( n® az'); le ra-

' s S ED) et

fort 1) ferkra)
> s

S eon 2 A o gea

R G R

conda‘le x

ec.

AHEN Nella ¥

a T'= 7 vedesi, che,
vome nel (1, e 2f pree.); la na delle accennate per
mutazioni ci condwri ad un’ Equazione

Xy g gt TN o 4 g = 04

@ ) g

i cni saranno radici le #', #", #", e &
0o di cui bisogna determinare i coeflicienti. Preso
porcio 1 ultimo g = == & & x" . . . 2% o dico che
cercandone il valore dipendentemente dalla supposta T = 74
caderemo hecessariamente in un’ Equazione di tanto grado ,
«quante sono le comhbinazioni ad « + f ad ¢ + £ di wtte
Ie m quantith »', ", x, ec. ™ ciot, suppasto
mim—1) (m—2) .. (m—(+B—1))
Tor2e Fuowrn o (@E) o
@D ek e g =0,
lg, radici della quale saranno tutti i pprodotti &£ x* 2% 2™ |
Ot gt g gt B g et

p> in un’ Equazione

/e,

by Gt A_(--!-,‘) ! _‘_‘,(--hi-m ¥

Qqq 2 Pren-




UZIONE DELLE

i o qualsi
DET eseinpio l’ ultimo, che pud dirst g

X(er ¢

ali in , x5 ee

(e 4 A41)
)

s0 mancano delle m radici x',

vt e rericacio e e AL SRR B

.\'t"{-nqu"‘ » EC. X(n €. Ve
At a2 e di essere = w4+ B 4 gy le

ici mancanti son di nu . Cié dunqite essendo , tre
vo giusta i) ( 0o a7 ) dalla T nn risultate T (&), il g
feFatiia) x‘l+¢+.¢+!) x(h)

che a ¢

one di essereg =

5 %, e
ulimi 5 Tooghi; esso errd nei primi «
G ek o bebd) Bo ool citato (
o il prodotto itV K102 5

Gir

didentico con T, Dun
vu+«+,’.’)

d T3

una radice: della g"

do tra i valori della ¢ che d
al ‘modo, da T,

, quello

enderd 2

cora in eg

et o

si & detto di tal prodotto, dict iente di
tutte e ' 2t al e,

clocce
li altri, che si possouo fare

prese ad « 4+ f ad « £ . Duncgue ec.
Pertanto sapendosi , che I’ esponent 1
pud gia luderenio, ‘che Ia
la supposizione ora fatta non  potrd
determipazione della, x', qualunque valore i at-
numeri @, B, ¥
Siano tre le componenti d
compostadel genere 3.2, semplici tutte e tre'del 1. gene-
(1X), la primu d quc;lr
appartenga , la seconda alle f f 4 4=
yadici di mezzo , e la terza alie ullw:\w &+ el mnm) istess
oy ) Bl (182 ) du !
ienza della pwun lu'mlu(ulonc componente dipel
Equazione ( X) ; il coefliciente g del

mai da

s prime # -+ B ra

am supposto nel { n.

o
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i’ altra (XI), in cui Y’ esponente pugnagliando il nwmero
delle combivazioni ad & + fad & =+ £ delle radis, suste
enenti alle prime due permus i
<’+u o td)E Bty d S

= T e ¢
I ultimo_ coefficiente g essendo = =+ 4 ¢" g
s RIS | nposto
1)(#d Bbptd—=a)i i (ytd 0-1)

il (erp—1)
T = A il valore del Lneﬂ'umulc g, con
abbiam fatto nel ( pree. 1)
1” la determin iente g, si trova che in con-
. delle permutazione tersa deve esso g dipendere da

i R
Dungue non potende mai !mﬂ[:ns < m, :u-ppnn. la sup-
posizione presente potri da se sola essere atta alla determi-
hazione della =",

La stessa conseguenza con raziocinii uguali
genere siano qmmo,

le permutazioni componenti del 1.°

(:ln(ll G, DC.

I Qnalanque siansi Je componenti della permutazione
ora «uppo ta, poiché esse sono sempre o semplici del 1. ge-
nere per s medesime, o formate da tante semplici del ge-
nere istesso ( n. 258, 259, Teor. delle, Equaz. ), potremo
sempre supporre, che le componenti d| 13 rmutazione
¢ semplici tutte delsgencre 1.° Ora il genere della
sendo il 3.%, le radict dx una, delle
Framuischiare con quelle di un’

siano infi
pmmutuimlc L
componenti debliono pote
altra, e pel ( 5.°n.° 26 ) in clascuna delle classi della fun-
zione T dcbbouo potex entrase success

posta
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LA SOLUZIONE DELLE EQUAZIONI €C.

i il suo valore
eo="nt'y

che si ca
2. Dunque., supposto & — 8 + 5 - 4
potremo sempre considerare , ‘che I’ e
presenti la nostra T, e che tanio la prj

3

ne (1X) ci rap-
ma delle permuta-
aleka)) quanto la

29 SERR
.\( TALTEY 'y @ CO-

ui spettante alle radici o', =,

L
G Leha)
s >

seconda appartenciite alle

ec.

le altre successive siano tutte semplici del
in conseguenza di simile consideraz
al { pr I.): Dungue eoncluderemo , ¢
serva il proprio valore per una p
genero 3.2, qualungue. siansi Io s
mo giammai dipendentemente dalla sola T
il valore domandato, della. 2’

e
riducesi

L

wazione | composta, del
comp

Dungue il nostro Problema non amm
2.° ; non potremo cioé ritrovare il valore della
za della sol
T" conserya il proprio valore p

non nel

radice a

=, se non quando la
una llf.‘ﬂllutaz one compo~

e 32
Ly cercandolo imme-
ottenere mediante una
', ec. che supporrd essere

nuova {nnzione trs £
(=) (2 (" . . » Chiamata y questa nuova funzione ,
converrd dunque cercare primo luogo il valore della y
dalla T’ % ¢ in segnito da questa dedurre il valore del-
Ja »'. Ora o si ynole altro non essere tale funzione, se. non
se il prime membro della (B), oppure della (), o si vuale
da esse diversa. Nel primo di questi due casi, fanto se
esprimesi il primo membra della (B ), quanto quello della
(E) , la determinazione della y dalla
soluzione di un’ Equazione di 1.% grado; ma pei ( n.°
5° 1.2 22 ) ne la (B) né la (E) cosi determ
sere pit opportone delle T' = £ alla determinazione della
T

J dipendera dalla

2

te possono es-
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A aleun

; del (0 pree. )

ione diversa dai primi membri delle (B),
(E): In tale ipotesi pud questa manlenmc il proprio valore per
upa, o pin di quelle permutazioni compouenti ( I. IL IIL
50 3.° ) sotto cui mantiene:il proprio la ', e pud
giarlo ad u sivoglia di simili pecmutazioni, Ora:sup
sto che a norma del (IL., e IH. caso 5.°) la (EX) ci espri
ma Ta 'T', se la y conserva il sno valore solamente per la
prima permutazion componente tra le prime & —- @ radici,
la sua determinzzions dalla T == % & chisro, nen poter ri-
sultare pitt semplice della determinazione dalla stessa T'=14
del precedente coefliciente ¢ ( caso 3.°) : se essa y non muy

tasi di yalore per amendue le permutazioni componenti, che
nella T nuuwm le pume & 4 B+ 5~ drudici; allo-
ra tale fi determinata por Equazioni

di grado inferiore a quello, per cui si determina il preces
dg-nlc coefficiente g ( II. caso 3.°), e cosi in. progresso.
D\mquu lo di un grado sempre troppo alto le Equa~
cui nel (caso 3.°) si determinano le quans
tith g i, che ancora la supposta ¥ verd a di-
pendere da Equa; di troppo alto grado ., e quindi che
savi di |1u:dmmmeme= dalla T = & indeterminabile

Che 3o lay voglissi tdle, chie conservi il proprio valors
per tutte le permutazioni , per cni la-T" si mantiene = /3
allora la ¥ sari determinabile la T = & col mezzo di
an’ Equazione di 1. grado : ‘ma altro questo non essendo ,
i ino dei casi rappresentati datla (E), o dilla (BY, ne se:
gitc, ohe quanto abbiam detto poc’ anzi della ricerca delld
# dipendentemente dalle (E), (B), dicesi egunlmente della
yicerca medesima dalla y ora supposta .

8¢ la y & indcterminabile , allorché conserva il proprio
o aleune delle permutazioni considerate di

yalore per una,

pitt Io sard , se per simili permuitasioni cangia-

opra »,
si sempre di valore ; quest’ wltima condizione aumentando il
nu-
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numero dei risultag della ¥ fia loro diversi
ne ai varii risultati della T fra loro uguali, non potrd che
renderne meno facile la determinazion ¢
Potrebbe la y rappresentare quella funzione, che abl
considerata nel (n° 4)= K onale , ‘@ ida jenj al)
dedotta I’ Equazione (I) avente il secondo membra H
. 8o si cercasse questa y daila (1), pel cit? (n2 4 )
s incorrerebbe a dovere sci e I" Equazione (I1) § ma cs
sa (1) altro non ¢ chie la (B), in eui K & quantith yazior
4 )3 e 4’ altronde cercando dalla'T"
ione qualunque , peél ( n.° 22°) non s deve mai ca~
icte Eqiizione iore di quello |
isulterebbe , cercando
a dalla (1) . Dunque
ci potrd per essa ¥
lto del grado della (u; wa pe nto abbiam
detto. poc” anzi, allorche la'T" si man k' per nng
permutazione composta del 3“ genere, ln determinazione
dalla T*

DiLLs sorvzions pELre rovszion: €c.

: corrispondo-

= % una data

grado ‘mag
+ fanzione medesima dalla
allorché cerohii nostra
di

Buazione

grado pis

funzione

£ di una qualsivoglic viene sempre a

ione di un’ Equazione di gmrlu non
supposizione fatta I’ esponente della (11)
sarll essenzialmente non < m, e quindi essendo indeterming-

bile Ia (™) = X, in cui K & guanti-
t irragionale ( n.° 4 ), pel (0. 3') sard ancora dipendens
temente dalla y ora supposie inabbassabile la (A) .

Quanto abbiamo detto presentemente, supponendo la T
conservarsi = /i per una permutazione composta del 3.° ge-
nere , dicesi in egnal modo , allorché la T' si mantiene = A
e semplice del 1.° genere. Dunque ogni
indeterminabile dalla 1" = %, mentre se ne
ile ans

taz

Pm upa pers
volta la =
cerea il valore
cora , mentre se ne cerca il valore dipendentemente da un’
altra funzione .

31. Pertanto concluderemo , che il Problema del (n, ag)
non

mmediatamente , ne sard indete;




dalla’ (B)
conservasi = A per una permutazione composta del 2.° ge.
nile soluzione si aved risolvendo col metodo coli
amente ottenute, in ciaseuna
delle quali’t® chumnn. per la: natura. delle prlmuuz.mn com-
[‘r‘h’ del g ¢ pel (VI caso 2° n.° 29 ) ved
L’ultima poi di
16 esse

razionale , avere 1’

compaonenti la
ancora jjn_ guesto, ( caso 2.° n.° 2
della x" mediante una nwova funzione y,
cennato nel (n.° Zo) ropporto al {caso 3.%);
che. neppur quivi. [ Equazione in

e al grado di guelle: che
2% 02 a9 ), e perd che
uscire opportuna, pure
ong del no=

come abbiamo ac
le a vedersi
potrebbe, xisultare. di. grado infexio
abbiamo, determinate nel ( o
Guest' artifizio iquantungee pof
non ¢i apporterebbe alcun vantaggio pella sel
Problen .
3a., Preadondo. anovamente s considerare il (gaso 3.2
1:° 29 )5 nou| potrebhe egli darsi, chc Je Equazioni in g
(1. gas0.3.2) in g (11 caso 3.%), y (n.® 3o0) risultat
di grado non < m fossero riducibili ad altre di grado < m ,
la soluzion delle quali potesse poi somministrarci il valore
corrispondentemente delle g, g, ¥ ? Se questo succede, io
dico , che dovra esistere un’altra Equazione di relazicne tra
le 2, a5 &Y, eev 2™, 1a quale conservandosi tale per ung
permutazione composta del 2.° genere, potrt  somministrarci
la: soluzione del nostra Problema indipendentemente dalla
T =/, col metodo istesso del ( caso 2.° n.° ag).
Supponghiamo  difatti ; che tra le Ecquazioni. sowraccen-
nate la (XI) del (I caso 3.° n® a9) sia siducibile ad altra
Tomo IX. Rrr op-

ma & fac
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onsegue

o abbiam vedute
duzione non potrd accad

lare frale ¢ g

ad un’
— h, o dotata di

. Ora per la ipotesi
i prad "

ne di grade < m,

re il valore della g,
dunque 1o T* pel
eyvare il valore I che per una
ere, & dovid percid ess
s ‘Hf(,'”"’l ORI ¢ s W ¢ 500
(24 -i—l) (247 rs,) 5 quﬂ‘)]

re

—ty eIy L (] = 2
o con le g's g's g5 oe. g7 dalla TV = I nna
a il (uC6),

nuova Kequazione di 1

e sia questa la F (9)(q

lld(,q‘fl.lc .7 ,:u-\ evi-
=L, quante souo le
un numero ¢, ¢ chia-

nendo le @ qu

funzioni componenti de

mati Q' 07, Q" ec. 0¥ simili risultati s avremo
Q=Fig)g"")
ec. Ora pel (L.

(™) Q" l(/“"‘( R
ittt S U )
| xlekds)

cas0 32 n.% ag

(gt dn)

5 ec. Dun=

que sostituendo fella Q' questi valori , otterremo

Q=T)@)GE. @
('f‘: e ol x’«+r?+'i)(7

¥ (x')lx'nx”').“(xt'l) =X,

Lkl
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™), ed X cioc diventa Q per la sostituzione' fatta,
ed y.il numero delle radici della (4) , che eutrino nella X .
P one qualunque 1 la X & ma-

to, che b

ir¢ una permut

eseguirla in cisscuna delle funzioni  sue

CEd A I S

componenti 2E &' & x” L .

il #THEED e, o male diverse permu-

AL
ate’in ‘questi prodotti non: fanio che
strarct i diversi valori della g. Dunque i vaii risu
nascono dalla X per le varie permutazioni fra le ol &7 2",
anio vguali ai risultati i hatmo dalla Q per' le

oni corrispondenti fin. le 45 g%, 45 €. © perd,
futte nella X le permuntaz] spondono ai valori
Q" ce. OF X,

el :

ec. X'9 i risuliati, avremo
i 0¥, ed agremo X'=
Ora osservando il valore del

X

tazioni ‘effett ini=

tati , che

ioni , che

precedenti 0, O

medesima ,
mentr la trasformata in g
ale delle trasformazioni » indipendenternenie
i rapporto particolare f 3 i

se ne

col metodo
da qnalsiv
onde le g, g5 g5 ec. q"; sono i valori tutti della g tra lo-
Dunque avendosi solamente un unmero ¢ di
valori della Q ugnali ad L, av o ancora sotlo fuite le
possibili permut zioni fra le z', x', «'", ¢c. un numero ¢
solamente di risultati della X ng ml. ad L .

Cio posto , riduciamo "m-l.n il (n® 20 )le X' =X
ec. = L ad una funzione T" = F ( X', X", X' ,€c. X'*)
= H. e da questa cerchiamo il valore della operando
siccome mel ( V. caso 2.° n.° 29 ) formo 1’ Equazione
2T £ @ 4 ec)+ u = o, ¢ dalla T" = H cerco il
valore del coefficiente 2 3 per quanto abbiam detto , otterre-
ionale o + au' e
Brra

mo per esso un’ Equazione




Seo DErLA SOLUZIONE DELLE EQUAZIONI CC.
in cui e <. m, € > 13 ma cid non pud accadere, che men-
tre la T" sia una funzione , la quale mantenga il valore H
per mna permutazione composta del 2.% genere ( n. 29,30, 31 ) 5
e questa T H, tale essendo, nel modo ora indicato puo
darei il valore della #° . Dunque ec.

Gli stessi  raziocinii ci dimestrano la veritd del nostro
Teorema rapporto ancora alla (XII), ed a tutte le Equazio-
ni, che infine ci risultano nella ricerca degli aliri coefli-
enti .

Consideriamo presentemente 1’ Equazione , che nella de-
termivazione della y = @ (=) (=) (%) . . . dolla T = &
diventa pel ( n.® 30 ) di un grado non < m, e supponghia-
mo', che nella no permutazione composta del 3° gene-
re (caso 3.° n.® ‘ag) siano dne soltanto le permutazioni coms
ponenti, onde la T° abbia la forma espressa in (VIII), e che
udo di valore a qualunque peimutazioue venga
za della prima. componente nella (VII) a dipen-
Wit

dere da un® Equazione y"+'¢ + Gy - ec. + Y=o,

il eoefficiente Y della quale sia radice di un’ altra b AR 1

-+ oecicbu = 0. ndo due solamente le permuta-
per cui la T conservasi %, I Equazione in ¥
al gado supposte 7 in conseguenza della permuta-
zione seconda , A razienale , e pel { n.* Bo7) dovr
I’ espopente ;r non < m. Sia pertanto questa Equ:
¥ giusta I’ enunciato del’ Teorems riducibile “ad un
Ve @ V¥ = e, = 0, in cui abbiasi A < my € > 1y
e dalla cui soluzione possansi ricavare , i valori Y'5 ¥, X"

£

altra

ecv e veggiamo quali conseguenze da’ cid si ritvaggano.
Cerchisi dalla fupzione Y il valore della ¢ e
i, St LN 28 (1. caso 3.° n® 49 ). Sotto Ja pri=

Y con-
servano il proprio valore; per la‘s ngiangi tanto
P una, quanto ¥ altra, e il numero p dei differenti risnlia=
g 8 bl {80 ntd o
1 della g non pud essex¢ maggiore del numero 7 dei 1:5411—
e

ma permutazione componente tinto la g, quanto
conda poi
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tati tra lore diversi della ¥ (\n° 30'). Dungue ad ogoi
valgre diverso della¥ uno soltante corrispondendone del-
In g, pel (0’ 144, Teor. delle Equaz. ) potro ottenere
g da X', ¢" da Y, ec. sempre razionalmente:, Ora i valori
Y", ac. vengono dedotti-dalla solizione della V* 42 V¥
cc. = 6 danque dallasoluzione dell’ Equazione medesi-
mia veiendo dedotti eziandio i valori ¢ ¢, eci, he sepue

che questa V* 4 a V"' - ec. = o poird ancora conside-
yarsi, come un’ Equazione , a cui la (XI) si pud abhassare
spportunamente alla propria_soluzione : ma se la (XI) & ca-
pace di simile abbassamento . abbiam veduto verificassi il
nostro Teorema » Dunque il Teorema medesimo si verifiche-
T4 ancora, mentre sia opportunamente riducibile a grado i
feriore I' Equazione, da cui dipende la supposta funzigne .

Qualunque siasi la y, ¢ qualunque il numero delle pei-
mutazioni, componenti , per cui la 1" si mantienc = %, con
egual raziocinio troveremo essere sempre vera la nostra Pro~
posizione .

33. Quanto abbiamo asserito mel '( n.® 3s ) si verifica
adunque in tutta la genevalitd , e perd doviem dive, che
nella ipotesi di (A) Equazione semplice , e di 72 > 4, la !
non & mai determinabile , s¢ non nel caso, in cui abbia huo-

go un’ Equazion di rapporte. particolare fra le x%; 2", 2,
€ .f“”’, Ja quale si conservi tale peruna permutazione com-
posta del a.® genere'. Ora il Problema di'ridurre ' Equazio-
ne (A) ad altra di grado inferiore , dallz cui soluzione , pos=
sa in seguito ottenersi la soluzione della stessa (A) & manife-
stamente identico al Problema del ( n.° ag ), preso in gencs
rale . Dunque nion potremo mai abbassare una data Equazion
semplice di grado > 4 opportunamente alla propria soluzio-
ne, se non nel caso che esista I' Equazion di rapporto ora
indicata ; ed esistendo riguardo alla (A) tale Equazione, la
Wb g Ve ses= oo =tk in xh L, 2
{2 31), osia la (D), sark I’ Equazione ridotta , Equazio-
ne ,




o2 Derra soruziows .
ne, dalla saluzion della quale of iito la solu-
zione della (A) col metodo del ( caso 2° n.° 29 ),

34. Una qualunque Equazione semplice (A) di = gra-
do:> 4l ‘eni esponente sin numero primo, hon' & capace
di ahbassamento opportuno alla sna seluzions -

Se la (A) supposta fosse capace dell’ accennato
nento , pel { n.° prec. ) dovreblis verificarsi I' Equazion di
apporto (F) , e la (D) ne rappresenterebbe 1" Equazi
tta. Ora dovend. are. lo m radici del=
(A) { 4° n2 2 te n della (D) ngua-

le 2l numero delle funzioni componenti essa (F) ( 0.° 31 ),
in ciascuna di queste ent

ec.

one ri-

ndo un numero g di radiei { n.®
260. Teor. delle Equaz ); e finalmente non potendo alcuna
di queste w'radici aver luogo contemporaneamente in dus
delle funzioni componenti, ( VI. caso 2.° n.® 29 ); ne segue

m

che doyrl essere pn = m, e perd » = —; ma a cagione

di m numero semplice, e dip > 1, e < m (0’ 3r),
m y
= & necessariamente un numero rotto . Dunque, dovendo es-

sere n necessariamente numero intero., ¥ Equazione = —
sard impossibile , e per consesuenza ec.
35. Determinare so una data Equazione (A) & riducibile
ad altra di grado inferiore atta alla propria soluzione -
Ridotta questa ad Equazione semplice ( n.°1 ), osservo
in primo luogo, se il suo
no : se lo &, decido immed

sponente m & mumero primo , o

tamente essere la (A) incapace
della riduzion domandata ( n.° prec. ). Che se m & nnmero
composto , cerco i snoi divisori esatti, e supposto rappresens
tarsi uno qualungue di loro col numero g , fuceio il prodot=

to z' 2 2" =™ = u, trovo dalla (A) la trasformata
‘ m (oo 1) (m—a ) e — (g —1))
RELE AT A Bl e
= p, onde tal trasformata venga espressa dalla

inu, e

(G)
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o+ M 4+ N

e
o
<

)

cereo, se

“Fet. = 0y

; m
a ha un fattor razionale di grado ==, 0 no;

nen lo &, e se, praticato riguardo agli altri fattori tutti
m cib stesso, che abbiam fatte rapporto a p , troviame
stere mai in aleuna delle trasformate mispettive divi-
onale di grado corrispondente ad =3 allora diremo
nuovamente, che la data (A) non & abbassabile opportuna-
mente alla propria soluzione . Che se questo fattore esiste ;
allora diremo , ¢
loa
¢n.

e I Eqnazione data & attualmente riducibi-
ado inferiore ; e che'la (D) ne & I Equaz
81,33).

Che po a (D) sia afta alla scluzione  della Equa~
azione data, eioé che dalle sue radici possansi determinare le
radici della (4) col mezzo di Eqn i di grado < mi, ve-
di dal (IV. caso 2.° n® ag). Imperciocche ,

(uazione
(©) ¥ T e e eo. =0,
se gorco , siccome nel (n.® 23), da ciascuno dei valoi
Uy ', e, 240
e chi

) alif gligeet L g

one ridotta

i facilm
sapposta I

e di cadaun coefficiente ¢, ©, ec.,

RPN e o =0,

e e B

2
le Equazioni, che

ci risultano , la soluzione della prima fra

esse i dard le radici ' 2%, ¥" ec. 2, la soluzione della
At [ 5

seconda ci dard le radici Pt P e B I Y B

d&i seguito .

36. 11 metodo istesso , che abbiamo indicato doversi se-
guire per iscioglicre il Probloma del (n.° pree.) ¢ servird
ancora per ottenere attualmente L' opportuso abbassamente
del-
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clla (4), alloraquando essa ne & capace . Ogniqualvalta Ta
y del (n® 81) fuceinsi uguale ad upa funzione delle

"5 2", ec. 2™, la quule conservi il proprio
per tutte quelle permutazioni primitive , sotto cui nella (F)
a il valor proprio la f (2/) (2") (%) . .. (+¥)) 5 vedesi
apte per la y, dipendentemente dalls T = 4, ci
sulterd un’ Equazion razionale di grado 2, e quindi che iufix
re ridotte , noi perd fra qae-

3 (D), come guella, che in generale rie
plice delle altre, e da cui con fa
mo determinare i coefficienti della (C) . Il 0 genns
rale poi delle trasformazioni {capo 4.° Teor. delle Equaz. )
potri darci Ia (G), da cui in seguito ottiencsi fa (D), e il
12 del (0. 142, Teor.

o Equazies

maggiore 'po-

todo con cui si risolve il

quaz. ) ci son

v, ', o ut)

inconveniente lo stabi

zie circostanze pos
i

poi nelle va.
r uso di quelli, 1 quali possonci
oli pilv brevi, e men laboriosi,

PAR-
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P ARTE T E R Z 5 As

ere snpposta vel ( Capo
ulteriore suppenghiamo

37. Ritenuta Iz maniera di scri

4.® Teor. delle Equaz. ) per semplic

=

%3, Prxzzr=2r4 ,cc.

Eraer =%z Sy, ech
pel (n.® 47. Teor. delle Equaz,) doyrd essere
TS s — T

ar .
= Zap—1) — Zp Xp—2
z' Zx(p—r) 2 Xp—2)
I3
Dunque sostitnendo successivamente , ofterremo
sy

= s
2

—r_ CxP—FaEat oty
R T TR

— Y (B T Ty B

7 Al 3

m= iy Ex ) —(E2PEa-a(Sx ) E
a,

Tomo IX. Sss
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2z06 :I(EI’;”—(x-r'J“EA"—z;i‘x' >3 ) Ee i —
e h 3.4.5 A

£c.

FE Ty
=27

1]
ec.
) e 3 e
Zxoalg) =Za"Ez(p—=x x(g—1) s
veremo Tisultarei

2T = E AR —

—zr",

- g S
,—h;i P Or

E3ig) —SxEx (g—1) + S Srly—
=2% Z¥ oAy —eo. e T e e pg 1TR,
prendendosi in quest’ ultima formola i
riore quando g ¢ numero pari, Iinferiore 5 qu

a3ty o e

pari
38. Col mezzo delle Formole (1), (K). I andamento del- I
1o qu.sh b.aseui chiaro, noi potremo trasformare la data (A)
quazione , le ¢ui radici siano tutti i prodotti delle

, ec. 2™ combinafe fra loro a due a due, oppure

a tre a tre, oppure a quaitro a quattro, e in generale é
apap.

Sup-
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pposto di fatti rappres ntarsi dalla (G) la trasformata,
asi a cagione di esempio, che le sue radiet, siano i pro-

£ !
dotti tatti a quattro delle & 5 &', &' ete 2™ ¢l perd
i | 1

&

a2 il e =

fm—1) 2’( —1) h_(m—l) x(")

€c.

P
m{m—1) (m—2) (m—3)

In questa ipotesi essendo

5, non restano a determinarsi che

i coefficienti M, N, P, Q. ec.: a tal fine prendansi Ie p
me tre delle (I} Equazioni, le prime due delle Equazioni
col loro meazo si determinino le quantiti

* xa's e ofte
ar

Temo
BEZal  6Zat 3(E

o

= =y, otterremo
v

BEX SR — 6Z 2V S(za')

ado snecessivamente:
lori. del

ST o en., mn '

qu
3, e, Ch sommiiatea i v
cspressi per le =

= u, St

ori delle T, = a*, ec. col mezao dei Teoremi Newto
niani ottengonsi espressi con i coefficienti A, B, €, ec. d
Ja data. Dungue. sostit
Zu, Tur, Su’, ec. espressi con i coeflicienti medesimi
A, B, C,ec. O gli stessi Teoremi. Newtoni sommi-
nistrano § valori dei coefficienti M, N, P, Q, ec. dipenden=
temente dalle =i, S *, Zu’ ec. Dunque 5 sostituendo. di
nuova , otterremo infine i valori delle quantits M, N, P, O,
cc. cspressi per le altre A, B, G, cc., ¢ quindi determina=
wo la trasformata richiesta,

endo avremo ancora i valori delle

, © si pratica , qualunque siasi nei pr
dotti rappresentati dalla # il numero u delle radici & =, &
ec. che li compangono -
Sia per esempio x* — 4z —aBx -+ 13 = o la data,
Equazione (A) , ¢ vogliasi’y che sm-lla Trasformata (G ) sia
58 2 =
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5

=" In questo caso avendosi p = =6, la (G) diverrd
8 Mt Nt + Pu’+Qu +ﬂu+5"01

e avendosi T " = = 5 azione dei coeffi-
eienti M, N, P , ec. ci serviremo della prima delle formo-

per la determi

le (1), ponendo =x’ in Tuogo di F'zz , ci serviremo cicé

’ Exr)—Za7 :
el E={ETI T2 Ora facendo successivamente

3
r= 1, 2, 3, 4, ec. ci risultain com
< <oz iy
Ny i
= 5 o s
a 2

(Exf—=at : - PR
ST T ec., e dai Teoremi Newtoniani abibiamo

bl

a2
Eu-+M=0,Z0'+MEu+a N=o,Zuw+M=Zn'+NEu+3P=c, ce.
Dunque sostituiti nelle prime di queste Equazioni in luogo
delle Tx, 2, Za?, ec. i loro valori, ed ottenuti cosi i
valori delle T, Zu?, Zud, ec. espressi pei coflicienti— 4, o,
— a8, 13 della data, pongo essi nelle Equazioni seconde ,
da queste cosi ridotte determino succes
coefficienti M, N, P, ec., e cosi operando, otterremo M =o,
N =gg;P=—gg2, Q=1287, R = 0, 5 = 2197, onde
uf + ggu¥ — ggou! —+ 12870 - 2197 = o
sard I' Equazione domandata .

39. Voglinsi sapere se la precedente: Equazione a4 — 42
— 282 - 13 =0 sia abbassabile opportunamente alla sua so-
Jugione ; ¢ in caso che i, quale ne sia la ridotta, ¢ come
dalle radici di questa lmtmmn dedurre le radici della data .

Essendo la data un’ Equazione semplice, ed essendo
Y esponente 4 divisibile solymente per 2, non potra essa ab-~
bassarsi che ad un’ altra Equazione del grado 2% (n® 35 )«
Tn consegnenza pertanto di cid , che abbiam detto nel ( 0.
36 ) , suppongo il prodotto x' x' = u, determino col meto-
do insegnato la precedente uf -+~ ggut = ggaw? -+ 12874+

“9?

ivamente i valon dei

z
|
|
|
i
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2107 = o0, osservo se questa ha fattor razionale di a.% grado,
ido che lo ha realmente, tale essendo: il trinomio
~ 13, dird ; che I Equazione data & attualmen-
le, e che ¥* — Bu 4+ 13 = o & I’ Equazione

€ troy

Gu

te abbassal
sidotta , le cui radici sono @ = x' x*, u’ Lol 22
Presentemente dovendosi dai’ valori #', u” dedurre ghi
altri &, x", a, x7, formo pel (n® 35 ) I’ Equaz
2* 4 tx 4+ 2 = o0, e dai valori della u dovrd cercare i
sondenti della £. A tal fine osservo , che altro non es-
sendo le radici della x* + £+ -+ u = © e non se due del-
della Equasione data, il primo membro di questa
dovrd isibile. esattamente pel primo di quella . Ese~
isco pertanto simile di
— (B4t —hu28) x— (L' 4 4t —2 —13)
zero indipendentemente dal yal

cor

jone , & ayuto 1" avanzo

poiché questo deve esser
di ', faccio
P 4tt—atn —ju 4 28=10, £u - fum—u'—18 =0.
Supponghiamo , che, risolta la prima di tali Equazioni
ottengasi # = F (u); ma in amendue queste Equazioni, allor
quando si pone u deve risnlare £ = ¢ 3 dunque, fat-
to u = ', la F («) = ¢ doyrd essere radice non solamen-
te della prima di.esse, ma ancora della seconda , € pero i
loro primi membri dovranno essere divisibili entrambi esatta~
mente per ¢ — F (). In conseguenza di cio 5 conziderando
la ¢ come incognita , pratico su di loro I’ operazione, <che si
usa a ftrovare il massimo comun divisore, estendo tale ape-
razione, finchd mi risulta un divisore riguardo alla ¢ di 1.
grado , pongo in questo &' in luogo della 1, lo uguaglio al-
1o zero, ¢ mi verrh un’Equaz il eni primo membro
1A evidentemente il precedente binomio ¢ —T (i), © da cui
per conseguenza ricavandosi ¢ = F (), si avid £ = £'5 ma
cib stesso , che abbiam detto delle w', ¢ dicesi in egual mo-
do dellé & , ¢”. Dungue se nella nostra. Equazione porremo
la u senza apice’, la ¢ = F(2) sard tale , che in vece della
¢ = F (1), e collocandovi ", ci

f-

u collocando u', ¢l vers
verrd ¢ = Fle’
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A 80LUZ
ata nel nostro esempio. I” ope
poiche pel divisore riguardo alla £ di
quantith = (7 — 13) ¢ == ( 4u* — 284 ), u

ion precedente ,

grado ci risulta la

aglio que-

—4ut® i
P Poiche «', %" sono
— 1

To radici au' — 8u + 13 = o, per ma

eliminiamo col n

— da? 7 26 —an d
——— , avuto il nisultato £ = —— , collochiamo in
i3 fu—13
amente i due valori z'
e per tal wmsa uuunemn

titnzioni nella a*4+tr4u=o0,
B 4 (4+/3) = o,
o, la soluzione della prima
, della Equas
oluzione della seconda ci dard il valore delle

zion data, la
altre ="', 5
4o. Passiamo al caso generale, ¢ dipendentem

¢ delle

nsi deter-

w,u'y ', ee. ¥ yadiei della ridotta (D) vog
minare ori corrispondenti delle quantiti &, z, ¥, #, €C.
cocfficienti della (C) .
1.° Operando percid. come nel ( n.” prec. ), ¢
primo mombie SQeIla oA ) pel hin detia (C), e chiamo’
Pl Q- Rat T - 82 4 co o+ Y il resi
duo 5 che ne viene . Poiché la divisione deve risnltare esat-
¢ il risultato divenire. = o indipendentemens
si , che i valori delle £, 2z, ¥, v, ec. u fra
loro cor u,nuudcnu dovranno , mentre sian posti contempora=
nea-

vido il
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neamente nei cocfficienu P, Q5 R, 8, ee. Y, produrci le

0, 8=0, ec. Y=0.
dalla (D) 5 dun-
nti delle

(18] Q=o, R
Ora i valori della # sono g determi
non restando a determinarsi che i corri

que ;
£, 5, 7,0, 0., cominciamo dal porre melle (L) il valo-

re 1, dentemente da questo cerchiamo i valori

la sostituzione presudente pno sucee-
le (L) divenga immedi
fa ipotesi 5 che ,

)y

tamente

3 )z

s
i @) =0,0"(x

per e

abbi

appuire niuna delle
conseguenza di tale sostiluzione ,

Prendi
caso . Essendo le Equa
la u, endo di numero p— 1 le incc
che vi rimangono , da
per esempio dalle {

erare. quest’ nltimo
ero g, e tolia gia

no in primo luogo a con
i (L) di u

ec.

ite £, 2, 7,

2
numero p— 1 di tali [
R=9¢;8=0,¢ec. Y=o climino
ciandovi la £, ¢
cosk un’ Equazione f{#) (1) = ¢.. In seguito da un altre nu-
i medesime, compresavi la P=o,

mero g— 1 delle Equa
elimine le stesse p—a incogui
wn’altra Equazione f (1)) = o . Ottenute queste
&) S0 ) =05 £ () (4)
supponghiamo in primo lnogo , che le yadici della (D) siano
tutte disnguali fia loro; in somigliante ipotesi poicht lo stes-
o fatto nel (n.® prec.) sulle due
esistenti , si egualmente” alle
imi due membri

5 Yoy 05 80y, €. ML Verrd

=0,

so0 discorso , che abl
zioni in ¢, ed u col
(M) 5 telto dafla &' Fapice,
f({)(u),f(!] (%) il massimo comun divisore , poriendo la ¢
come incognita , proseguo I operazione fino ad ottenere un
divisore, in cui la # non superi il primo grado’, faccio que-
sto pguale allo zero, ¢ mi verrdun' Eqoazione ¢ = F (1),
dalla quale, ponendo successivamente in luogo della u i va-
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lori o, ", ", ee. u®, per le ragioni 1ccmu|ate nel (n.®
5w’y u, . P
prec.) otterremo £ I‘ (‘ s :”: F(u), " =T "), ec.
P =F @™ .

Qui pure , operando siccome nel (n.® pree.) , potremo
col mezzo della (D) eliminare dalla F(w) tutti i termini, che
cmmng:no delle potenze della u di Emrln >n—1, & cid
to , & chiaro, che mi verrd un’ Equazione della forma

au™ "+ bt -
"t gu” P+ ec.
da-cui 'si avranno i valor &y 2% &y e0. 2™, facendo sucs
”t“)'

T * = ec.

@ z

nente n—= 1’5 u' s W, €0 HaS
2.° Tornando alle Equazioni (L}, in cul esista #' in luo-
mo ¢ in luogo della £. In conseguenza

i qui pure, come di sopra. o qualcuna
delle (L) diviene zero, o n suppo mo. pri
ipotesi mediante wn numero p—a

g eramente
che no, e

L), per ¢

o di altre u— 2 delle stesse Equa-
e P=o0,.8 =0, ee. Y=o,

um:'le sima col m

per esempio col mezzo d

@HE@)=e.
In z eome incognita, e tolfi

Ora considerando
dalle £ , « gli apici, cerco fra i foro primi due membri), il
massimo comun divisore , este I’ operazione insino a

che si abbia un divisore di 1. grado , ¢ ug

allo zero , avremo wm' Equ
le sostitnendo

esto
F () (), vella qu
valori gid ritro

» otferremo evidentemente
F(£)().=" =R ) 5= S=F(E) Y,
Col mezzo della (D), e col mezzo della nazione in #;
chie potremo sempre determinare moltiplicando insieme i bi-
mo dalla F{z) (u)
ut-

Lt ntisn

nomj gty b t’yt =ty t—2", se togli
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tutte le F"""‘ o delle 2w di grade >n—1, awremo
i pnnmu' della forme
@)z Haw bl T
A pu I )

T (T T Vet B e €
da cui-otterremo: nello stesso modo, che dalla #:=
tatti § Baocessivi valobi 21 27 5% eel =0
Oltre delle ‘quantith 1, 2 sostitniscasi nelle (L) in

» supponghiamo ancor quivi, che

per cid mln ninna I!MLL (L) si verifichi . Operando, cid po-

joni isultate in manicra simile alle’ pre

qua ¥ =T (=) (1) (u)> 1 quale

mezzo delle Equazioni oftenute in ., £,z 'poud,
come precedentemente’, ridursi ad un’ altra

) @) ()

le 20t

che Taltra y

(o}

+ Bt )
(o™ - B T e
ot i ok ec.)Hee,
HODE

di grado > 5 — 15
2 (2) (8) () <i da
, mentre sostitniscar
te i valori o', 25
W:-J M“"J -

ica per la determinazione de-

(
priva di tutte le potenze
esihhy=F (&
no tutti 1 valori 3, ¥'0y
luogo delle =,

1=

B 7 PR W
Lo stesso si dnce, e sip
gli alui coefficienti v, ec.
Abbiame di sopra determinato il valore della z medians
te i valoyi delle due quantith £, ., il valore della y me-
diante le tre 5, £, #, © Cosl in progresso , potevamo perd
determinare i valori di cadauna di queste =, ¥, ec. col mez-
zo dei valori di una sola delle alire incognite, per escmpio
della sola -, e cid. operando rapporto a cinscuna delle
0., clie abbiam tenuto, allor quan-

%5 ¥ 1 cc nel modo iste
do abbiamo cercato dalla ola z i'yalori della #. 11 pit del-
le volte perd il calcolo, se non erro, rimscirh pilt bieve ,
mentre si esprimano i valori delle’ z, ¥, ee. col ;mezzo di
piit delle quantith acoennate; che quando. si esprimano col
aezzo di una sola .

Tomo IX. Ttt 41,
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41. Suppongasi in sccondo luogo, che due delle radici
della (D) siano wguali fra Joro, sia per esempio ' = u*.

In questa supposizione la determinazione dei valori delle

£, y, ©, cc. corrispondenti-alla 1=z porta necsssaria-
feente mna variazione . Poiché per I uguaglianza supposta fra
le @'; ' dallo stesso valore #' dipendono egualmente i due

nno rmmmin essere radici di amen-

2", questi £, ¢ dov

ue le Equazioni (M), e perd i primi membri di esse do-
ranno  entrambi essere: divisibili per un trinomio £ - V' 1 ¢
G Via.= (t—¢t) (¢-=£), in cuia cagione di ¢, e di ¢
funzioni della #', i coe

enti V'1, V 2 saranno essi pure

dug funzioni della stessa '+ Gid dunque essendo,
Te, come di sopra il massimo comun divisore i primi
membri delle (M), proseguo L' operazione soltanto fino ad

un divisore, nel quale ¢ ascende al 2.7 grado, que-
sto nguagliato allo zero , altro non eara chy la

&) 4 Vie+Va=—o,

e ci dard quindi i due valori #', £, mentre si ponga ol in

a'l’ ot

della u, e si risol

tenuta Equazion
Dalla determin delle ¢, ¢ passiamo a quella del-
le ', 2" : questi valori della z 0 cerc

i tIipondrmc’mnle
m]u sola o', nppu:r di ]nm]u'lunnl!c dalla ', e 'dai valori
£. Nel primo di questi due ca-
ndo , come st
3 un’ Bquazione '+ Viz4+Va=o,
Vi, Va sono funzioni della u, e dalla cui solu-
zione , posto u' in vece di w, ofterremo i cercati valori
", Nel icaso secondo poi, mentre si la &' = u", o «i
risnlta ancora # = # o nd :se no, questi valori 2% 5 ve:
desi facilmente che si otterranno nel modo istesso del {‘n&
prec.'} 3 che se abbiamo #' = £ allora cercando il massimo
comun divisore fia i primi due membri delle (0) (n.® 4o),
¢d estendendo il calcolo fino ad un' risultato, in cui la &
ascenda al gmdu 2.%, otterremo’ un’ Equazione
- Tiz + Ta = o,

e precedentemente , clie op




i di amen-
5 mentre:in
ti i valord &, @t -
lella z dalla 2* + Viz

§coofficienti Tr ; Ta della qu
due lo £, us ole radici div
luogo delle ¢, % v

Avvertasi , che cereando i valori

-+ Va=o, gli otterremo bensi', Tma non sapremo poi cono~
scere, quale tra essi sia quello che cowrisponde a &, o q
il corrispondente a ' , & quale per consegus 55 qnas

leiiz!

royeremo -po-

o' del-

Con esual razioeinio, e in egual modo
i valori o, ¥ della y, @ valori @';
= u", ¢ cosi in progresso.

tersi determina
la © corrispondenti ad 2
20 Inogo u = u' = u", Applic
i discorsi del (n“»m; |‘c(hrmu,, che i

s a

questo. ¢

e valori #

I
il primo membro di questn verri determinato col proscguire
In ricoroa del massimo comun  divisore fra i primi menbri
delle (M) sino ad un muimw, in cui 3 sia I esponente del-
lat . Re e poi alle
ee. vedremo potersi avere la loro
somiglianti alle accennate nel ( 0. prec. )=

Che se i valoriidella w tra lovo  uguali sono quattro.,
cinque , ec., i rispettiviiquattro , cingue, ee. valori della ¢
&i uniranno in Equazioni di: 4.°; di:5:% 5 ec. grado . La, de-
terminazione dei quatto, cinque cc. valori corrispendenti
delle 5, ¥, v, ec. si avid come precedentemente ,

43, Supponghiarno , (D) I esponente
 numero pari; i valori d i fra loro a
due a due. In questa ipotesi determinata come nel (n.° 41)
' Equazione (R), colloco successivamente ne flicienti V1,
Vo in vece dellaiz i valoriw' = u', " = u, 0" = ",
ec. , e avremo cosi dalla stessa (R} a due a due tuthi gli z
valori della ¢. In egual modo se; essendo n,multiplo del 3,
le radici della (D) sono fra loro ugualia tre a trey collocan-

Ttta . do

sialle ' 0, 2

‘ll!‘lmm‘\ jone in mauiere
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dorsuccessivamente nei coeflicienti della (S) dete fa co=

miemel ‘¢ 1 4a ) i vhlori diversi della « in vece ‘della
? 4

£, 0y co. nelle presentt ipo-

tesi', le necessarie ‘a farsi si deducono facilmente

da quanto si & detto mei (na 4o, e seg. )
4422 8 no presentemente s cheinel ( 1.° 1
4o') una délle Py Q5 R, 185 eeo Y, pen esempio la P dia
iti zevo per la soly sostituziono diou in vece di z. Seoms
prima d E: ioni (L), reste-
o, 8 =0 in numes
1o di g — 1 con'le p — 1 incognite £, %, ¥y v, ec. Duns
selle wi—ia quantitd ©, yy 3

nque maniera ; non giungondo in-
sola Equazione f(¢) @) = o, i valori del-
qiesta umitiagli altd 5, 55 o' ec. @ tats
le Equazioni: (L); e perd non: saranno
i valosi délla #icorrispondenti ad i’y che ven
ono" e dal Problema ( 0.%:401 Julln questa supposizil
ne adunque i valori della ¢ ‘doma
£) ()'='o senza la ricerca d’un massimo
2.° Qercando in segnito i valori della z
questi ‘dipendentemente dalla solawd, o si vogliono dipehdent
mente datla 1'; e insieme dai rispétfivi valori della £ nel p
si ‘otterremo i/valori della z come s

que ¢

combinandole’ in noa g
fine che ad una
la ¢ ricavati'd

» far

nno ve

si

mo. di' (questi e
trovati‘fiel ¢ precs 1% ) quei della:zs
zioni: Qe oy Ri=l0li8 =0 bes¥os
mcognite ¢, y3 W eeile trovando /1" Equazion finale
F{e) ()= o+ nel ease ‘secondo poi 8ss
& Q Ry 8, eeoX deil valoni (dellaiiidetermingt
ti,

=i Equ

vy, se per la sostis




oty
56 10 5
» eperando sulle i1 Equasios
J rel (n 4oy es Yitehe de unz
. Yo, por esempio la Q sva

#3 allora sulle p— o E
0, che restano, opero o
12 5 eloninando lo g — 3 quantith y, v, €c., €
(nazione finale 7(2) () () = o ei dard tutti i valori
della 'z corrispondenti alle «', ¢ .

Lo stesso deve eseguirsi nella ricerca dei corrispondenti
valori della y, della v, ec.

45. Suppongssi in terzo luogo , che alla sos
la i doe d

di gue
o i-yalori
stato

ituzione del-
o P, Q, R, S, co. X, per escmpio le due
), Q scompariscanc . se & possibile, tostamente . In questo
aso rester o lep — 2 Eg onk: =05 8 = o et
Y = oieon le g — 1 inco %1y ¥5 ©, ety ficendo
unque la precedente eliminazione , giungeremo ad iina
ale, in cui esisteranno due delle incognite ac-
F(&) @) () = o una tale Equazione ; per
sua natura d’ m.l-1 erminata una delle ¢ , =z resterd nece
riamente ark pertanto supposto essere la #. tro
veremo Pf"mmemf d.um FL)(0.) = o ik valore dellz =,
e in seguito troveremo comenel (( n.® prec. ) il \-’nlm'e del-
le altre y, v, ec. espressi per la ¢ med
t4 mote , Chiamati &', ¥, v, ec. som
cansi nella (C), ed il risultato
(RIL) a4 a0 4 2 ™ 1 o
doyrd essere un divisore esatto del pnma membio della (4):
ora’cid & impossibile 5 poiche se il primo membro della (A}
fosse divisibile esattamente per (XII); allora potendo I’ inde-
terminata ¢ ricevere infiniti differenti valo
bro avrebbe iversi, il ‘che a’ cagione di
e numere finito & impossibile . Dunque sard ancors impossi-
bile, che due delle P5 Q, R, S, ec. Y divengano zero per la
sola supposizione di w=u . Lo stesso molto pit si dimostra,

Equazion

cennate .

la

5 €550 priino mem-




Derra soruzioxs
per la ipotesi di u = w' si vol
le accennate P, Q, R, 8, ec. ¥

46. Abbia luogo il caso primo del (2.°
verifichi immediatamente una, o piaa del
per la sostituzione delle ', £ in vece delle z s . Se delle
indicate (L) non se me verifica che una sc la 5 allora essendo
di numero g — 1 le Equazioni, e di numero g — a lo inco-
gnite, che rimangono, otterremo i vale
operando come (n. 4o, 43) fia
le, che diventano zero, so
delle z,

idelle %y,
Ie P,Q, R, 8, co.
avremo ghiind
iccome  nel
di due il
ono aila sola su

delle P, Q, k, B0 Ty

sizione di ¢ sedin

el

- Br iy 1 =0,

=0 alla ( XIV) , operando come &
cato mei (0. 36, 38) , troveremo , che falta
ad un’ Equazione di 2°

wy essa & riduc
grado w'—du 4+ 9 = o, le cui
= 3. Cii essendo , divido il pr
2t - zx - u, ossia P
3, per al -+ ax*
esatta , uguaglio

ci ', " sono amendue
no membro della’ (KIV) per
& la 2 non ha che il valor
zx+ 3. Dovendo Ila divisione risultare
allo zero i coefficienti delle: 2%, *'; 2° nell’
avanzo corrispandenti ai coefficienti P, Q, Y del (n® 40)y
& avremo

2 —(384-Bf—a)z+ (14 + —at'—riat+g) =0,
(XVL)  (at--4)s* (P-4 —at—1a)z+ (34 +-13t+13)= 0.

(6£ -+ 12)= P bt —36)= o,




Di Pioro Rurrinr. S1g
Mediante la prima e la terza dii queste Equazioni elimino Iz
o I eliminazione medesima , combinande lg Equazio-

ni seconda o terza > avuti i risullat
ST P A Sa P —radet—afot—112
-+ 88 4248 3ot +10=0,

trave fra i loro primi membsi il massimo comun di

¢ uguagliato questo allo: zero, ci verrd, per 2 P E

# - 4t~ 4 = 0. Ora qui pure entrambe le radici £, &

20 il valore medesimo — 2, e questo sostituito nelle proce-

zioni ¢i rende zero i primi membri delle se-

©s

denti tre Equs
conde due , indipendentemente dalla = dunque per quan-
to abbiam detto nei ( num. 44, 46) , avrd immediata-
me ispondanti della =z, col porre — 2 in
luogo della £ nella prima delle (XVI), e da cid venendoci
6zt 4 =0, ¢ pord s'=—3by/5, "=
otterremo i sei valori della & nella (XIV ),
le due Equazioni ¥ — 23t = (3 =5 ) x + 3 =0,
2 — ax? — (34 y5)x+83=0.

Invece della = vogliasi dalle precedenti ( XVI) elimina-
re 1a £: combinando percid fra loro le ultime due Equazioni,
veggo , che mentre voglio col loro mezzo toglicre la ¢, mi
svanisce ancora la z. Ora che significa cio ? cid mostia , che
la veritd di tali due Equazioni non dipeade punto dalla z;
e dipende soltanto dalla #: ma, se questo succede, sappias
mo non poter aceadere , che mentre la ¢ abbia un tale va-
lore, che per esso divenga zero, ciascuno dei coeflicienti del-
le potenaze 2%, &', &, ec. Dunque , chiamato t' I accennato
valore della ¢, dovendo cadauno di simili coeflicienti essere
divisibile esattamente per t— ¢, potrd trovare assai facil-
mente questo ¢, determinando fia due dei coefficienti ac-
cennati il massimo comun divisore, ed uvguagliando questo
allo zero . Esso ¢ & ard il valore della # richie-
sto, ed & chiaro, che mentre v questo determinato , ven-~
gono a determinarsi eziandio tutti gli altri valoxi della ¢,

che

te i valori e




g0 D LLE EQuARION: €
corrispondone ad # . Quello. stesso , che  ublb
£5POsta, esempio , vedesi che si dice egualm;
¢, @ perd che quandosha Iuogo 1 accennato aceid
lora la determinazione della

A 'SOLUZIONE ¥

Xv)
iproche , in cui per c
Sl il r-, Dun

1z

4

erminato 5 duag

wedintamente il 1
ro-della (XV) per x? <-#x 4+ 2,0 pitt semplice-
mente pef ot -tz

ore ra le due

i otticne

carrispondenti

ad

rapporio alla (XV)
ite per I” abbassarmento di

sa semplice qualunque
48. Il metodo , che abbiamo stabilito per la
#ione dei coefficienti £, =z, ec.

& chiaro che pud 1
wna data Equazione reciprs

determina-
2, dipendentemente dai valori
della . { 1. 4o, e seg. } potrk servirei a riselvere il Proble:
ma importantissimo del ( n° 14a. Teor. delle Equazi ) in
altra’ manieia diversa da quella che ci propone 1" immiortale
Lagrange , o che abbiamo cold esposta .
Data difatti' la funzione 2 — et
lendo:

(") (=) U A
dipendentémente dai valori di questa i Tispettivi
lori di un’ altra funzione qualungue z = ¢ (z) (+) ("
suppongo.il trinomio

m

va-

4 tZ 4+ u;



Di Paora Rurrmnre Ga1
tutte e pos:

il permistasioni fra To

hiamo u'y £ 25 e M
o fra lum o \m,n so-
it

LA R4, e, AR
i I'Equazione

) \t [nmh-Hrh, onrd
GEHT

oti a. 4, ¢

colloco nei
cc. i wispettivi valori in x', 5 80 c,a mw, & anani-
coll a, b, ¢, ec. divengono tante

festo che questi cot

forma fi{x', &, &,
rminabili razionalmente con i coeflicienti
data {A): eseguita pertanto u

o)
il 275

¢ operare come
i diviso per (T)-il primo memlro

z0 Pz + ¥ incui P = £(; ) (@) X = £ () (u) » sosti=

isco in luogo della # il val osservo se in una delle
S () i i coeflici
sto a divenire zero, o nd: se &1, 1" altva,
® 0 44 ) ciidard tutii iva-
s se nb, coreo fra le f{2) (1)
ve, considerando incognita la
(1)
o, oppure la terza £ -4 Vie®
do che il valore della u, che
altri tutti, op-

nti delle 2, &, ¢*

€c. VADNO per qu

che rimane , fatta = o pel { 1.
leri della ¢ corvispon
S8 (w) il massimo com
£, ¢ come nei ( cit. n.t ) aved infine la Equazione 2
oppur ' altva £ - Viz 4V
-+ Vaz 4+ V3 = o, eo., seco
siprende in consider:
pure ne uguaglia un solo, o ne uguaglia due, sc. Mediante poi
V' Equazione in . gik determ potremo come nei ( n.! 3g,
40 eliminare dai coefficienti I' (u) , Vi ,'Va, V3, ec. tutte
le potenze della z di grade>p —1, e cid fatto, I'x t=F (u)
&i convertird nella (N) , gli altri coefficienti Vi, V2, V3,
ee. acquisteranno delle forme a questa somiglianti .

Queste vltime Equazioni, nei coefficienti delle quali ma
cano le potenze della x di grado > p — 1, come ancor le

Tome IX. Vyv al-

disnguale dagl




£ DELLE EQUAZIONT €C.
= Vrg e Ve ooy 6?4 Vidh A Vat, i
3/ =l s lED: Ju saranno gono il proposto ‘
Jema del (
Abbiamo

ne data, o la u

il calcolo riescird pitt semj

o, a oul nde la 2. |

nostra

i
, la quale pe
¥
O

| Os g+ itq =-.€ec, o
: 068ng 4 £ FeotufV=o,
& chiaro, che ci verrd

|

T + ec. + ¥

e saranno determinak

dui cocffic (8. Dai valori 4'5 4", g ee:
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cienti p,
fra: loro

e 0 = 0

anno fur

(7)

i coefficie

che pel (VI. caso 2

ks (.\.’“) (x‘ -

e

radici,

i dovendo 1a (A)
2 (Y), in eui I’

onente

nyr = , ¢ la radice 7 =

a ridotta, operando ecome
Poiche la (¥) & riducibil

avente I’ esponente ny,




Dupra so1U210%¥E DELLE | EQUAZIONI €Cs
n.? 39 ) deteyminerd «
cora fa (V) abh

(Y) questa
e alla " 4=
(V) quest’
02 39 ).
determinate, scio-
o, determine col mezzo
doni (XVIH) ; quindi coi va-

dalle (XVIIT) trovo le

te i valori £, 'y, eec.
te e Equazioni {XX), la
tutte le radici della (4) .
lare: fra le radi
delle Equazi ulteriori

radici della (XIX) deters

ne di queste ult

partic

enamente

rcid che a rep

me operaziol

So. Onde poter dire
i ch

principio ,

che un solo ca

(n}

lori. par

1l 4 b G tn)
e delle »', u", u'"; ec. u

ora , ma che siano

,‘come e per esempio &, vo
_ {nt3)
=9,

JoFD )

Per questo accid
ma essendo qu

sioni nlteric;

e e
a gid troppo prolissa, serberemo simili riflessioni

un’




i

-~

i} poiremo, pro-
Iche  metodo  parti i
te i caleoli 1

attanto se mai si vog

u

age’ are magguorn
agevolare magg

ti alla dimostra
cioé che la pure a

orema del (

no delle s, o', @', ee.w

solo- &l ugw:

ine (V) non

o fra Joro, ma ug
alerivalod @ 0,00 e o della
ot Y

tutta

come 86 per esempio si vog

nete 3
=" ”; qui
I DECESSATIO OSSEIVare pe

£z21 5 Se (uesto caso

& Bt £
del Teorema indicato. Be sin w = " +7

tera punto la vesith
WOt

To stesso valore u
i 2 Lot 1)7':[4-; 1)4

pondendo egualmen-
() 2,
gt

te i tre va i tre 7 A 2
della z, ec., non potremo piit dire immediatamente, che i
coefficienti P, ‘ec. della (VII) siano funzioni razionali dei coeffi-
cienti g, eo. della (V). In tal caso perd dovremo cercare il
valore di questi coefficienti P, ec.
ma datla (B), o da
essendo solant
K, ed essendo i coefficienti P, ec. tan
(o

aliti g, ces

. *™), che conservano sempre lo stesso valore a
permutazioni, per coi hanno luego le u
segne, che saranno essi’ tutti determinabili ra-
ziomalmente dalla K5 ora questa K & quantitd  commensura~
bile ( 0% 23 ); dunque eziandio mnell® ipotesi ora fatta Te
quantitd P, ee., ¢ quindi " Equazione ( VII) risulteran r
zionali. Dunque ancora in questo caso sard vero il Teorema
del ( n.° 2l ), e perd ec.

51, Da quanto poi abbiamo detto finora concluderemo ,
che , posta (A) Equazione sempli

1.° Essa non & mai riducibile opportunamente alla pro-
pria solumone , ognigualvolta il suo espoucste m sia nuiiero
primo (n.° 34 ). 2° Al-

e




s da .
e de =

sia un diviso=

nente de

nexf, potr

i ottonga il va-

soluzi 3 f.mzi 5

. espressi da &

tori, 2 1y s

49 )

nella

[uazioni otte
no’ tutte di grado <5,

re la soluzione d

data, ma se gue
accennate diventa di grado non <3,

irred:
data (A) quas

di

diremo , ©

zione ,
m,m'c :]umv-n 0

d uito
3 minore
ci Equazioni song

opportunamente Ju/.Mn‘ > ¢ guali nd 3 ma cl
somminist queste 1* abbassamento

atiuale : dai mede ‘.m (n. 39, ec. )

a vidotta poss

in seguit :
Ie radici della proposta.

6% Succ
50 ), la ridotta (D) & sempre determ
tedo , mentre

5 Com

eda , o no tra i valori

v dat

A) siz
tmo alla propria soluzione




