DISSERTAZIONE

GEOMETRICO-ANALITICA

DELLA COSTRUZIONE E DELLA QUADRATURA
DI ALCUNE VOLTE E LUNULE.

Del Sig. Co. Grorpano Riceartr.

Tova fommamente all' Architettura il determinare la co-

ftruzione , e la quadratura di alcune Volte , e Lunule.
Se la coftruzione & rettamente determinata , la volta reca
all oechio molto placere @ € la cognizione della quadratura
di una volta (i rende neceffaria per iftabilire giuftamente il
contratto coll’ Artefice, che la dee coftruire . To ho dovuto
convincere un: Artefice 5 che la fuperficie della volta circo-
lare & una tribuna quadrata {ta a quella del fottopofto pavi-
mento come 8:7 mediante il computo dei materiali, ch'egli
avea pofti in opera nel formarla,

PROBLEMA L

Trogare Ia fuperficie della Volta & wna Tribuna quadiata
Jormata con quattro Lunule .

La volta d una tribuna quadrata rade i quattro archi
cguali , che la detta tribuna compongono , ed & formata da
qu lunule I" una dall’ altra feparate da’ due elliffi, che
s incrocicchiano , i cui affi maggiori fono le dizgonali del
quadrato,{opra i lati del quale i quartro archi fono coftrut-
ti , ed i femiafli minori s* eguagliano al raggio degli archi.

Sia (Fig. 1.) AHB la metd d un arco della tribuna,|C
il centro dell arco fteflo , CA=CB il raggio . Immaginia-
moci che il prederto arco fempre parallelo a fe fteflo i muo-
va col centro € per la linea CE uguale, e normale a CB; il
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io CB generera il quadrato CD , ed il quadrante AII3
uperficie AHBDOF d* adrante “di cilindr
ora tagliata la mentova
male al quadrato CD ,
detto quadrato , e determinera ello piane la
o 'una delle noftre Tunule, di cui fi cerca la
qual lunula mediante Pelliffie BIF confina cof

Egli & certo che la fuperficie BHAFIB d
s* eguaglia alla fuperf F ante del cilin-
del cilindro &
: del cerchio,

ella circonfe

dro . Refta dur

fando cffa il prodotto
shezza AF=CB del cil
nare la fuperficie B
Segnaca ad arbi
elemento Gg per li pu i G, g fi tirino le_due
GH, gh, ¢ pe! punto %'l £ parallels 3 BC. 5i cond
no G.k pmaHela a CE , KO LI parallele a GH, che faranno
ad eofla cguali , e congiunti i punti H O colla retta HO ,
che pafi%r.i pel punto I, i meni pel punto 4 la rerea i3
parallela ad HO . Mentre I'afciffa BG crefce per I' elemento
Gg , la fuperficie BIOD crefie per T elemento JioQ=10. 0o
10.Hh: ma J0—=LK—=KE=CG ; dunque I' L]t‘\“&nt\)
Im() CG.Hb. Per la fimilitudine dei :r'wnoh HCG , Hén
abbiamo CH=142:CG::Hh:ab , ¢ per confeguenza C6. Hi
=/o.bn: ma quelt’ ultima quantitd ¢ Pelemento del rettan-
golo HK; dunque la fuperficic BIOD , ed il retrangolo HK,
che hanno gli elementi cguali, fono fra loro ali. Q\'J‘ﬁdi
fe dalla fupe BHOD i fottrarrd il rettangolo HK , re-
frera la fu'pcr della pomune di lupule BHI. Qua
I afcilla BG & cnuta eguale al ragsio u(‘ la fuperiicie
BHOD pareggia la BHAFOD , e s a al prodotto
BHA.BC. In E)Ew il n.rmuooro HK i
drato AE—(BC)*. Sard pertanto la
nula BHAFIB=(BHA—BC).BC , «d eflendo la volta for-
mata_da ott lunule, fard la fua‘intera fuperficie = (2BHA
— 2BU). 4B

Tom V. G
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CoroLLARIO L

La fuperficie BIFOD della parte di cilindro tagliata fuori
dal piano BIFELB & geometricamente quadrabile , avendo
io dimoftrato, che qu:lunqu: fua porzione BIOD s eguaglia,
al corrifpondente retrangolo HK .

Corortarto IL

§ eguaglia la fuperficic del pavimento della tribuna 2
4(BC) ; dunque le fuperficie della volta , e del pavimento
{i riguardano pella proporzione ai (2BHA—2BC) . 4BC:
BC.4BC , ciot come 2BHA—2BC:BC , o fia come la cir-
conferenza del femicircolo meno il diametro al raggio.

CoROLLAR!o IIL

Ammefla I' approffimazione Archimedea , che il quadrante
al raggio ftia come 11 : 7, 6 troveri la fuperficie della no-
dHa volta= (- BC—2BC).4BC C.4BC ., la qua\L cor=
nipunder« all’ Bjd del pavimento come £ BC.4BC: BC.4BC ,
ch' 2 quanto a dirc come 8: 7. Pracicamente adunque (i

avia la fuperficie della volta , aggiungendo a quella del pa-
vimento la fettuna parte.

Corotrranto IV,

Pel Corollario L la fuperficie BIFOD ¢ eguaglia al qua-
drato AE . o fia CD , e percid effa & doppia del lr:Jngn!O
BED, ch’ ¢ la fua projezione nel piano orizzontale CD.
adunque la volta d' un vafo quzd~:ro, il cui p;vm:nro
{2 CﬁJ » i coftruifca di figura circolare a quattro venti , €
fenza lunule , la fua fuperficie fard doppia di quella del pa-
vimento , effendo efla uguale ad atro fuo..:ﬁm: BIFOD , ed
il pavim¢nto ad otto triangoli BED.
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PROBLEMA IL

Deterpinare Ia figura del perimerro d waa Lunula gentrata
in waa Volta elfittica dal movemezato d' ua femicircolo
lungo wnd dinca orixzontale woromale al laro dil valo 4
it rageio deb qual femicircolo fia pii piceiolo del femiaffe
aore deli ellnfe, colla qual ¢ coflrutta ia Volra.

Siz ( Fig. 2. ) CBYVRFC un pezzo di volta ellirtica , BK
un piano orizzontale , ed AHBC un quadrante di circolo
normale ad cflo piano, il quale parallelo a fo fteflo i muo-
va col ce C fempre & linea CK . La circonferenza
BHA ragliando 1a volta genererd 1l femiperimetro BIF della
{einilunula BIFAHB, la cui figura 1i vuole geometricamente
determinare .

Suppongo » che CFR fia un quadrante d'elliffe , i cui fo-
miadi CK, KR ,la quale-io ripeto nella Fig: 3. S accomodi
ad effa I’ ordinata FE uguale al raggio €4 del quadrante
circolure AHBC , ¢ tirata la diagonale CR , che tagli EF
nel punto §; per quelto i conduca ST parallela a CK. Col
femialle tralverfo EK , e col conjugato. TA defcrivali I iper-
bola Apolloniana (Fig 2.) ELB, che palferd pel punto B.
P:l punto qualun G u tiri GM parallela , ed eguale a
CK ; che interfechi I iperbola nel punto L, e condotta alla
femielliffec GIP della volta I ordinata LI, dico che il punto I
& nel perimero BIF

Per Ia propricta della ellife CFR , ed effendo EF =Cd,
avremo EK:%:. V((KRY—(CA)) e per la fimilitudice
dei triangoli CKR STR , TR={/((KR)'—(C4)) . Me-
nata pel punto L la DL® parallela’a BC, fard per la natu-
vu. eIl ipecbola EKB Y (KE Pes S ol @b, lebfolts

(TR
- 1 $ (CK)*
tuendo in yece di EK TR i loro v:lun,(KQ)'-lml.([KRj‘

5

G ij
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1 . L (K7
(CAp)= m - (QL] € per confegonza .,
— (K&} +{CAJ‘~ (@L). Nellellific GIP effendo mL- K2
%
MP=—KR ;. abbiamo. (KR )} —~ ((‘L;J (K@ J= (LI dun-
que unendo Infieme i valori trovati di (QL), (LL)'; (2L)
(LT = (AC) . Supwmwdo pertanto che il quadianre
AFIBC ‘abbia viaggiato lungo la re ctta (,“—GL € ia giun-
to nel lito. OIDG , il punto I { L ;
ed al detto quadrante , e la cir
volta nel punto I, apparterri eflo al p:um.uo BIF
femilunula’ BIFAHB; il che ecc.

CororrLario L

La noftra: curva BIF & un luogo alls fuperficie. Si deter=
mina effa in, due modi ;0 prendendo per alcifla I arco iper
bolico . BL, & per ordinata la reera LI, ch' & del pariordi=
nata e della ellife GIP ,¢ del circolo DIO , ovvero afcifia
I arco circolave BH, e per ordinata la HI=GL, ch'¢ ap-
plicata ugualmente e all’elliife GIP, ¢ all” iperbola BLE.

Cororcrario IL

La projezione della curva BIF nel piano orizzontale BK
& I'iperbola ‘BLE, ¢ nel piano verticale CH il circolo BIIA.

Cororrarnio IIL

Se (Fig.3.) EF=KR, ciot a dirc f¢ fono eguali il rag-
gio/del circolo generante Ja lonula, ' la faetta lk.ll.n vulm,
ne fegue cffere (Fig. 2. ) EK=o0 , ed in tale fuppoiizione
r ip:rbcl:n BLE i cangia nella retea BK, ¢ la curva BIF
in un quadrante di elliffe, i cul femiafli BK, KR.
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PROBLEMA IIL

Quadrare la Sen 2 BHAFIB.

rogate "F.g< 2.%2.) le parallele CK , GM, BX , tiro
cile [a normaie erb , ed ing giacei
le detee parallele,Ta parimente normale of ,che faccio
KR C'A

y - Coi femiafli ¢b , of defcrivo il qua-

= c le
e a GM ,m {egno 1 menomi archetei HS o cor-
hondenti a pari decrementi HT i/ delle afciife uguali CG,

¢y~ "E''notorrai Geometri cffere: HE=

(e ((efr =), i
VAL SLVL)) - () i
fbl/(’cuj—-(:)‘)) ~ ity e poiché ‘eh—
KRUCd

V(KR r—(C4y)

computi troveremo jo=

fo—

of = 5. ep=CG 34l = HT ,dopo i nccuflnj
CA.HT ./ ({ KR}

V(4= cGr): ./u‘.\"
KRP—(CA)* )/ ((KRP=(CA)* 4
nente HI /(KR )
R) —(C. '), ¢ moitiplicando da etitr \na., le parti

HS.E‘{—{MU\R" (CA)'+(CG) = io. K{u((xﬂ,

Percio H.
¢ conft
doyf (1

—(CA)") : ma @ V(; KR )P'—(CAP4-(C61) = @K =ML
=IZI per 1" equazione dell’ iperbola BLE , e per la coftru-

: €
zione K—ﬁ{p’((KR;‘-(CAJ’):ri: =ym=jsz; dunque HS .JZ
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iz . Si offervi effere SH.IZ I ¢lemento della fuperfi-
ci¢ BIZX , ed io.iz I elemento dalla fuperficic bizx , ¢ fi
deduca elfere BIZX — bizx : ma BHIB—BHZX —BIZX3
dunque BHIB = BHZX — bizx , ciot a dire uguyle alla duife-
renza di due fuperficic cilindriche , una circolare, ¢ 1 alrra
elliteica corrifpondenti a pari afifie BG , &y Pofta CG=
ep=o0, avremo la fuperficie delld femilunuia BHAFIB =
BIHANZ X — bifaxx diferenza fra le fuperficie di due qua=
dranti der mentovati cilindri; il che ecc.

Scorio I

Quefta foluzione pud , come vedremo , adattarfi al cafo 5
in cui tia CA=KR , ¢ cenfeguentemente EK—o,BLE una
linea, retea, ed il femiaffe ef dell ellifle bif infinito. In tale
circoftanza per altro cgli & meglio ricorrerc al Problema L 5
e quantunque (Fig. 1) CE non [ia cguale a CB. 6 troyerd
BIOD — HK , ¢ percio BHIB=BHOD —HK . In fatti he
dimoftrato nel prederto Problema effere CH:CG::Hb:nh 5
ma CH=CB—=ED, GG=EK, ‘e per la dimili 1
trungoli EDB EKL,ED:EK ::DB:KL; dunque D
Hb:ab e poicht DB=ky .KL=10, Hl =00,k0:10:

e paflando all' equazione 10s —=nbo. Fatea la pifictione, <
700, nbo fono gl elementi dell’ aje BIOD , HK yne dedur-
I exuaglianza dell® aje [efle, ¢ conchindereme eilere §

BHIB=BHOD - BIOD = BHOD — HK; 1l che ecc.

CorROLLARTIO:

Qualunque proporzione abbia\ BC.: CE , I aja BIFOD &
fempre doppia del fottopofto triangulo BED. !

Sicoirto 1L

Ho affermato poterfi adattare la foluzione del Problema :
IIL al cafo , in cui fia ( Fig. 2. 4.) CA=KR . In queftz
(R.CA

circoftanza effendo ef = m:w,yarcu ellit-
tico Bi 5 adegucra colla ordinata i, e percid BIZX
— /m . Concioffiacht CB = ¢b ; avremo CA +'GH ::
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KR o KR.GH
= V{KRF . V(KR —(CF)
ma ckf_;m,—;K \((n‘\RJ—(CzI,-) per la coftruzione 5

dunque im=CK.GH=FHM , e per confeguenza BHIB=
BHZX —bizx=BHZX—HM; il che ecc,

<1y ¢ quindi =

Scovre TIL

Alle lunule praticamente non fi affegna la figura deter-
minata nel Problema 1L, la qud‘n fendo ftata p »{h in ufo
nella Chicfa del Redento 2
contento. Il contorno (Fig. 5.
fuol farli di fgura ellitrica nata
col piano verticale BEFIB, che paffi per
pofto cerchiamo' fe alla femilunula BIFAHB ,
re il quadrante di circolo BHA , i pud alle
di_una porzione di fuperlicie di un frufto conico , il quale
tagliato dal piano verticale BEFIB ci da un’elfiffe. La figu-
ra di una porzione di fuperricie di un cilindro non rcm-
alla noftra ipoteti , che s AC < KR , avendo d to nel
Problema IL, che la volta elliceica .ed il eilindro 6 taglia-
no mediante una curva diveriilima dall” clli

PROBLEMA 1IV.

fe.

Data una Volta cllittica , detevminare quel fruflo conico | che
la tagli in maniera , che la comupe Jezione fla uin
pexzo d eliiffe .

Sia AHBSFA il frufto conico che (i cerca, e la conune
fezione di eflo, ¢ della volta CBVRFC na ﬂ pezzo dellif
P: punto F, Lhc dee av;mrrumu aII

ad arbirrio il
la LI (lr(.ll"Mi all’e
eguale a CK. Se il

ella Tinea m?,
BIF , el

iva per Ll.u
linea GL aral
ucllo che i cerca
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lilfe GIP della volta dee paflare pel punto I. Per lo fieflo

punto i tagli il frufte conico con un pianc verticale paral-

lelo al CBFIA, onde (i generi il quadrante di circolo DIO 5

i cui raggi @0, @D. Si tiri I'AY paraliela a CE, la quale

tagli la @0 nel punro Z. {
Pongo AC=CB=¢ , CK=CM=ga ; KR=MP =1 ]

CE=yg, e per la natura dell efliffe CFR avremo EF

Z\/(:ﬂg—g‘) , da cui fottratta EX = ¢ , refta TF = |

Z]f(wg-—«g‘an Sia in oltre GL=C@=ux, ¢ per confe-

guenza EQ =g -—x.Per la fimilitudine dei triangoli AYF,
AZ0Q ‘avremo
ATz F $tAZ: z0
b
3 — V(2ag —g')—cx
-fV{m,g—,;”)—'v::x Ll i analo-
fias & s

£
Vg —g)—ox
r .

gia, che mi di Z0= 5 aggiunga ad
bx
gcx v —V/ (2ag=g’)
effa linea @Z =¢,c ne rifulterd @0 = ———— 3
La fomiglianza dei triangoli ECB,EQL ci fomminiftra la pro-
porzionc EC:CB:: EQ : QL

gy oog—wi ;ff, da cui i deduce il valore di

@-L;:g—rx‘ Per 1! equazione al circolo DIO abbiamo (20)*

—(QLY=(LI), ciot foltituendo in cambio di 80 , < di §
@L i ritrovati valori , ¢ cancellati i termini che 1 elidoy
2cbx  2chx’ x| Py
no, (LI=(-——— ).V (zaz—g' bR ol
(LI) (“g Rﬂ.)wag S i
ma per I' equazione all’ elliffe GIP,(LI)‘:'E_..(mx~x')
=

=ab'x




achx - athx
dunque (—,--7 )V (248 -87)
b.

equazione che maneggiata determing

EF=E e —g) = 22 Quindi ¢ w"
b'sc et

e condotta 1’ ordinata Ff all’ elliffie CFR , e congiunti i

punti AF colla I AF, la figura CAFE fard quella

che
ata_intorno I'afie CE', genereri il frufto conico , che fj
qumua il che ecc.

SOLUZIONE SINTET IC u.

Sia tF:g 6. ) Ce 1 Ia volta .
Dividaii a (AP
(KR, :.w\. a dire come i qu.ulr.nl del \a;.Lm er della
mcm!um 5 € del feniaffe minore KR dell'elliffe defla vol.

. Nel piano orizzontale , ¢ o le linee
B"‘f bea normali a Cr.
luna. Parallel
dinata, che n
e per i punti
Pvlr‘l(: I

E
-"‘
.

w\:.l ol
la AFa,
pei punti
nel punto & le li
do le

e che w confecguenz
fezione della volta, e
intoroo I affe Ce de
Tordinata FF comun
baciane mutuamente .

ono perfertamente uguali,e i com-

DiMosTrRAZIONGE.

Poiche le | linee CE D ftar

>lu". di (CA)* (KR},

~ooed il reteans
F+(KRY)

(<
Tem V.
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4( K (CA P (KR Y |
T((CAPFRRT) I

elliffe della volra s' eguaglia a & V Gec ; dunque EF

K
(L’f {:K {; Sae confeguentemente BA=2C4 : EF S
A ) [
L)

=5 | . ., .  rifel
_{Cn‘;hmi 11 (CAP+ (KR )" :( KR )" Fartta la rifle- 38
fione', che nella feffa ragione dii (CA) + (KR »:(KR) i
riguardano per la coftruzione le lince Ce= Al ,CE= !
che per i triangoli limili Ala, AYF, Ab:dY:: da:

deduca effere BA :EF : : Aa: Fa. Quindi le due lince Aaj
Bz i1 taghano nello fkeffo punto a della linea ba;il che ecc.

golo CEp=_"" i ‘ma I ordinata EF all*

COROGLLARIG.

Se (Fig. 5.) CA=KR,il puntoE coincide col punto K,
Ia curvu BIF diviene un quadrante d'ellific, ed il quadrans
se di frulto conico (i cangia in un quadrante di cilindro.

Scorio.

Per la patura dell’elliffe CZFR gli elementi dell’ ordina-
ta EF, ¢ dell’ afcilfs CE Ranno fra loro come (KR)*. FK=
{CK)*. EF .0 foftituendo i fimboli analitici comes’. ( s )

2ch?
ik fatte le debite riduzioni,come;

A

tzae. Di fupra abblamo  trovato; YF & AV : ¢

b B
; V (24g—¢")—c: g, ¢ quindi ponendo invece di g lo fcoper-

ac* 1
to valore I:'Tc" ne rifulterd dopo i neceffarj computi I'F &
A2 b —c':2ac. Effendo dunque gli elementi delle coordi-
nire EF CE come IF : AT, la linea AF tocchera I'elliffe
CZFR della yolta nel punto F. Per la qual cofa condotta |
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dalla fommith 4 delia wezzaluoa all’ ellifle CZFR la tan-
gente AF, c girato inrorno il punto € I angolo CAF , di=
modoche i punti 4 F defcrivano i quadrant di circolo
AHB, FTS, genererd la linea AF una fuperiicie di frufto
conico , che ln:Jhnnd i colla fur s.ll)\.h. della volra ellitti=
ca , dererminers unula BIFAH la_projezione del
cui contorno B{F nel piano orizzontale Cf @ la linca retia
BE. L' addotea rifeflione & confacente alla pratica , ¢ faci-
Jira molto la coftruzione del frufto conicos ¢ della lunula
fovrappofta alla mezzaluna.

PROBLEMA V.
Quadrare la Lutula dell antecedente Problema V.

Replicato ( Fig. 7.) il quadrante di frufte conico della
Fig, 5, divido imilments & due ragzi CB ES nei cunti G,
M. e per efli tire al piano Lj‘ le nomml GH.. MP . Con-
dotta prima Ja HP . indi la GM, che incerfechi Ta BE el
punto L, meno OLD parallcls o B, LI parallela a GH ,
Q0 parallela ad AC , e fuppongo aeferitto il i
pIo. [J-I»n.n (‘:rll“ur\[s AY patallela a CE. che ta-
gli la 80 nel punto Z . Sieno Eib . Ii . Pp elemeant deli
'\rdM nmili BH,DI,SP ¢ ad ety archi, e con-
feguentemente ai raggi CB, @D.

Fl‘_uu, come nel precedente Pr obleme 1V, CAd=CB=c,

it
P’ ol AF— HP=Bf
ie

rvo eflere EC:
dungue F;I
o (qate (¢

b-w:'
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el—b'—c).x

%(.,.1( (fa-r))

ciod 2 dire QL = Abbiamo altresy
i s g
(b= r’)ﬁ e
logia .che mi di DLEJ(#'EH—*("’;-K')‘)- Quindi fa- 8
(b=c").x
Ja e (b =)
2:CG: 8ar
2 ('—c). 3y
_(:'J) )~)‘FL(:G _Ju), )
(& i §
ol —~ . T duc valori di @L
pime LS G 6 a) v
7(4@5 =) ) e

. dacui fi raccoglie
)

ri @D-x . Poicht, per la coftruzione

feo-

¢i fomminiftrane 1" equazione
(—e"). Y jinhuin
:‘V’(qa - —
fc—¥). ll_»(_',ar £(b —c,)
by :-p(c_).y
i B
b4 (b—c') .y
CB: abD i

abiet

=7 . e per confeguenza

dungue .ll—(bic R e
_rdy 2bcdy b
Vie—r)  (Fea (b —e)a) /(e —p) |

(m',-l =ty =

=y we—p)

1 v'!’

- Moltiplicando quefta,

s (€
quantitd ‘per Hi=x=
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lunula , cioe

mo I’ cE::nemu d i 5
cp) cdy .y (.;rz‘r')‘!':’—r‘)‘)

« Percid tornando a porre

=)

—cdy
) v oy

(1.). Compiuto il qua-

(M|ka_
— ady,

(e2=y")

qrmrc di frufto conica NAFPIBN ,noto che il fecondo ter-

guaglia all' clemento NES della’ porzione di fuper-
NBH . E vaglia il vero I' analogia

}' Cd:

SEmap) | Ve +—(h'“c‘:*)

¢l mo-

v(d;a et (b r’,-‘)

5€ per confeguenza

b
—cdy
e ),
VEE)
U‘/ lo difpongo cost
2Bt f (4 e i
"_(w'_w' 0 o T aE e

do et
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i dy P ppy 1
PRy (o j_—n-)- 1
m’
o le neceffuri ion L .
PO le neceffarie operazioni trovo - v“,_}l)—-

mdw
tedit — ——
w ]

—T“')‘ Anche qui abbiamo due
Vm—e), E/(\m
termini . I primo riceve integrazione , eflfendo
-+
swdic ¥( (l’.)

Ve ‘/( e

s

==

J" moltiplicando per Ia coftante
¥

tralafciata ‘nel maneggio della for-

ormola {31 )
5. ). Prorogo la linea CE

fino in K, onde (la CK=a , ‘¢ condotta la verticale KI5
venza quefta tagliara in V dalla linea AF continuata .
la foluzione tintetica del Problema IV, 2 CE:CK:
E of (hatets bic” ) 1
ma CE; CK:: AF: 4V, ed AF = — Fora —7; dunque.
Sl A A § b e
!/(_.!H.: )‘/Lacpb m) B

2
In oltre per la cm{mzum: del pnf_n::. Problema
CB: an SR ET LI

w‘n‘ 2 2By (e — ")

e'— R
l,r+t’ {b’ CaGaal br-j-cu-‘b—cjj




o' Arcuxe VorTe ® Lunuvis. 63
vy <))
-(; b'—e).
la (5.) adunque s* eguagha al prodotto della meta della li-

nes AK ael inata LT,
Preado ora per mano il fecondo termine della formola (3.)

percid | AV, LI= . La forpo-

.

midie
-t ke
———==————————"ehe (i riduce alla forma fe-
S -
fr' =)o (=100 -
(¥ ) e

guente nunatoria

B sed ha per fc
ey (' — ) 7 P

I A s
IR T oy

4b'e?
(2tet). (0 —c)

A Vi
- O e ey pkenh A e o)
8btet biet¢ s

20y (gater -

ndo per la coftante

¢ la formola (3.), ci i prefentery

r—ca))

Arco raggio b feno

s
; e (1a¢
fopra ho trovato il valore di Na— ¥

candoli 1" analogia
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(relet)o\/ (4aeig (b —c))

abbiamo, N = 5 td cflens

L (b e\ (et (2 —ey)
3 ag. (bt —c)

R e N
Poto g —c) gy " i
Deferitto pertanto furrx la bafe KR un triangolo rerran-
golo, la cui |]|ol‘\.n NF, e generato col mezzo di clio/
un quadrante conico,ed al quadrante di circolo bafe di det-
to folido adattata I ordinata L LI, la corrnfpondente
porzione di fuperficic conica s' uaglia alla fornola (6. )

Raccogliendo le cofe a lungo fpiegate , fard EHI
Brac 300 e/
R G T A Qs U 0 SN m;gmbfcno!;,:_i}

. Arco raggio b feno

f_“’_c.i”‘_TL’J. Asco raggio ¢ feno |/ (¢

e

tey

c O (B —c)y)
L NV. Arco raggio KR feno LI
o CA feno GH

AV LI e pcr confeguenza BHAFIB

o KR feno EF
io CA feno CA

¢ & aggiunta coftante ; perchd poftla GH

VY (e —r* )=oc, rettamepte i trova BHI=c. k

Scoir1io L

Potrebbe a qualcuno cadere in penfiero , che la prefente
foluzione non mu:’Tc & accorde collo Scu’m I dopo il I’m—
1T, nel iquale ho dimoftrato, che pofta CA=KR &
BHI=BHPS — HM. In farti cancellati i termini
- Al ab®
pulla 5 fembra che f trovi BII =5- Arco ‘raggio ¢
ey ZE

feno

SNV . Arco raggio KR feno LI. W
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fino in m ,
ftello quidrante 1o
e fuppongo # una
N 4

cofa \w.\,L AT ;
nea NS pel punto T. Abbiamo L[u.nuulo»"] T1.
: i
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i ¢ s i
dotti iicomputi, mX — LT = ; V{r*—7*). Eflendo queka
una gram.lcam infinitefima, avremo 1" analog
: KX ::mX¥—LI : IX;
@ 2 LAV a
HIE r;v ,p'_}.,): E"‘ (6*—») che ¢i

moftalX="\/ (@ —7). Conclolfacht VN =N
(& + cly"{plr‘

2. (F—e) ; :
fuo valore ¢ 44, e trafcurate le qus 2 e del fecon-

wbio di & il

af nAs
do grado, feoprireme ZN=— . Percid 14 AN=

-
WEr 5 — Ve — s ha=GH. L Gm.

)
v ar

roveremo! 3 ie per lo Scolio L. dopo il Prol
B ]

e nklh: Indm

b
tocea |1 no-
to netlo Sco-
fuppofta £
infinitefima del fecondo




enoma porzione. del pi
20 det fudd

it poila.

amente

*arco OI

, e
nimo, il qual
Anche qui ¢

i
" angolo, che

BLEMA VL

ve wna Volta ellirtica a qu

La maggior di

del ‘pezzo

zo di volta B.

irante d

, c fard O
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ﬁp,”_;,z:'“_‘, . Quefta formola f difponga cos
dz

__,,‘(;L (—5)
—dzy/ (= —b'))
Ll-'(:‘—b‘,)«'
tiplicando, ¢ dividendo il fecondo termine per z+|/(z'=h),
z'dz =
jHdzy (=1 —8))

P " c
ci fi i*r\:t\:n:cr.: e
ly {a

— b)) =100,

Az — )
ritmi nella logiftica del-
che b ia il
> quando
a la formola o' —a*
Fatta: la foftituzione . fo

come in fatti dec ritrovarfi .
lore efprello per x, ¢ mi.fi a

Frop V(=
(e

Al che ecc.
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CoroOLLARIO L

Mettendo x=—c, avremo I'intera fup

cb?
I 1‘[’(4’—'5:Jf(” 5 \f @—5%)).

CororLanio IL

exdx

- ?!ﬂ" 2 £
zione, onde §'at
fi trova BIFOD
ppia del trian-
dopo lo Scolio

Nella fieffa fappo

no BIOD —

generale feoprire

7

afi che @ fuperi b
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— B =)

PROBLEMA VIL

il pexzo di Volta igto fuori dalla b
p
Pre




p' arcune VOLTE E

LoRuLE.

qualunque TS, far
defla volta, la ¢

I' antecedente Problema VI
one orizzontale BZS,
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( Fig. 5.) BCZFIB— '_cb' ;

PROBLEMA VIIL

crminare i diametes dei civeoli, che formano la Velta d'ung
lunula, lq cui projezisne nel prano orizzon
£olo . ‘quands la linea colioe,

divide in due parei eguali , tagita I e .j,i rfeffd Volsa del
vdfo.

Richiedono frequentemente lc circoftanze , che fa linea ,
la quale palla per le fom ! i

cireoli , che formano la
a <’ una i

lunula , Ia cui proje nel piano orizzontale

rag h,g non ‘tocchi I ;.Iiuh della volta el
& & vopo determinare i
mentovati. Sia ( 5. ) BHAF
lonule , & la
tagli nel punto F I"elliff
.no CE del tria
clla pre:

ta la retra OJ‘
cm la 02,

no. in D . di modo che fia

dei detti diametri faranno
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20

ed ordinara :HE eliffe uI della vol

te GL=C8=x, e quindi E@ —

b/ (2ag—g") BT __cs'—mc

; — &' ), PO = 80 — QP

x')
——— . Per la

et Plmen st P lsiic s M 5
Sl e

ag T

analogia, che mi fuggerifce il valore di

(£ —rgxt %)

e
ungo allo di 0P, e trovo il
e )—bgy/ (2ax — x7)
to OM = —

;i1 che ece.

deg" — argx + bgxy/ (2ag — 2" ) — be'\] (2ax — x')
CorotrLario L

2ac*

-5 onde fia EF
+e

Pofta come nel Problema IV, CE=

a
Tom 7.
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Corovrrario II

Se (O = » ¢ 5 fi fcopre OM=4AD=12¢ , ¢ quindi Iz
curva PMFE paffa pel punto D.

Cororrario IIL

Se CQ=x=CE=g, ci vuole un po " artificio per ifco-

prire, che OM =0, purché fia T Si faccia EQ

=z,c pofta in opera la fmhnuwm ci fi prefenter
__x (g —bz) |/ (1ag=g)~ g |/ (2ag = 8" — 0% + 3¢z~ )

(z
to anche della grandesza infinitefina del fecondo grado
s ﬂ Z
- Surrogato il detto valore, feopriremo dopo

(:H.f L)

A
i necefarj calcoli OMZM’

= v Nella ft
15 ella fup-

lato oltre
mente nullo in




o Avcune Vorrs E'Luy

Che fere <—- ﬁ, qualmen-

Problema IV alla

28 = | onde trafeurate-altresi come fopra il fecondo ter
3ag — gk

5
( bg) °
oG corifpon-

mine. 8 abbia OM=

z(e\/ :uug‘)—!:ﬁ Zfe ]/(wgﬁ
g

equa
¢ nel punto F il dia
do cofa rmm‘ che

IV all affiffa
prefente
e 1l minimo dia-
queito gran can-
ntovate, che pol-
o , purch? fia finita la loro
123, noa Houaliite fparmiar parole ,onde anche col
mezzo dell® Analiin i feopra la cagione dell” inafpettato paf-
faggio dal mafiimo al nulla.

metro

CoroLLARIO IV

Pofto che fia C

——. Fannoun

. /

ottimo cilctio z‘m.l\r.

chd I'elifle BIF & ug

diagonalmente negli angol

due lati, che ftanno fra
ConrotL

Che fc in oltre
ac

attro venti ; per-
llela a quella, ch’é& Gituata
S (er-x le volte dei
olo retto.

, avremo OM

tempj ad
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Costruzione ¢ QUADRATURA

una fola mave le lunule di quefta fatra cingono gli archi
ioriye la factta KR =bd
icra, che la linea AF na orizzontale, e I'angolo CBE fe-

miretto. Si ottiene cid, quando fia KR=b=
afcendenti del Corollario IV , 4 p
al di fopra degli archi minori. Cl
arco maggiore comprefo I' archivolto, ed eilen-
s - - - 2 &
doli ftabilito I\R:b:——m, fi troverd EF =~
g = C‘/{m:
V2o =) =
Vizae —




el

Hem




