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LA DISTRIBUZIONE DELLE ALLUVIONI.
Del Sigi Cavaviere Vitrorio FossoMBRONI,

[ 5 A terra delle montagne vien trafportata naturalmen-

te hei fottopofti campi adjacenti. Liamor proprio,
¢ I'ignoranza lufingano sl fattamente che taluno (i ¢ figura-
to ordinarfi dalla natura ogni cofa a feconda dei noftri de-
fiderj , e fi & quindi acquietato fulla flolida fidanza che le
acque torbide: nel loro corfo diftribuirebbero lateralmente la
terra incaffandofi nella fuperficie del globo, rifparmiando le
fpefe per gli argini, e le contemplazioni degl’ Idroftatici. Ma
Ia natura fa ogni cofa per st , ¢ fi compiace egualmente di
una florida coltivazione, e di un ncbulofo padule ; onde fe
I aviditd degli uomini vuole oltre la naturale coftituzione
del pacfe ampliarc .1 eftenfione delle femente , conviene che
ponga ogni cura o per raffrenare le bizzarre inclinazioni dei
fiumi,; o per trarre fuo pro dagli ftefii sforzi delle acque gui-
dando le alluvioni fopra le frigide pin baile terre dei piani,
che bene fpeflo reftano in tal guifa fanate, e veftite di una
novella fuperficic pregna dei principj piti favorevoli alla ve-
getazione . Hanno gl Idroftatici, e fpecialmente lo Zendring
preferitte diverfe regole per efeguire le artificiali bonificazio-
ni per alluvione , e poffono facilmente venire in capo a
Profeffori le reftrizioni che ralvolta eligono tali regole, on-
de non ¢i fermeremo a difeuterle in queito breve fcriteo, il
quale ha folo per oggetto di accennars dei metodiatti a cal-
colare il tempo neceffario pel compimento di uma regolata
bonificazione . Quefto. rifleflo non ha luogo quando il pasfe ,
che vuol benificarli, & affatto infruttifero, e con il folo rom-
pere gli argini del fume fi refta contenti di coltivarne qual-
che porzione fenza effere in pena fe il rimanente fpazio ac-
quilti , © perda ; ma tractandofi di rialzare la fuperficie di
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porzioni di campagne circondate da altre fertili, e che poi-
fono effer danneggiate dalle inondazioni , la faccenda & ben

erente. Coloro, che prefiedono alla buona condotea delle
vafte poffeffioni, molte volte fi faranno trovati a veder pet-
tare fomme non indifferenti per coltivare un terreno, e fab-
bricarvi coloniche abitazioni , il rreno dovette poi
porli fotto I' acque & un fiume , che i credeva dover trat-
tener(i molti anni di pilt nel colmare altrove; ed all’ incon-
erfi lafciata infruttifera, e deferta una porzione di pia-
nura ful fuppofto di doverla bonificare , mentre il fiume a
cid deftinato reftd per molto tempo di pit che non crede-
vali occupato a terminase altre gid principiate bonificazioni.
Per provvedere pertanto al fiftema delle colmate da farfi con
Pacque di uno o pitt flumi compariri, credo, altretranto uti=
le quanto nuovo il prefente foggetto,

§. 2. Efaminata dopo un dato tempo la quantith della
terra portata da un fume, ¢ fupponendo coftante la ragione
tra la quantith dell’ acqua e della terra , che I' intorbida,
fuole dai periti predirfi un alzamento proporzionale alla mol-
tiplicazione degl'intervalli eguali a quello prefo da principio
in confiderazione ; ma ciafcheduno fi accorgerd dell errore di
tal dererminazione, confidéerando che al variare le circoftan-
ze della fuperficie della colmata variano quelle della foce del
fiame, ed in confeguenza di tutto il tronco di effo non in-
terrotto, ¢ quindi la velocith delle fue acque, e la quanti-
4 della terra che trafportano , ¢ finalmente I altezza della
ic della porzione di campagoa bonificata.

4 E' manifefto che al primo velo di te
finme fopra la: colmata nafcera un alzamento di foce, ed in
confeguenza- le acque torbide depofiteranno per tutto il troa-
co del fiume fteffo (il qual tronco intendo per tutto il cor-
fo di quefta Memoria che fia non interrotto da Pefeaic, o
altro capace a variare la coftituzione della pendenza ) uno
firato di terra , il quale difponga il fondo del letto in una
linca paraliela alla prima, e diftante da quella (2 un diprek
fo quando ¢ piccolifima la pendenza del tronco ) dell’altez
22 medefima del velo di terra depofitato in colmata. SiaiA*
¥ area da bonificarfi , m la quantitd & acqua che vi paffain
un dato tempo , red 1372 lairagione che ha il yolame dell®
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acqua 2 quello della terra, che pel tempo fuddetto i depo-
fita . Cid.pofto P altezza del velo di terra onde' coprefi 2

colmata nel tempo preaccennato fard g Nel fucceflivo egua-

Ie intervallo di tempo, per quanto pafferiun volume eguale
d' acqua per la colmata, non vi fi depofiterd perd Ia quan-
titd iftefla di terra, effendofi dovuto con effa rialzare il fon-
do del tronco del fiume. Suppofta pertanto a la lunghezza,
& la larghezza di quefto tronco, avremo la quantitd di ter-
ra che potra depofitarfi in colmata nel fecondo intervallo di

tempo che fard ﬂrﬂs—”ﬁ%7 , © I alzamento della fuperficie

della colmata o fia della foce del fiume =j;? I —;ﬁl )

Nel terzo intervallo la quantitd di terra che potrd depofi-
£t ol an mnab ab & p

tarfi in colmata fard 7m — T(Iﬁf) 5 € percid I' al-

o
zamento della fuperficie di effa fark =?( 1 _’ﬂ+”j_
Procedendo cosi col ragis o troveremo la ferie degli
alzamenti di fuperficie della colmata nei fucceffivi intervalli
come fegue.
min
Z
i ab
pol G
i ab | a'h
FCFtw)

s ab @t ap

Uzt F—%)

mn ab ap 't

FU— g+ T —F+F)
ecc. ecc.

§. 4 Sommando queRi alzamenti avremo quelli , che ac-
¢adono in un numero d' interyalli, in ciafcheduno dei quali




36 SOPRA LA DISTRIBUZIONE
p:n’l per la colmata la quantith d' acqua m con I iffeffa
quantiti di terra incorporata , cfprefli come fegue,
“In intervalli

mn |
1 = l
mi ab
T A' ( 3> v
i 2ab

2 FI_‘(g .rI’T}T‘

mi zab e @B

4 (4 T A 'Aff)
ecc. . ecc ecc.
quindi in ua numero x d'intervalli come fopra fard la fom-

% 5 mn
ma degli alzamenti efprefia dalla formola — (x—(xk ‘)f’
G 7 i

(e
§. 5. Quefta formola fi trasforma .m tal guifa
w8 ab  a'b* @b
ol e s B
muak 2ab gc'b' 43’
o Sk renia i
mnx ‘i-’ abt &)
= (T o
mnx_ ab ab d‘b‘
__( +
rnrmb ab @b a
2k sy +7 e (5 —2 ) I.,,, -
2t za'tt i
CTERE R X el

attendendo
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attendendo alle debite modificazioni fecondo che fia x nu-
mero pari, o impari.

§. 5. Si fcorge a prima vifta da queft’ efpreffioni che quan-
do & fia molto grande, I' alzamento &

b B &b atht gl jmens .
=(:—:';) o (- :IT-,LZI—--]-:.:.:. in ifinito, ed in
confeguenza :qb_;;{] ciod dopo un mumero d' intervalli

tanto grande da poterfi difprezzare I'efletto occorfo in uno
pilt, 0 uno meno di effi, fard I alzamento in sagione diret-
ta della quantith della terra,ed inverfa della fomma dell’aree
della colmata , e del tronco del fiume , come pud facilmen-
te confermarfi dal raziocinio accennato in principio
. 6. Efaminando la legge degli alzamenti che occorrono
in ciafcheduno intervallo, troveremo quell” alzamento compe-
tente all’ intervallo, (21 )™ efpreffo cost
R ab av Pb , @
PTG e

mi oy atht @y mn_ b ab
ol b i G s
L s N @ g
U e T T T (@b =) A

o B e i
R Ay

T GERDE it L e s 1 o e
T P =

i pd g
au—i—.fl'( 1 +“_,1~T) I' alzamento corrifpondente all’ in-

.y Vo ab @b

tervallo (ax~j-2 J*™ fary i (l-}-z‘—d-“

P ) i F g,
A _ab+A’( A i

) 5 fimilmente trove-

Toms IIT. Yyy
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remo I' alzamento corrifpondente all’ intervallo (2 - 3 jui=
5 ] o -l i
cmrcgﬂﬁ_d-‘(l g

) ¢ cosl in feguito.

ma
. 7. Pongafi per brevith ———=C, ab=B*,¢ gli al-
§. 7 gali p T »¢€ gli al
zamenti fuddetti diverranno
B
G

(G 1+ zmm)

C.
& onde Iindole dei medefimi molto meglio che dalic fupe-
riori efpreffioni fi manifefta, In fatto confiderando il pih fem-

plice cafo in cui fia b =1 ciod che I'area della colmata egua-

gli quella del tronco del fiume ,occorrono nel fuccelliyi inter~
valli gli alzamenti 2C, o, 2C, 0,2C ecc.; ¢ percid 1a fom-
ma degli alzamenti che occorrono negl’ intervalli impari e~

guaglia quella degli alzamenti , che accadono aegl® impari in-
2 SRR o L idis
fieme e nei pari cffendo quetti ultimi =o; fe poi fia }< 1

gl intervalli pari portano alzamenti (pilt 0 meno) ma fem-
pre pilt piccoli che i refpettivi impari, e finalmente fe
T gl intervalli pari portano delle clcavazioni piuttofio

alzamenti , ¢ quefto rifultato merita di eflere efaminato
a parte.

§. 8. Si offervino frattanto gli alzamenti che occorrong
nel tronco del fiume. Nel primo intervallo. che porta ia col-

¢ e 0 s
mata I alzamento St I alzamento nel tronco ¢ =0 net

/]
1——%), ¢ nel tron-

fecondo 1’alzamento in colmata

e
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mr

] A
tronco fono gl’iftefli che in colmata,fe non che fempre uno
di meno nell” ordine degl® intervalli , ¢ quindi principiando
dal primo gli alzamenti faranno difpofti come fegue:

1 co=—=——, ¢ cosi in feguito di maniera che gli alzamenti nel

nella CoInE.tn nel Tronce
v | C(+3) °
| e(i—2) c(r+5)
. st | e( o) c(r—x
ecc. €ecc. Lo
wm | c(1x2) el =)

e quindi in un intervallo qualunque %™ Ja quantitd della
terra depofitata tra la colmata ed il tronco fara

e st}
=A4C(r i%) +BC(1F fl“"" ) che fatre le debite fo-
fHiruzioni trovali ==mm, come efige la fuppofizione fatta in
principio.

6. 9. Pongali per brevitd %:D, ed ayremo nell’ inter-
vallo (25—} )%™ " alzamento C( 1--D™*) nel feguente
(2% 2 )™ C(1 — D+, nel fucceffive C(r 4 D™+ & cosl
degli altris Ia_ fomma pertanto degli alzamenti che accade-
ranno in 2z intervalli principiando dal ( 2x + t ) inclyfive
fark == anCols G (DY = Db | D DY)
=22C - CD¥#' (1 4-D* - D¥.oos - D )—CD* (1 4-D*
A-Dt.... - Dt ) =220 CDH (1 —D) 'lezc

CD™+1
e VD+ 1
2z -1 fard =(zz+1}C+G(D"P’JD"?'.-}-D"'“A...
Tyy i

(1 —D"),c la fomma degli alzamenti in intervalli
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L i )= (2% -1 }CCD™ (1 +D +Dtiiel- Dy

— CD™ (1 D! - D* o] Do :(.-—j—l)C—[—@i

Dt

CDmt
1-f-D=tt), Suppofio pertanto = =E, faranno le fom-
ive corrifpondenti ad intervalli 2z,2z4-1, 2Z42,

220 E(1—D%)
(32 £)CH-E( 1-}-D"41)
(2% -2 )C-f-E(1—Ditr)
(1243 )CHE(3-4-D741)

e

ieduna delle quali fmmck pofto &—qo, i ettiene fa
fomma degli alzamenti principiando dal primo - e pofto

AT
z=w (i ritrova — come conviene per corrifponde
i 7 ipondere

al nnato di fopra.

8. Dalla ﬁ)-nn‘t degli alzamenti 22C - C (D> ++
— D ~—D»+7) i avranno le due formole feguenti, la
prima e quali lup'prcfc!\t'l gli alzamenti corsifpondenti agl

tervalli impari, ¢ la feconda quelli curnt’pondeﬂn al pm,
nellz totalith degl’ intervalli 2z, ciot zC-- CD™+ (1
f-D* '),zC Ch¥s (1 + D* - D* e D7) Gy

v
St B CD‘*+'yD :,Sc Iz

D4 %

degl’ intervalli foffe 2241 ciod numero impari, fa=
r_b.«cro Ie due divifate (omm: come fegue
f Talhe

D
2 Ca-cDws . CDt1
- CD™> x5 99} s 2C—C€D X5
crenze pertanto tra gli alzamenti occorfi negl® intervalld
impari , ¢ quelli occorfi nei pari nei due cafi generaliffimi
1 — D
=D

-Si offervi di paffaggio che quefte due

di 2z, ¢ 2z 4 1, farannno come appreffo CD™+ %
Deer

€+ Dy L
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efprefioni nel cafodi D=1 fi riducono (con i conofciuti foc-
corfi del calcolo infinitefimale ) alle due feguenti 22C, (2% +2)C
che fono identiche con le efpreflioni in cul fi trasformano
in tale occorrenza le due altre 22C+E(1—D"Y), (22 +1)€
—E (14D ),lo che combina con quanto offervammo al
§. 7. che quando I area della colmata cguaglia’ quella del
tronco, gli alzamenti corrifpondenti agl'intervalli impari fo-

10 =o.

§. 11, Efendo che pertanto fi ottenga maggior alzamen-
to dagli alzamenti corrifpondenti agl’ impari intervalli, che
ai pari; i avrebbe maggior alzamento in colmam.a'd un
dato pumero di alzamenti corrifpondenti ai foli impari inter-
valli, che da quelli in egual numero ma corrifpondenti agl
intervalli impari , ¢ pari infieme . Si aumenti adunque di s
termini [a progreflione efprimente gli alzamenti corrifponden-
ti agl impari mtervalli in ambi i cafi gencrali precedenti ,
cio? che la totalitd desl” intervalli parl ed impari infieme
fia 2z, ovvero 2z 41, ed avremo le due efprefiioni feguenti

1
(s 4-2) € CD*H (3 - D" DA .., - Ds | D
D D) (5 IO €D X

R
(32 1) G~ @D (1 of-D? 4= D oss - D5 Do
antasta_
DR L D) = (s - 2o )0 OO X

eguagliando quefte refpettivamente alle due trovate di fopra
al §. 9. axCA-E(1—D%),(224-1)C - E (1 D)ot

terremo le due feguenti equazioni

ZC-E(: —D-z);xc+%u)“+=>s )

:C‘L“Efl-FD‘“'J:’G—!-DA I(D!-\Iwr-...,}

Yyy ij
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da upa delle quali in ciafchedun cafo dipende il numero s
degl’ intervalll impari da aggiungerfi agli z nel primo cafo,
o z-}-1 nel fecondo a fine di ottenere con i foli alzamenti
corrifpondenti agl’ intervalli impari I’ iftefla fomma che ri-
fulta da 2z ovvero 2z -1t alzamenti corrifpondenti ad in~
tervalli fucceflivamente impari, € pari.

§. 12, Nella circoftanza di D=1 diventa E._E:, cle

col calcolo differenziale riduconfi alle feguenti
c

z) 3 ZCA-C=3Cf-= (2542242 )
2

che danno ambedue s=:0,lo che s'accorda a meraviglia con

i refultati fuperiori . Se poi fia razionario , accennerd due

ripieghi per ottenere in molti cali il valore di 5. Qualora

la frazione D fia piccoliflima, ed s debba effer pumero con-
fiderabilmente grande, le due azioni {i riducono a quefte

204 E(1—D™)==sC—

due equazio,

zC:sC-{-g(
z

2CHE (1 +D7) = 1C— 5~

dalle quali in molti cafi fi deduce affai proffimamente s =%,
onde fi pud ftabilire che quando I’ area della colmata & af-
fai grande in proporzione di quella del tronco del ﬁ_umc > fi
avra per lo pit quafi I’ ifteffo effetto dagli alzamenti corti=
ipondenti agl® intervalli alternativamente pari ed impari , che.
fi avrebbe da un egual numero di alzamenti corrifpondentl
agl’ impari intervalli , ¢ quindi pud nafcere I’ idea di coms
figliare in pratica la efecuzione delle bonificazioni col trof=
co pitt piccolo che lia poffibile . Quando poi D fia frazione
affai proffima all’ unith,ed s non fia da prefumerfi affai gran-
de, polte D=1 —P,fark P piccoliffima frazione ¢ per cofs
feguznza potra affumerfi

(1!4-12]&**12—‘)
Theg)
I)(lH-'Z#‘)P,;

3

=1—(25+2z)P-
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(g5+:z.+z)(1_r+zz,+lJP,

Drrbrin — p 1!+1z+z Py . 1
(1:+zz+zj(z.r+zz+1)(25+1z.) s e le due cqua-
2. .

zioni i Fidurranno alle leguenti
2O E (1 =DM G s (154 22) P
(2542z)(25422—1 )P‘

I. 2.
+(:LI+!Z){L=:+::—= }3(.25-{-1:.—1)?,}_'

ACE(1 D) =iCf o (3522 2) P
_(:s+:z,+zj{'z£+zz+1)P‘

Ty 27
+(:H.-zz+:](zs;{-:.z_+;){z:+1z) P ) edlveiehdo in
ciafcheduna di effe una radice almeno , neceflariamente rea-
Je (mentre fi poffono prendere le terze, fefte , fettime poteft
fe P occorrenza il richieda) i verrd a calcolare il valore di
5, come (i voleva.

$. 13 L iftefla approflimazione avrd luogo in molti cafi

per ritrovare il numero r degl intervalli neceflarj per giun-
gere ad avere un dato alzamento M infatti ponendo

rC-‘-—E(:iD J=M fard in calo ¢che D fia pmcohﬂima fra-
st

zione r= z 5lo che reftituendo i valori E= TEr
ab i Mab+ 4 Sk
D:[;, C= st diventa r— Mldedy , come richie-

defi dalla natura della queftione ; ed in cafo che D fia fra-
zione poco inferiore allunitd ponendo come fopra 1—P=D
troveremo col difprezzare le fuperiori potenze di P, da una
znlunr.icnc di 3., 4°, s5.* grado ecc. dipendere il valore
i r.
§- 14. Fino ad ora non abbiamo determinato quefti inter-
valli 5 in ciafcheduno dei quali fi & fuppofto depofitari la
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di'terra 7, ¢ quindi non apparifce come poffa
tfi alcun lume dalle formole ritrovate; prefcindendo non-
oftante dalla cognizione della quantita 77 {i wienc a fabilire
molto pih di quello, che in principio poffa afpertarfi , per
mezzo della feguente confiderazione. Aftraggafi dalle meteo-
rologiche flravaganze , delle quali occorrendo fi pud tener
conto , ¢ riflettafi che it tempo delle piene d* un fiume per
n un anno & coftante; grandi , o piccoli che fiano
i nel decorfo di ciafcheduno dei quali fi depofita
2 terra mn, il numero di effi nel corfo di tutei gli anni po-
rfi per coftante; offervando in confeguenza I’ -
nto prodotto in colmata in un anno, fi avid ( avverten-
che non (i abbandonino le debite dimenfioni degli argi~
regolatori) il paragone con i fuccefflivi ed il cer-
alzamento come fegue.
ty. Sia r il numero indeterminato degl® intervalli che
decorrono nel primo anno della ho?\! aziene, ed avremo I’ al-
zamento in colmata :rGJ.-bCf‘;( 1+ Dr) . Abbiafi dall®
queft’ifteffo alzamento =M ; e per le cofe preac-
farh I alzamento nel fecondo anno
Chrit CD
D;(lj;D'), nel terzo =TC_E-D+i (1+D9

altri; accumulando in confeguenza gli alzamenti

¢ cosl deg
di un numero y di anni avremo quefta fomma
)

D{x +D5) D i Do L Dl
= - Dr Dok DO
- D" e
-3rC _@L':[D ) x%f: . Pofta quefta quantith =N
alzamento ricercaro, otterremo una equazione della forma di
5. 13, dalla foluzione della quale dipendera il nu~
i anni neceflarj per arrivare all® alzamento N
do dalla foluzione diretta di queftz cquazione,
vazione I' alzamento dell’ anno primo M, {f
e come aflumendo arbitrariamente il numero r pofla averii
a proporzione tra M e I alzamento che & per competere
dei feguenti.
2 la bonificazione per il
corfo
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corfo di un anno i deviallero le acque dalla colmata fino 2
tanto che nel corfo per efempio di un altro anno il refpetti-
vo tronco del fiume fiafi ridotto relativamente alla fuperfi-
cic della colmata nelle iftefle circoftanze nelle quali trova-
vafi al principio dell' anno primo, & chiaro che nel terzo
anno I' alzamento in colmara farebbe I ifteflo che. fu nel

g : cD
primo ciot ' =7C-4- Jﬁ"*p) > e I'ifteflo dicafi (fe-

guendo I’ ifteflz ipotefi ) nel 5* pel 7° anno ecc. , di modo
che fegnitando quefta maniera di bonificare interpolatamente
nel corfo di anni 21 avrebbeii I' alzamento
D . .

(m-2)C( r+D+ - (:iD’j), 13 dove continuando 1"al-
luyione ogni anno farebbe I' alzamento

CD  1—Domter
=(zm+1)rC-} Dz XT( 1+D").

§. 17, Pud ciafcheduno paragonare quelte due efpreflioni
ufando qualche deftrezza nelle diverfe ipotefi del valor di 7,
ma generalmente fupponendo # il numero degli anni per i
quali & durata la continuz bonificazione , ¢ per confeguenza

L — D

xr&‘-{-DT 574 x——T)’_( 1+ D) P alzamento occorfo , tro-

veremo il numero » degli anni che bifogaano 2 fine di ave-
re I ifteffo alzamento per mezzo della bonificazione nclla
guifa fopraclpolta alternariva ; in fatti dalle cofc premefle fi
2t 4+ D) (1 —D)4+D (1 —D)14D)
Mr+D )1 =D )+ D(1—D)r+D)
quefta efpreffione pud ridurfi 'a quef® altra ciod

D{r+Dr

ha I equazione y =

i = e E e ) et
D1£D') D
(:=D) (71 +D) + Dx iD-;)(""“""D(T_')) ;

D(1+D) i
: (me’)ir(:+D)+D1’t$D’)[}° il
pre pofitiva, come pure nella maffima parte dei cafi I' altra
Temo ML Zzz

ma la quantitd
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bonificazione in minor numero d’ anni (in moltiffimi caff al-
meno i quali poffono a piacere detragliarfi per mezzo di que~
fte formole)operande interpolatamente piuttofto che continua-
mente ogni anno ; ¢ quando ancora foffe un poco fuperiore
il numero degli anni che occorrono per la bonificazione al-
ternativa in paragone della continua, ciafcheduno fi accorge
quanto mctta maggior conto il feguire il primo metodo piut=
tofto che il fecondo ( per quanto generalmente preferita) men=
tre negli anni nei quali la colmata & fenza acqua pud mees
terfi a profitto il fuo terreno per le pilt facili femente, ¢ di
it in molei cafi & impiega per ultimare la bonificazione
minor difpendio .
6. 18. Finalmente per accorgerfi quanto fia fallace il de-
1I’ alzamento del prime , © fecondo anno con una
ice proporzione quelli, che occorreranno nei fucceffivi,
alta offervare che con tal computo fi avrébbe in anni y I'al-
zamento y( ¥C -i-D%DI-( 14 D7), ed in realth I alzamento &

ftato trovato fopra = yrC-}

e ), ed in confeguenza fi ultimer: Ta

e la

£ l;p-):n’
&l

de la feconda della quantitd
D 3 4 o p
—D) la quale in certi valori affes

prima fomma ec

cD ¢
el O

gnabili fpecialmente alle quantitd 7 , ed » diventa molto fen-

Abbiamo fempre fuppofto che nel principio dells
il tronco del fia di una tal giacitura che
ce refti a livello colla fuperficie del terrendy
lo che ¢ ra non fuccede potendo la lincd
fondo effere al eriore o inferiore a quella che
occorrerebbe per al condizione; allora nafcono for=
mole diverfe pel calcolo degli al nti , e la ferie che gli
elprime, lungi dal fegnitare una legge coftante, ne prende al-
tra meno regolare , ma riducibile nonoftante con i pril\Ciri
quafi medefimi fopraefpofti. Con quelle formole fi rifolyono
diverfe queftioni che fi prefentano in feguito di quefie con-
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fiderazioni mel voler: difporre le colmate da farfi in diverfe
porzioni di terreno fuccellivamente una dopo P altra;- per
clempio fuppofto che il tronco per aver colmato una porzio-
ne di campagna abbia talmente alzato il fuo fondo che Ia
foce refti alfai fuperiore alla fuperficic della porzione di ter-
reno che debbefi fucceflivamente bonificare, & chiaro che in-
troducendo I’ acqua in colmata, nel primo gli alzamenti fa-
ranno molto maggiori dei calcolati fino ad ora, lo che fa-
rebbe vantaggiofo; ma fe con chiufa, o palafitta fituata alla
foce s impedifca ' efcavazione del tronco, perderemo il van-
taggio fopraccennato, ed invece ne avremo un altro ciot fi-
nattantochd la fuperficie della colmata non fiafi alzata al livel-
lo del fondo della foce diventando il tropco non inter-
rotto, neglintervalli impari ¢ nel pari faranno uguali glialza-
menti in colmata, e quindi fa fomma di tutti formerd pilt
prefto una quantitd fignificante ; trovo pertanto nei diverfi cafi
quale dei due partiti fia da preferirli. In oltre fe il terreno da
bonificari fiz alquanto fcafcefo, e poflano introdurfi I' e
tanto per la piti baffa quanto per la pih alta parte, le diver-
fe modificazioni del tronco nei due diverfi cafi producono
I' ultimazione della colmatura in tempo differente, e quefto
tempo ancora (i calcola ; ma io mi lufingo di potere efpor
re {imili rifultati in altra occorrenza , allorché mi ferme
a dettagliare delle avvertenze pratiche necef per profit-
rare delle accennate teoric. In fatti conyien diftinguere Icfl-
teafione del tronco del fiume da introdurfi mel calcolo , ed
in certi cafi foftituire la quantitd ﬂ%ﬁ‘b invece della b,
2,

0 D
Volendo poi affegnare 4 priors un valor profimo alla quan-
titd 7, fa d’ uopo indagarc la maffa terrofa trafportata dal
fiume , ed a tale oggetto ho praticato una macchinetta aflai
femplice per ottenere i faggi a diverfe profonditi fotto Ia
{uperficie del flume ifteffo: I' altezza del corpo d'acqua cor-
rente ; ¢ lo firato @' onde prendefi quellay fopra delia g
vuole iftituiri I* efperimento, fono elementi da conliderarfi
per avere qualche decifivo refultato , quantunque fiano. flati
n:gl::ti_nc!!c famofe  efperienze fu tale ‘propofito mel
Reno di Germania, in quello di Bologna, nell’ Amo ed al-

Zaz i
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trove, ed io mi fon trovato ad ottenere dall’ ifteffo volume !
& acqua torbida prefo a diverfe alee fino un quinto di |
terra pili,0 meno non folo nell’ ifteflo fiume ; ma ancora nel- |
la iftefla piena, e nell ifteflo tempo, t

@

Ar PEND'1 CEL

Nel principio di quefta Memoria trovammo fotto due diffe- ‘
senti forme la fomma d'una quantitk di progreflioni Geome-

triche, e cid ne porge occafione di accennare: come alle fom-

me delle progreffioni fuddette fi riducano quelle di infinite

ferie , ed il refpettivo rifcontro con infinite equazioni a dif- |
ferenze finite integrabili.

no le progrefioni

L R A T

ke .

1data
raccogliendo le fomme da ambe le pam f&.d

x+{x—1)a+ 5 21 e (== 3 v e (K = 1)
ﬂ_.l(“x——7+a’+a‘+a‘ veeedma®) ; ma il primo

membro di quefta equazione fi riduce =sx(1 4+-a+a* .+ a7)
—a{ 1 ~-2d@ 30" 4= 4a”... (e — 1 )a"7 ); dungue avremo

a — X G @ @A) =1 a )=
(142030t a@. o (% —x)a"*) ; fommando, in :
Eomgucnm le progreflioni , c dividendo per @, otterremo
it % _x(¢e ¥ —1)

xf({-—l)ﬁ (a—1)a (a—1)a
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1 — 28— 38— 44 ... —(x—1)a*"* oyvero la fomma del-
la ferie t-Faad-3a".... o (F—1 )"

) — gl — A
= S e L) ponendo %1 in ve-

ala—1)

ce &' x fard la fomma della ferie
142034, . +x¢-=%f’”‘:}$,

6. 2. La ferie t4-2a-34"....xa""
= 2a( 1 20" 300 4" o) 1 o 30050
e (2= 1)6"; ma la prima di quefte due ferie &
fomma per mezzo delle progreffioni ponendo 4 in vece di
@, ovvero facendo come al §. 1.

13 S S R
I . =
i @ —1
af—1
1 b L T
Faf-a e
ecc. ecc.
gt —1

tattat et L =

donde i ottiene

Z( 1@ @ a?)—a (1 f 2830 ok (R— 1 )6
-z @t at et FaT

= e corife fom-
e e , € per L

mando le due progrefioni, avremo la fomma della ferie
L= 2@} 3at =44’ . ... 4-pa°. Chiamifi § la fomma della

ferle T=aa--3a =44’ ... - we, od §' I fomma del-
la ferie ©--2a°4-3a*-}4a°....4-pa* , ed avremo la fom-
ma della ferie 1 430" = 5a' 4= 70% ..o (2r -1 )@ = —

2a8', e dell’ altra 1<=qa' 6= 84° .. oo - (202 )80
ame_g
=§—zaf 4

a

=1
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. 3. Ponendo inoltre
1 1 +ale=a)
Gl =0
1 4-a'(za—
124 __1+a'(za—3)
1f-z2a4-3a" . .
ecc.

I4gax—x—1)
@—1

14 28 4 3" 4 48" o H XTI =
fard fommando da ambe le parti
x-(x—1)2a--(x—2)34" ... A (F—x 1 g =

a'-2a' |34 ... - HEE
—za— 3@ —4a%. L = (1At
(a—1)

w1 ; ma il primo
=i P
(-

membro fi riduce =x§—2a(14-3a + 644104 .- -,

ed il fecondo =—F.§ ( intendendo pec B 1a fuhsione che
trovafi fommando le ferie §'); dunque la fomma della feri
i el 5 i wx—1) ., *=F.§

38+ 64"~ 1od’. ... T 53
_ (@x—raxtx—a + 1)§=(14+x)(1—a")

2a(a—1)"

§. 4. Difponendo di nuove quefte ferie ora fommate co-
me abbiamo fatto dell’ alere, otterrannofi infinite altre ferie s
Ia fomma delle quali fi riduce alla femplice nozione delle
Geometriche progreffioni, aggiungendo o fottraendo una del=
lc quali fi ridurrd a legge nota I' andamento dei coefficientl
i. Si potranno anco variare le difpolizioni , & otte
nere feric pilt complicate per efempio

__1+aa—2z)

ST

i 1+a'(3a—4)

SRR F £ e T RPN S SR ::—T’w—m
14 a'( 58— 6)

Vbl st oL 0 =

L s s e e 0l i TS
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L4

1204 34" = 4@ |- 541 - 6" = 74 iy

Y 24 3@ AR 5 6 g s . )

p+a* ' ((er 1 )arX+2

st e e e e e = %

fommando da ambe le parti otterremo
2+ (R—1)(2a + 34 + (% — 2)(4a'+50%) + (2 — 364"+ 74°) e

A (z—z 1) (F0 o (e ‘J‘")=(“_.z—;y
e (A0 hate e ) h e e

Lae( (xd1)a—x—2) ) Ma il fecondo membro &
riduce alle note ferie gid fommate ed il primo fi decompone
in una delle medefime meno la ferie 2a - 34* - 2(44’ - 54%)
- 3(64" 4= 77 + 4(8a" + 94 ). 1o+ + (m— 1) + (1))
Ia quale per confeguenza reftera fommata, € nell’iftefla gui-
fa fenza altra pena che di maggior proliflith di calcolo que-
fta molto pit generale

2a-f-30" 444’ ... - a" T -

(- )8 (1= 2+ - (gt o (2 —1)a™)
3278 - (2 @ (2 ) (B =20 )

4330 (30 -+ 2)H (31 4 2@t (47— 300 )
ecc. ece.
(2 1) (2 o ok 1)at + (5 2)a s (kB — 1)
artendendo a diverfe avvertenze neceffarie per la riduzione
alle feric gid fommate.

6. 5. Serviri queflo cenno per indicare quante fiano le
famiglic delle ferie complicatifiime , e fino ad ora fommate
col calcolo delle differenze finite , o infinitefime , o colla
teoria delle ferie ricorrenti , e nonoftante riducibili alle pin
{emplici Geometriche progreffioni; trovando il valore di una

pe—r),

frazione = nel cafo di P=o, @=o avremo fenza prin-

cipj pib fublimi il valore delle ferie 3 242+ 45,
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foho g 78 orf sk x e de numeri figurati ece, Ape (
plicando . po1 quefti ftefli ' artifiz fi trovano le" integrazioni

& infinite differenziali a differenze finite ridotte alla fomma

di progreflioni Geometriche , ¢ la corrifpondenza tra I ag-

glunta , o la fottrazione: della «coftante coll’ aggiunta , o I
fortrazione d” una progreffione per ridurre i cosflicienti nu~

merici; dalle quali cofe fe poffa trarfi utiliti, molto meglio \
da una momentanca attenzionc de’ fagaciffimi Geometri ver- \
ri pofto in chiaro, che d2’ diffufi complicati calcoli, i qua-

li io foffi qui per diftendere.

SAGGIO



