ihilita d ogni qu immaginaria algebraica alla
Ailx", (_l 5 adat ;dd wn Trattato clemn 3
magra delle equazioni .

SEnastiano CanTERzAND Profeffore dJ ma-
s ¢ Secretario perpetuo

la.forma A-‘-B
titd reali




DgrLA RIDUZIONE K
titd immaginaria, fe fia di
valore dd[a fua incognita reale ;
abbia I ultimo termine negativo, ha [icuramente d
II' incognita reali, uno politivo, ed unc negativo.
itd & 4i tanta importanza nel prefente argomento , che
non fia inutile richiamarse a mente la d
E' chiaro , che ogni quantita reale meffa nell’ equazione
in luogo dell” incognita affumere all’ equazione un valor
reale, it quale non fara zero fe non nel i :
tita reale meffa in luogo dell’ incognita fia a
valori , che pud avere I' incogaita in quell
chiaro ancora , che mettendo fuccel
incognita altre ed altre quantird reall cr
ti per gradi minimi, i fucceflivi valori r
vende I' equazione , varicranno anch’ effi per g
di modo che paffando gr.\danumnr valor o
incognita, dall’ effer a cagion d' efempio ¢ ad eflere b
datamente pure pafferd il valor dell’ equazionc dall’efle
lo, che corrifpunde al primo valore @ dell'i
le¢ denoterd per A, ad effere quello:; che corr
tro valor & dell’ incognita, e che denoterd |
lunque fia ]‘ozrimL'. che nngunu i r\:nn rea

intermedi tra A e B. Donde o eiees che cors
dendo .] valor reale A d
reale

intermedia

reale &

.i\m =
\.h\. at

medio tra i due reali & *

Tomo 1L




a3 DELLA RIDUZIONE
e dk un valor re di x intermedio tra i due o , & =5y
Dungue I equazione di grado difpari x*™** ecc.=0 ha fiey=
Ta e un valor della fua inc 2 reale .
ora un’ equazione di grado pari ; che abbia I ultimo
+ Dato all’ incognita il
w0, aflume I cquazione il valor reale oo "3
daro pai all’ incognita il valor reale x==o ; aflume I equa-
i —5. Ma il valor
zione & if
m_.pq\n"\(c da un valore reale dell’ incognia intermedio fra
nfeguenza polm\o . Similmente
incognita il valor reale x » I ‘equazione afs
or reale 7, ¢ dato all’ing il va K=o,
equazione il valor reale —s; dunque il valos reas
A cquazione ; il quale & intermedio fra w Tye
— s, dipenderd ficuramente da un valor reale dell’ incognis
12 x intermedio fra — St pu confeguenza’ negati=
vo . Dunque ogni equazione di grado pari avente I’ ultimo
termine negativo ha ficuramente due valori dell’ incognita
reali, uno ;-o.m\o © uno’ negativo.
ente da tutto ¢id , che un’ equazione , la
Bbia tutti 3 valori dell incognita i
fe non un’equazione di grado pari, e avente l'uls
o termine pofitivo. Donde feguc, che propofta un’ equas
i valori' dell' incognita parte reali, e parte
Ia divifione d2
wj-ci, che na
nte, il gnn‘c 1
.on immaginary dell’ in nita , dovri eflere un’ e
grado_pari avente mo termine  pofitivo -
Ora a dire di quefta fpecie d equazioni conviene aver ricors
date prima alcune cofe, che versd fubito indicando’.
4 ione, a cui foddisfaccia
il valo (, -I— rv'f—x ) foddisfar anche il valore
a=C—Dyf(—1), ¢ Infatti dopo o aver pofto
nell’ equazion i 2, ¢ delle fue poteftd , il binox
mio Cp-DY(—1),ele tive di'lui potelti, non pok
fono i termini de]l l.qmz ¢ eliderfi fra lorp , e ridurdi @
2ero, come convien che mcc_u\. le C-+Dy(—1) & vera-




QUANTITA IMMAGINARI
riducan(i feparatar
he contengo
1 duu.ox tra

chi & chiaro
i con
i, che non con-
fomma di quei , che

DELLE

miente walor di I = ©
doii tra di fmo i termini, ¢

mente a zero

ini non pofiono per

e denotando per A la fomma de’ te

tengono \/(—1), ¢ per B 1

contengono quel rad

del bmumm C—|— Dy
E

carli_tale equazion
erificate le du V
go di x nell’ equazione r altro h nomio C—D‘ 4.),
valor dell’ equazic enta, A—BY/(—1) , € per

fizione i ha A4 v” —r)—o ;¢ umnm anche

L qualungu

ali pud amlh luppm =
ce NLero poluuo della
VCatby (—1))
,,

V'(ﬁll‘t‘u

spolta . Im-

v, pa-allp !
/‘Jj;b/(_[)u_vlfv(
mente "hunn') v 7= (M
= (M1 Vv
i
(b 5 eoperd fatta Mz
Vi1))=

14-bb) )




7 D pr LA RIDUEZA

ﬂ/x_f\/m £8) | (#mfmﬂ—w‘)),/(ﬂ)
(a+y (a2 s-bb)]

"ﬂm rbb}) e \

onde denotando per ¢ la quantitk reale 1/

& per 4 I altra quantitd reale |/ (et
\.r:v(rub‘/(-—x))—:id‘/(—a) Dunque

\‘jr:.zi-bv f—')ﬁ\/i\/(f:‘tbv T )

axby (—1)=

=g
Qualunque fi prenda di quefti due
che la radice 2" gfﬁn el qu

lori, & fempre vero,
atby/(—1) i riduce
della Ile.(ld forma ; com-
4

0
La/( -1
’(.ﬁ“

i :xi.’;’—l)
.‘( ;)B”——ll,




SELLR QUANTITA IMMAGINARIE, 7;5

qn"’,\'i’”‘”—"i)p“"f’l/ )OO e

n(?r—()r;x—-)(a—;j(ng-.;){a l"‘*] Fece,

2.3:4.5.6
la qu11 equazione dovendo effer identica , converrd che fiz
n—1 nip—1)(# #—3
»— @ (1 )“*—j (/24)( 3) pomag
o (AT 1)(”*‘ )(#—S;Eﬂ—ﬂ(ﬂ—fj g Lecc.=a.
2.3:4:5.6

Or queft’ equazione non pud contenere che. pote
n;', come i n:nck manifefto dall’ offervare che ]u d

flono non aver anncfio il radicale V' (—1), il q
q».e*l equazione non pud comparir g effendofi trova-
to pp -Faq=y/ (aq-t-bb), ¢ quindi ~pp i/ (aa+bb)
che ¢ quantit e, e perd effendo i w.,hL nm\. le po-

gl=pt—2p*§f (a2 -bb)-| P/ (((az-|-b ,

25+ 3 if (aa - b0 — 397§ ((aa b))+ (r..«.i.w L
g*=ecc. , fatte quefte foftituzioni nell” equazione trovata
Anr—1

pr 2 e 4 cce.—a=o fi ‘ayri un’ equazione in
= q

7 .i'r{ {ficuramente un v :
tanto pofto quefto valor reale, qualunque fia ]z [omw i lui,
nell” Lqmuom g =—pp i/ (aa-}-0b), 'nn(h il valor di
g fotto la forma s ./'ar”bf)))
b ), qumm pe




DiLLa RIDUZIONE
é‘("”’b’ —'))*p*fwt—u fempr

lor ua[_ dips Ld ndo reale anche il valk
te d Y

ficuro un yae
corrifpondene
'/( PP -/ (aa -Hf)) refta dimoftra-

I ;zo i

un, numero

(—1)

non della forma 2”2
:zm,u 7, ed i dus

(—1), ¢ fi & gid or ora ve~
duto, ‘,u‘ \;' b —1) 2 pre. ¢
pa}/(—1), cost porraffi in

prefo: nella form

( =ptq\/(—r), con che il radi
2 w1

Vatbyi—1) VaEoyT nf) diventerd

2y (—1)
lita fmm_ c F [-w_..l )« Dunque

‘f}(_lJ po-
edefima forma

del ra-
e par-
1" una

1
che fotto di
fuppor rotto’y
in un’

Yt ¥
a della quanti
radicale fi

iantitd efprefla comunque

o ancora altri radicali, che ab-




DELLE QUANTIT
bian pur anche fotto di s¢ altri rad 1
quando. fotto ognuno , o fotto alcuni

ith reale moltiplicata o
io \/(—1), fempre potri
idotta alla forma ¢£&\/(—1); percloc
i a quefta fc

li fi potran d

no per le cofe de
cali ultimi pit femplici , ridotti 1 qua
intender ridotti alla forma i nuovi radicall u
femplici ; e ridotti pu
ridotti quei 5 cb
timiy e pilt femplici; e
ga ad aver per rad
primi, ¢ pil compofli, r
per effi efprefla, con
7. Refta da preme

fta. Niuna quantitd mefla in Juc
ridurre i termini dell’ equazi

cendo che refti zero , q «
in qualche man li coeffi
medzfima, la qual cofa &

re quelli potran nuova
fata riduzione fon

fir

una
ro dell’ incognita 1

1.5 0 VO

i de’ termi-

1o ey che nell’ eq
! fin tanto che
involyvano in

€ , fark impof

ce 5che

empre. un
forma. 5 ef]

fz fia ora un’ equazione di gra-




28 DetiLa RIDUZIONE
per una quantita data per 'FI(_’J in modo da 1!om{: fems
pre intender ridotta (. s5.) alla forma A + By/(—1) de-

i, delle quali potrd anche per al-
I a. Fatte pertanto le
5 rifultera un®
fta, la qual e-

r

s 1)

foni in luogo d

moltiplic

fi foftituir:
luogo del coefficiente

sffendo i grado
J avril {:curmucn-

% cognite reali nW eq




DELLE QUANTITA IMMAGINARIE. 720
(#.5.) alla forma 4 b\ (—1) . Dunque I* equazione di
grado }un avente I “ultimo termine puumo ayra ficuramen-
te due valori dell’ incognita tali , che ciafcun di loro {2
comprefo fotto la forma (/! By(—1))(a t i)y‘ (
ciot dea— B+ (Ab+aB)Y (—1), Aa--bB
.f(/lx—-aj})‘l(ﬁ.,,wm(u E Tl
Az £ ¢B=N) fotto la fo
potrebbe la quantity denotata per N r
L.:fo il valore farcbbe le.
Raccogliendo infieme le cofe fin gu ui dette @ pL:‘) con-
¢ 1° che data un’ equazione reale 5 ciot tale, .__\; wm
i coefficienti de’ termini
grado ella fiafi , e divifala p_
ali d

nel quoziente 1l prodotto di
valori dell’ incognita imma

@
'u,\poleunc no
ficurament

¢ queft’ equazione 5 la q.u‘
un valore dell”

(#.8:) due immagirarj , LiJf
to la forma A+ By (—1); 3%
venire incognita d' un” equ
fenza che le convenga infieme il by
viceverfu » ed efiendo il prodotto di x — —b\(—1)
a—a--by/(—1), che fono le due radici nate da qu
valori , una quantiti reale, cio bb, divifa
1 equazione per qu
ne reale di grado pari avente |
che ripetendo per quelt’ equazione
cedente , ¢ cost di mano in man
vi !‘\‘.u effere valor alcuno immaginari
non fia comprefo fotro la folita forma A+ B/ (

dmurrc fatto per la pre-
efa Ludww che non




730 DELLA RIDUZIONE
& ‘evidente doverfi tra i valori nmmguurj della 2 di quefl,

enc: -pn. compre
)y dove A, ¢ B rapprefentanc due quany

L efpolta dimofirazione ha il yantagg
te , che per ogni equazione fono f
€ mmagnmlc tante formole date per
s il fuo

imo Tomo
.]uh parte la

oftrar l.i uduu
I forma.

ntitd tr i
A+ B\/(—1), per non
feritto mi fon prefiflo,




DELLE QUANTITA' IMMAGINARIE

+ Elvff——A ), viene infieme a d woftrare la
S
i Ll'!ﬂ“ 1 n. 5, glacchd ‘/(H
defi in b\,ﬂ"ﬂu)" 8yt nupm

Ma fi & nwueu dover: trartare @ ymu, L- formola
i/ (@£by/(—1)) a fine di non aver per Hed da ricor-
rere al calcolo délle quantith circolari , ¢ u-’aﬂtml:lm 5 da
cui nel cafo qui contemplato fi poteya prefcindere




