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DIMOSTRAZIONE FACILE E NATURALE
D’ALCUNI TEOREMI GEOMETRICI ED ANALITICL

MEMORIA

Der Siexor Prerno Fernoxr.

Ricevuta li 13 Aprile 1812.

I N el Giornale della Seuola Politecnica di Parigi ( Tomo
VIIL, Dispensa XV.*, pag. 354, Art.” 1. ) evvi annunciato
un Teorema nuovo ed elegantissimo del Sig. Monge, concer-
nente la posizione del centro di gravitd in tutte le Piramidi
tetraédre . “ Desso. sempre trovasi situato ( scrive quell’ ec-
5 cellente Geometra ) nel punto di mezzo della retta, la
5 quale congiunge i punti parimente di mezzo di due oppo-
5 sti spigoli o canti-vivi della Piramide triangolare ,, inten-
dendosi per opposti ghi spigoli, che non s incontrino. E sic-
come di questi ve ne son sole tre coppie possibili, quindi &
che dovendo esser unico il centro di gravitd, le tre rette
bisecanti eiascuna delle tre coppie o binarj indicati deggiono
rincontrarsi immancabilmente dentro. della Piramide in un
solo e medesimo punto .

A maggiore: intelligenza di cid, ed anco perché piut chia-
ra si manifesti I'analogia tra la Piramide ed il Triangolo,
possono: consultarsi i Volumi I.* e IL° della Corrispondenza
della predetta Scuola Imperiale, I Articolo 1.° dell’ Estratto
dell'nltimo de’due Tomi sunnominati ( Num. 1, Gennajo 1808 )
fattone dal Sig. Hachette, e la Memoria ( Scolio del Teore-
ma II.°, pagg. 130 —31 ) contennta nel Volume XII di que-
sti Atti Accademici, la quale ha per titolo — Paralelli, e
Principio unico e semplice delle due Trigonometrie — . La pro-
va poi del Teorema centrobarico suddivisato & si agevole per
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avventura che deriva immediatamente dagli Elementi della
Geometria lineare .

E difatto ( Fig.* 1.2 ) nel Tetraddro ( qualunguesiasi o
regolare od irregolare ) ABCD, il suo centro di gravitd riesce
nel piano AED, che passa per E punto di mezzo del lato
BC, e segnatamente egli & collocato nella retta AF, la qua-
le divide DE di maniera che DF sia doppia della restante
FE . Diviso dunque Valtro lato opposte AD in G per meta,
condotta GE, e mossa GH paralella a DE, vien ad essere
tanto EF quanto GH metd della stessa DF; laonde EF egua-
le a GH, non meno che EI eguale ad IG, FI ad IH, AH a
HF, e percid Al tripla di IF, cio¢ I, punto di mezzo d’EG,
il centro di gravitd della Piramide triangolare, come dovea
dimostrarsi .

In conseguenza di che il centro di gravitd d’un Tetrag-
dro regolare coincide con quello de’sei spigoli o lati al me~
desimo appartenenti, i quali, per cosi dire, ne compongono
1 ossatura: proprieti comune eziandio a ciascheduna delle sue
faccie .

Del rimanente sciogliendo una Piramide poliddra in Pi-
ramidi triangolari appoggiate a uno spigolo o lato comune
( Fig#a*) ognun vede patentemente che i centri di gravite
di tutte le Piramidi integranti verrebbero ad essere situati
ne’ vertici degli angoli d’un Poligono emiperimetro e simile
a quello, che sarebbe descritto congiungendeosi i punti di bi-
sezione dei lati della base della divisata Piramide, e che di-
venterebbe nel Gono o retto od obliquo ( sciolto come sopra
in Piramidi, ma infinitesime ) lo stesso Circolo di lni base.

Tuattavia come mai ( casoclié soggiungesse qualche ama-
tore di paradossi ) facendo scorrere sempre pin a basso la ci-
ma A della Piramide triangolare lungo il suo spigolo AD. e
finalmente cambiandola nella dase BDG, che pare il di lei
ultimo limite, non viene a cadere 1-ignardo a questo limite
estremo il di lui centro di gravita nel punto di mezzo della
retta DE, ed anzi per il contrario si tien lontano due terzi




Dex Sic. Pierro Ferroni. 349
della medesima dal vertice D? Ogni maravigha e contradi-
zione apparente spariscono ponendo mente alla circostanza
suggerita dalla Teoria delicata de’limiti, ed & ehe il Trian-
golo BDC non pub veramente per la natura e legge degli
elementi, in cui si risolva, procedendo da I verso BC, con-
siderarsi giammai come Zimife &’ una Piramide (o come Pira-
mide infinitesima ), ma pit presto dun Prisma triangolare
impostato sopr’esso, come sua Jase, rispeito al quale difat-
1o si verifica in qualunque altezza ( anco evanescente ) che il
centro di gravitd si conservi jmmancabilmente sulla stessa ret-
ta paralella agli spigoli, lontana da D quanto importa il pun~
to, che divide DE com’essa resta parimente divisa ‘dal cen~
tro di gravita del Triangolo .

1. Gode in pareechi incontri la Sint
maneggiata d'eleganze e di facilitd superiori a quelle, che
affaccin applicandosi alle Quantita continue I’ Analisi algebri-
ca. Ed il vero, mentre si legga nel medesimo precitato Vo-
lume e Dispensa alla pag. 76, §. IX che I"istesso sagacissi-
mo Monge conclude tra altre cose d'un suo bel Saggio dap-
plicazion dell’ Analisi agli Elementi di Geometria I’ eguaglianza
o pinttosto I equivalenza in genere dei Triangoli A"B'M, ABM
( Fig=3.:2) devivandola dalla contraricta delle rotazione come
interpetrativa dell’ equazione A"B'M 4+ ABM = o, non po-
trebbesi a meno di non concepirne la tanto maggior bellezza
se si concludesse immediatamente, senza introdurvi la consi-
derazione dei moti opposti rotatorj, cioé del positivo insieme
e del negativo, dal doppio Gnomone elementare componente
una Croce Latina, la eui #raverse & & area sempre eguale a
quella dell’asta, o ciascuna di loro Pha doppia appunto di
quella del suo corrispondente Triangolo.,

Gioverd stando in questo argomento rammemorare quans
to chiaro e spedito sia il modo, a paragone del calcolo assai
prolisso simbolico , delle rotazioni inverse ; e dei negativi, di
conseguire direttamente da Euclide il fondamento della mi-
sura d’ogni maniera di Superficie, o sivvero a generalizza-

geometrica ben
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zione del Teorema Pitagorico esteso allarea di qualunque=
siasi Poligono riportato alle sue tre projezioni, respettivamens
te orfugonali ad un tempo e ortograficke. Con molta ragione
ha avvertito il prelodato sempre celebre Monge nella pag. 106
§. XL del Tomo e Fascicolo stesso del Giornale di gia cita-
to che siffatta ampliazione del fecondissimo Teorema dell’ ipo-
tenwsa era ovmai conosciuta da gualche tempo. Imperciocohs
la plicissi prova della desima , che si deduce anco
apertamente da un’ovvia proprieta dei Triangoli (/in'pit o
meno de’quali si' spartiscono. tutte le rettilinee, e se infini=
tesimi , le curvilinee Figure, o piane o non tali ) referiti a
tre Piani in fra di loro normali. pu viscontrarsi a tutt’agio
divulgata sino dall®anno . nce. xour, nell’ Opera a stampa col
titolo De Calculo Integralium Excrcitatio Mathematica ( pag-
816, Adnotatio 527, ad Sect. 1IL.), e poscia prodotta alla
luce pubblica nella Dissertazione Accademica T Principj del-
la Meccaniea richiamati alla massima semplicitd , ed evidenza
( Fig.* 63 decifrata mello Scolio che segue il Corollario V1.
della Pare 112 del Teorema unico del 1.° Articolo ). N& pud,
esservi dubbio.che ambedue I’ Opere ramnientate non si conos
scessero in Francia: avanti il ac.pcco.x., stante che la prima
& segnata tra I'altre molte nella Tevola o Indice (pag- V),
che precede il Volume I1.” pubblicato a Parigi nel st.pcc. xevir.,
dal Sig. Lacroix del Traité du Caleul Différenticl et du Cal-
cul Intégral alla Tubrica De la rectification des Courbes, o
Paltra venne a giorno nella Parte 11,2 del Tomo X.%, che ha:
la data del a. pacc. . ( Tav. xv, pag. 584 -85 ) delle Memorie
di Matematica, e di Fisica della Societe: Itatiana delle Seiens
ze, pubblicate in Modena, ed ¢ quantoe dire d’una periodica
riputatissima Collezione .

Oltredichi , indipendentemente dalle speculazioni gene=
rali- analitico-trigonometriche nsate per giugnere all’ espressio-
ne della normale condotta (da un punto esteriore sopra un
Piano. comunque posto ( §. xxxiv, pag. 104 del L. ¢.) e dalle
sottili. ricerche ; cui di Inogo I Analyse appliquée & ta Géo-
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métrie del prefato perspicacissimo Monge, si troverchbero in
Euclide stesso dei metodi acconci, conducenti con pit di seni-
plicitd, e d*evidenza al medesimo fine . Siave esempio, per
non palare d’altri numerosissimi, la Proposizione XI.* del
Libro parimente XI." degli Lfementi. Applicandola a un Pia-
no, la cui equazione locale ecumenica & sempre Az —By
Cz=0D, e rispetto al quale Porigine delle coordinate pud
sempre assumersi nel punto stesso, da cui si deggia condur-
re Ja perpendicolare cercata, ossia il minimum che misuri la
tanza del punto dato dal Piano, ognun vede subito ( po-
sta s =o0) (Lig. §.°) che Av+ By = D rappresenta la co-
mune sezione del Piano assegnato e di quello delle =, y, ¢

D D . i 4
che S 3 on respettivamente le lunghezze dei due lati del

Triangolo ortogonio formato alla detta origine dalle z, y, &
lalla sezione comune, sulla quale giace I'ipofenusa.. Quindi
& che sopra questa calando dal vertice la normale , vien es-

pressa in virti de’Triangoli simifi da . E sapendosi

D
Ve~
dai Rudimenti Geometrici ( Lacroix -Appmu‘xcc, pag. 247,
del Traité élémentaire de Trigonométrie rectiligne et sphérique
etc., troisieme Edition. A Paris s.voce. ur. ) che il coseno

dell’angolo dei due Piani indicati & » € percio

VE+E

» come appunto la

D
Ve
stabiliscono gli Analisti. Anzi andando dietro alle traccie dell’
istessa dottrina avrebber potuto ottenerne I elegante Teore-
ma, che hanno ( per quanto io sappia ) taciuto, e consiste
nell’essere immancabilmente i coseni dei tre angoli o ineli-
nazioni d’un Piano coi tre scambievolmente normali, a cui
&l riporti, indipendenti in primo hiogo da D, e in secondo
sempre proporzionali ai coefficienti G, B, A delle tre cariabili
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combinati o presi all’inverso, o sivvero G per il Piano del-
le x,y, B per quelio delle 2,2, ed A finalmente per I'ul-
timo delle ¥, z, cio& desnmendolo sempre da quella tal coor-
dinata, che resta esclusa ov da questo or da quel Piano di
projezione .

Avvisai non ha guari di tempo i Geometri ( Discorso
geometricostorico della vera Curva degli Archi del Ponte a
8. Trinits di Firenze. Ferona m.pcec.vut. alla pag. 22, € nel
Tomo XIV della Societé Italiana delle Scienze a pag. 27 del-
la I.* Parte ) che poco a ragione da aleuni Algebristi Fran-
cesi e Svizzeri del passato secolo xvin erasi adoperato il Cals
colo, e segnatamente infinitesimale, affine di riconoscere il
perimetro o centina d’una Parahola conica tostoché venisse
descritta per via di tangenti, avendosene la derivazione fa-
cile, ed anche molto piu estesa, da una delle Proposizioni
del I1® Libro delle antichissime Coniche &’ Apollonio. Gli
feoi aceorti altresi che dalla Proposizione sintetica precitata
conseguiyasi ancora il modo di determinar sulla centina po-
ligona nata dall’intreccio delle tangenti i respettivi punti di
contatto, ossiano i punti veri attenenti al preciso contorno
della Parabola, d’altronde nascosavi sotto sembianza di fles-
silineo . Ma lasciai di render palese una pregievolissima ana-
logia tra siffatta descrizione grafice, € I’altra da me rinve-
nuta nel Codice manuscritto cartaceo delle Opere inedite di
Torricelli, vincontrandosi ancora Iistessa, Avveugaclu': di pitt
vecchia data, nel T1.° Scolio del Teorema IX.” del VI.” Libro
della Geometria indivisibilibus continuorum nova guadam ras
tione promota. del Cavalieri. Come dunque per mezzo delle
secanti ( Fig® 52 ), che congiungano i punti inversamente
contati delle divisioni, comunqne multiplici nello stesso nu-
mero di parti eguali, dei lati di qualsivoglia Rettangolo , ab-
bozzasi una Centina parabolica, non altrimenti addiviene se-
gnar volendola per approssimazione consimile coll’ interseca=
mento delle zangenti (ultimo limite delle secanti ), abbenché
in sito, e direzione diversa quanto al vertice, ed al diametre
della Curva.
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Mi & sempre stato di gran meraviglia che acconciatesi
dagli Algebristi le Sezioni conicke alla maniera degli altri
Luoght geometrici di grado superiore al secondo non abbiano
dessi avuto mai in mente per avventura di cambiare per po-
co la corrispondenza mutua delle coordinate alla Retta tra-
sformandone la proporzione di diretta in reciproce ( vedasi
De Caleulo Integralium eto., Opera citata di sopra, nomina-
tamente alle Annotasioni (92) (138), e alle pag. ad1-267 ),
d'onde procederebbero incontanente Incidissime e amplissime
a un tempo le piit ragguardeyoli proprietd dell’ Iperbola , €
rgue[le massimamente concernenti le asintote, i diametri con-
Jugati, i raggi di curvature, le dimensioni delle Superficie
piane e rotonde, ed in ultimo la cognazione dei Logaritmi
colle Parabole. E siccome dal Circolo sorgono tosto I Ellissi
seorciandone nell’ istesso rapporto o prolungandone I’ ordina-
e, e da quelle Ia Parabola, che n’¢ il termine estremo, cosi
n’avverrehbe che tutta intera la Dottrina delle Conicke si
collegasse assai meglio che nell’insegnamento ordinario colla
Ceometria piana od elementare . Intorno al quale argomento
fermato essendomi tempo addietro alenn poco m”incontrai in
una sorte di Paradosso risgnardante il paragone che voglia
farsi del sito del centro di gravitd in un Segmento o Berret-
tino, come dicevano i mostri bravi Scolari di Galileo, d’una
Sfera o Sferoide, e d’un Iperholoide o Conoide Iperbolico di
pari semiasse ed altezza. Analoga all’andamento o procedi-
mento degli sérati, in eni pud decomporsi 0 notomizzarsi " un
Solido e P’altro, & I'Area d'una mezza Parabola Apolloniana
tagliata da una retta perpendicolare al suo asse, eguale al
semiasse della Generatrice del Solido, e referita alla retta me-
desima ( Fig.2 6.2), colla differenza perd che dove volge al-
la retta stessa la concavitd, rappresenta la Sferoide, e per il
contrario ove si rivolta convessa, I’ Iperboloide . Ora il pun-
to O di separazione & sul medesimo ramo di Gurva rigorosa-
mente continug ; come torna dunque lo stacco o discontinuiti
dell* Iperbola dall’ Ellisse ? come spiegare che la Parabola ab-

Tomo XFI. Yy
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bia la stessa stessissima affinita con due Curve tanto diverse
di specie, se non di geaere, quanto lo & nelle linee il finito
rientrante in s& stesso dall’ infinito semprepiii divergente ed
aperto nell’ immensitd dello spazio? come appagarsi cosi di
leggeri che dalla Parabola, differentissima d”indole da ambe-
due le Generatrici, si ricavino dirittamente i due centri di
gravits si dell'uno come dellaltro dei Solidi generati? Ep-
pure, in aggiunta a cid che feci osservare intorno ai pregj
di venustd della Sintesi ( in calce dello Scolio finale del I.”
Articolo dei summentovati Principj delle Meccanica ) renden=
do contezza ai Geometri dell’Opera aneddota, sebben man-
cante delle Figure, delle quali ho fornito il manoscritté au-
tografo, sempre pronto alla stampa, che ne possiedo, cioé,
Vincentii Viviani Centrobarycorum Libri duo, ed in aumento
all’ Articolo IV.%, N.° ¢.° della V.* Sezione del Supplemento
alla Dottrina Torricelliana sopra le Coclee ( pubblicato con
Note in Verona nel 1811, e senza Note tra le Memarie del-
la Societa Italiana ec. Volume XV, Parte L2, pag. 108-109),
ove tenni proposito della coincidenza o identita di detti due
centri poste aleune condizioni particolari, piacemi adesso di
far riflettere che assumendosi 10=IM=a semiasse, IS, 18'=z,
ST, 8T =y, 5", son le ST ovvero y proporzionali a MS.S0
(a-+x)(a—a)=a>—az*, cioé proporzionali ed analoghe
ai circoli od elementi del Berrettino o Callotta sferoidale.,
come trapassato il punto O le 8'T' ovvero y' lo sono a M§'.8'0
=(a-+=z)(x—a)=a*—a*, ossia analoghe agli elementi dell®
iperboloidale , coll’nnico cambiamento del positivo in negati-
¢o, che non altera mai la continuité della Curva. Possono
dunque henissimo rappresentarsi, ¢ i rappresentan difatto
dalla medesima Scala parabolica inversamente riferita all’istess’
asse delle ascisse i due Solidi, ma non cosi le respettive lo-
ro Generatrici, che restano sempre staccate a motivo che il
passaggio da |/F—= a |/Z—a non si [a altrimenti ( come
sopra Tispetto ai loro quadrati ) passando dal positive al ne-
gativo, poiché viceversa si fa dal reale all’ immaginario ,
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=V 1:)/=5, per cui non ha, né pud ave-
ve mai Inogo una sola Curva continua. Quest’ ultimo rappor-
to simbolico, comunque di per s¢ medesimo assurdo, con-
tuttocio m’ ha servito altrove d’ ottima guida ( De Calculo
Integralium ete. Sectio 112, §. 24, pag. §1-42 ) non tanto
per rintracciare il senso mascoso, e la dipendenza mutua di
quelle due Curve coniche, onde dalle funzioni anco trascen-
denti dell’ una passare con tutta brevith e sicurcaza alle fun-
zioni corrispondenti dell’altra, ma oltredicid spiega chiaro il
perche le misure delle due superficie d’ una Sferoide oblongata
& compressa, avvengach® generate dalla medesima Ellissi, si
conseguiscano, come primo trovo I’ Huyghens sine dal supc.svin,
mediante le Quadrature di due Curve differentissime di na-
tura, quali sono I’ Ellissi stessa e 1"Iperbola . E dalla consi-
derazione del centro di gravita d’un Segmento di Sferoide
venendo a tradurre il discorso alla Sferoide o Sfera intera
(Fig.*7.%) n'accade che quella proporsione continua IT; 1V
posto in I il centro, e posti T, e V i punti, che di-
vidono in tre, e due parti eguali I altezza del Berreftine ),
la quale conduce alla determinazione di X centro di gravitd,
prenda la forma di IT 1 0: 05, e pereio la ragione sem-
pre indeterminate O 0, o invero dy:dx, ddy:de*, ec. ec.
possa anch’essere equipellente all'ultima inassegnabile di 1.0,
ossia di el 1, di che s’é menato tanto romore nella Repub-
blica Letteraria se si conti da Leibnitz infino ad Euler, e va-
le a dire inclusivamente per pilt della durata d*un Secolo.

HI. Tornando adesso al subietto della Piramide, da eui
mi son dipartito, e ch’é fondamento non sol della Statica,
¢ conseguentemente della Dinamica { Tomo X.° di questa Col-
lesione Accademica ), ma eziandio della Trigonometria sferi-
ca, della quale & Corollario immediato la rettilinea, ( vedansi
i Paralelli ec. delle due Trigonometrie nel Volume YH della
Collezione suddetta, pubblicato nel u. ncco.v., & percio an-
teriori almen d’un triennio alla pubblicazione della Mémaire
sur la transformation des Coordonnées del Sig. Frangais, inse-
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rita nel Tom. VII, e Dispensa XIV ( divulgatasi nel ar. occe. v,
del Giornal Politecnico sin dapprincipio citato ), ognuno, che
si prendesse 'assunto di ben ponderare da quali Formule
complicate ( §.III., pag. 189-go ) Pultimo Autore deduca il
Teorema primario Trigonometrico, dell’ egnaglianza cioé di
rapporta dei seni de’lati ai seni degli angoli opposti, in con-
fronto della semplicitd, che si scorge leggendone la deriva~
ne a pag. 108 - 109 dei Paralelli; non potrebbe a meno
di non apprezzare per avventura quanto prevalga in siffatte
niaterie la Sintesi fiegre. E nella congiuntura medesima di
cercar d’avanzarsi viapit nella Trigonometria Sferica anali-
tice con ricavarne le pilt recondite proprietd dei Triangoli
andando dietro alla Piramide triangolare equicture, non fa-
rebbe tampoco mestieri ricorrere a quelle Formule per di-
mostrare che il detto rapporto ( F; D nel 1. c. ) sia I'istesso
di quello del colume della Piramide principale all’altro della
Piramide supplementare . Imperciocché, stando alla nota espres-

- . £en. 6 sen. 4 sen. b aen. ¢
sione del Sig. Lagrange Ty e nella quale

F rappresenta il sestuplo della prima Piramide ( Trigonome=
tria del Sig. Legendre, edizion di Firenze del m. pcoc. x. pag.
121-125, e nuova Tav. a pag. 165 ), s’averebbe per la stes-

sa ragione ::f —wnhun Bun € imboleggiandosi da F il
sestupla della seconda : dunque, divisa 'una per I altra Equa-
(smia) _ P fsema send

5 4 : L e 1 .
zione , immantinenti si conseguisce T Ty

sonie ) _ F'(senia)
%en.G ) F (sem. A)C

laonde 1 =£(
¥

F e o A 3
.;-:% , che esprime il Teorema novissimo di Frangais , e
lo esprimerebbe colle medesime sigle subitoché si cambiasse
in D la lettera F', accentata da me per conservar meglio
Vanalogia .

Son poi quasi di prima intuizione il parabolismo rileva-
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to dal Siz. dmpére nell” Evoluta del Circolo, che fece un di
le delizie di Diderot ( pag. 175 del Tomo VII precitato, il
quale contiene sin dalla pag. 159 la Mémoire sur Ies avan~
tages quwon peut retirer, dans la théorie des Courbes, de la
consideration des Paraboles osculatrices ete. ), egualmenteché
I’ analogia della Cicloide, come della Spirale, alla Linea ret-
ta, e della prima in apparenza anco al Circolo. Ed il vero
(Fig282), per essenza ed effetto dell’ evoluzione, i due di-
stguati elementari Seltori son sempre simili, e torna percid
che debb’essere a:dri:rids, d'onde ads=rdr, e r*=12a
( s-+¢ )3 Equazione della Parahola Apolloniana. Riportandosi
la Cicloide all’ arco del Circolo gencratore, la sua Equazione
diventa (né v*& chi nol sappia ) ax =4y, non diversamente
dall’Elice di Conone o Archimede; laonde ambedue sotto quest”
aspetto considerate simpatizzano colla Retta. Ma assai piit
dell’ Equazione d'Ampére s* ¢ =164 per mio avviso asso-
migliasi a quella della Periferia circolare altra, clie giova
&’ aggiungere §* + 72 =a* concernente la Cicloide primaria
(s arco, r raggio osoulatore, @ raggio di curvatura nel vertice ),
ed & risultamento. chiarissimo della Fig# g2, da cui manife-
stansi s, r; a respettivamente doppie di AB, BG, AC, corde
supplementari , ¢ diametro del Semicircolo genitore .

Non fard qui parola d’un altro non meno facile Teore-
ma di Hachette, che aggirasi intorno all Epicicloidi. sfericie
(Art.® VI, pag- 355, Tomo VII, Cahier xv del gid rammen-
tato Journal de I Ecole Polytechnique ), e segndtamente con-
siste nella sposizione d’un accidente speciale delle loto zan-
genti, che pud con tutt’ agio innestarsi al principio fecondo
di condur le tangenti alle Gurve, immagi sino del 1. pc.x11.
da Fiviani ancor giovinetto per mezzo della composizione del
maoto ( che diede a Newton il primo incontro delle flussioni ),
abbracciato da Torricelli, preteso da Roberval come suo yi-
trovato, e di cui fan menzione I'Epistolario Rebervalliano
gid edito, il Racconto parimente a stampa { Num. xi ) es<
tratto dal Godice Palatino piti volte citato nel Supplemento.
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che annunziasi dal precedente I1° §., il termine dell’ dppen-
dix de dimensione Cyeloidis ( pag. 9z della 2. numerazione ),
e la parte narrativa o proemiale del conoscintissimo Opusco-
lo di Boscovich intitolato De Cycloide ; et Logistica.

IV. Aveva il Sig. Laplace sino dal m.peo.uxxxu. pubbli
eato negli st della gid Accademia delle Scienze di Parigi
che fdt.c—="*=}]/%, posto = I'indice del rapporto tra la
periferia circolare e il diametro, e 1" infegrale disteso da —eo
sino a -+ co quanto al valore della variabile . Egli & tornato
a trattave dell’ istesso argomento nel w. neco. 1x. ( pagy 240~-47
del Volume VIII del Giornale medesimo Politecnico, ed ivi
a 020 Mémoire sur divers points d’ Analyse ) inoltrandosi col-
le sue considerazioni sagaci a notare che tra*i medesimi Z-

.\/#, ed ha per-

miti U integrale (t'dt .c—" =

ar

cid patentissima analogia, e simiglianza alle note Formule
Newtoniane della Quadratura delle Curve, ed alle Serie in-
terpolate di Wallis. Quello, che a me parrebbe ora pitt de-
gno d’osservazione, si & che siffatti integrali o combinano
appieno, o molto stretti s’accoppiano con altri di limite e
forma affatto diversa [fdx (—Lz)*1, fde(—Lz)i, salvo la
differenza per gli ultimi da ar a 2", come pud riscontrarsi
gettando 1’ occhio sulle Meditasioni Analitiche inserite nel
Tomo VIII degli Aeti de’ Fisiocritici pubblicato a Siena I’an-
N0 M.DCCC., ¢ massimamente sul II.° Paragrafo alla pag. 38
e seguenti, il qual somministra la chiave, e la maniera pilt
acconcia, ed inosservata sino a quell’epoca, onde ricondur
gli ultimi al Gircolo, che avea tutta sembianza d’esserne lon-
fanissimo e disparato, non altramente che la Logistica com-
parve 'strano che ‘appartenesse alla gran famiglia delle Para-
bole secondo il divisamento del Capo VII.® { N/ 344-45,
pag. 508-g-10) dell’Opera venuta a luce nel a. pec. Lxxxrr.
col titolo Magnitudinum exponentialium, Logarithmorum, et
Trigonometric sublimis Theoria nove methodo pertractata.
T proposito di quest’ Opera, che prima &’ ogni altra am-

{
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plio V' nso del Binomio di Newton con adoprarlo ancora. pel
caso d'un esponente variabile ( vedansi il Giornale de’ Lette-
rati di Pisa , Volumi L. ( Att.° 5), LI { Art.? 7), ed il Tomo
XX ed ultimo, postumo Fabroniano, delle Fitw Italorwm
doctring excellentium, qui Sweculis xvir et xvur floruerunt a
pag. 275 ), uso, che poscia nelle M tematiche irascendenti
per I integrazione di Formule spinosissime ¢ stato seguito dai
piit valenti Analisti, non sard fuori di luogo avvertire cosi
di passaggio che senza citarla un tal Belli nel Tomo IX de’
Fisiocritici ( Siena st poco. vur. ) si giovd quasi a lettera del-
Ja sostanza dei tre primi Gapitoli (= pag. 255 Memoria sulla

5 i L lente a*=1b), e vale a di-
re dopo pitt di cinque lustri trascorsi dall’ edizione della dett’
Opera, stampata nella Capitale della Toscana, e dedicata al
Gran Duca Lrororoo. L’istesso Binomio a esponente varia-
bile viene sciolto nel medesimo modo eziandio da Laplace,
e segnatamente nella Memoria sopraceitata ( Art.” ultimo Sur
la véduction des Fonctions en Tables a pag. 260 ) ove svol-
ge in Serie infinita, come spiegasi appunto nel Capo I
Magnitudinum exponentialium ete., intitolato De Exponen-

tiatibus dalla pag. 61 alla 64 incl., la Formula ( 1 + gdx) TE’

e syolgendola ne ricava il noto valore di ¢ =2,71828 ( non
git a,71821 ec.), e quinci in tutt i Sistemi possibili I' es-
ponenziale cl=+1y=zxy, o sivvero la Tavola Pitagorics a
doppio ingresso ridotta alla Logaritmica o Neperiana o Brig-
giana o qualunque altra siasi d’ingresso scempio , siccom’ac-
cadeva delle pin antiche, e gia familiari sino dal principio
(C5 000 it G 9
e P R |

PY
=sen. X sen. ¥ = cos. (X —Y)—cos. (X+Y) affine di con-
vertire in sottrazioni o somme le prolisse e fastidiose ad un
tempo moltiplicazioni dei numeri grandi pitt dell’usato, e
delle frazioni decimali composte di moltissime cifre nelle Ta-
vole delle refrazioni ( Libro X.* della Mécanigue Céleste ),

del secolo xvi.", ad unico ingresso ay=
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nelle barometriche d’ Oltmans e Biot, non meno che nelle
Tavole ingegnosissime & integrazione 4’ aleune dell’ Equazioni
a differenze parziali .

La Storia delle Matematiche ha ancora diverse lacune,
e specialmente sugli artificj multiplici e per la massima par-
te sagaci degli antichi Abbach e Geometri, che fiorirono
avanti della Scoperta dei Logaritmi, e della compilazione la-
boriosissima delle Tavole frigonometriche . Havvi oltre al ci-
tato pin fiate antico Ragionamento d’ Algebra di Raffaello
Canacci, alla Prospettiva ed Agricoltura di Gio: Battista Te-
daldi dedicata al Gran Duea Francesco I. de’Mepicr, ed ai
vetustissimi Codici manoseritti di Paolo Dagomari, detto per
antonomasia dell’ Abbaco, un Trattato &’ Aritmetica a stampa
del quattrocento ( Firenze m.ccec.xor. ) di Pilippo Calandri,
dedicato al Duca di Nemours Giuliano di Lorenzo de’ Mepier,
nel quale tra gli altri esempj felici d’applicazione del Caleo-
1o numerico alle Cose geometriche si di la maniera (a pag. 76)
di trovar I"erea di qualunque Triangolo sealeno, o come I Au-
tore lo chiama diversilatero, conosciutine solamente i tre lafi,
e di pit (a pag. 83) aceennasi il modo di misurare e vidur-
re in piano la superfieie d’una Sfera come quadrupla esatta-
mente del suo Cerchio massimo; proclamata cosi Puna e I'al-
tra: Proposizione molto prima che fossero divulgate I'Opere
di Toloneo, e & Archimede. Non fo parola della Pratica
&’ Aritmetica & un altro' celebre Fiorentino, cioé di France-
seco Galigai, stampata dai Giunta nel a.p.ru., che meritava
egualmente d’esser notata, e laudata dai Bibliografi Etruschi,
ed in particolar medo dal moderno Serittore della Bibliogra-
Jia Storico-ragionata della Toscana ec. ( Firenze ».pece. v. ),
cui potrebbesi con ragione, se lo chiedesse il pregio dell®
Opera , rivolger I'equivoco, o fatuo o inconsiderato che sia
(pag. 368 del 1.° Volume ) — Tractent fabrilia fabri — .
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