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RISPOSTA

D Pl TR iy oy 1K K
Al DUEBJ PROPOSTIGLI DAL SOCIO
GIANFRANCESCO MALFATTI
SOPRA LA lNSDLUM.lTA‘ ALGEBRAICA
DELL’ EQUAZIONI DI GRADO SUPERIORE AL QUARTO.

Ricevata il di a7 Giugno 1805 .

Dcpo di avere esposto un ‘metodo generale (1. 4.° Accad. di
Siena ) onde tentare la soluzione di tutte le Equazioni algebrai-
che, e dopo di avere con questa seiolte non solo le Equazioni
generali de’ primi tre gradi; ma aleune eziandio delle Equazioni
particolari di grado 5°, avea ben diritto 1 illustre Geometra il
Sig. Professore Gian-Franceseo Malfatri di cercare lo scioglimen-
todi alouni suoi dubbj (T. XI. Soe, Ital. delle Scienze ) sopra
un Teorema, che impossibil dichiara la soluzione algebraica del-
le Equazioni generali di grado superiore al 4°. To poi, il quale
con fermezza asserisco una tale impossibilitd, ed a cui g’ indi-
cati dubbj vengono dal Chiarissimo Antore indirizzati, era in
debito di risolverli,e di confermare cosi viemaggiormente la mia
Proposizione. Nella preseate Memoria avendo ioadunque procu~
rato di soddisfare a questo mio dovere,, desidero di esservi yius
ecito, e di avere in tal guisa corrisposto all’ onoreyole invito
dell’ Egregio Socio il Sig. Malfatti . A lui frattanto protesto fino
da questo puatod sentimenti pih vivi di gratitudine si pex la
compincenza , che Egli ha avuta di chiedere a me la soluzione
de’ suoi dubbj , s per le cortesi espressioni , con cui nel-tempo
stesso mi onora , esprz-ssiuui , ¢h’io, sapendo pur bene di non
meritare ; riconosco siccome un puro tratto di animo gentile &
pie~
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pieno di degnazione , si finalmente perché mi lusingo , che Ia
risposta a tali difficoltd , e lo sciaglimento di altre , che io stesso
in consegnienza di sua domanda sonomi proposto , possa spargere
pill chiara luce su di questa Proposizione,, e farne meglio , e pitt
generalmente conoscere la veritd.

PATR Tk ¥
]
Risposta ai Dublbj del Sig. Malfuatti .

Prima di prendere ad e: nave gli accennati dubbj siami
permessa indi | metodo , ed i principii, per cui
ginngo a dimostrare I' insolubilita algebraica delle Equazioni ge-
nerali di’ grado non inferiore al 5.°

1. Esposte da prima nel ( Cap. 5.° della miz Teor, delle B
quazioni ) le sublimi riflessioni, che il sommo Geometra Lagrans
ge propone rapporto alle Trasformate algebraiche ( Réflex. sur
la Résolut, algébr. des Equat. Memoir. de Berlin, pour 1 1)
ed esposto quindi il suo metodo generale , onde seuoprie 4 prio-
i il loro grado , trovare il valore dei coeflicientis ed esezuire co-
st una Trasformazione algebraica qualungue, propougo nel { Cap.
8.” della stessa Teor.) In soluzione , ehe lo stesso Chiarissimo La-
grange nella citata Memoria ci di dell'importantissimo Problemas

valori diversi di nna funzione algebraica trale radici della
Equaziene proposta , determinare dipendentemente da essi i var
lori corrispondenti di un’ altra funzione delle radici medesime .

2. Inseguito considerando la soluzione algebraica di una
Equazione generale determinata di un grado qualunque , dico
nel ( p.” 227 della Teor. delle Equazioni ) con Lagrange ( Réflex.
ete. Sect. 4.n." 86 ) , che questa soluzione , non potendosi ottes
nere immediatamente, deve cercarsi, riducendo I'Equazion data
ad un” altra di grado inferiore, o dello stesso gradoi, di eui ci sia
nota la soluzione ; & dalle radici della quale possiamo, in segaito
determinare le radici della proposta . Riflettendo poscia., che
questa sola osservazione non & generale abbastanza  affine di tut-
te

r'bre
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tutte comprendexe le steade,, ohe ci posson condurre allx solu-
zione algebraica di una data B uazi nej (0} 25, 26 della mia
Memor. sopra la insolub. delle Equazioni ec. Soc. Ital. Tom. X )
aggiungo quanto segue b

 Data a risolversi un’ Equazione algebraica determipata .

2(F) 2"+ Ag"T - Be" Tt oo 4 V=0,
33 0 questa & tale che pud immediatamente ridursi alla forma
(V) (e +8) (x" 2™ di" T ec ) =0
s» oppure all’ altra
» (V1) E+a)" +b

0
2> i cui ay b, ¢, d, ec. siano funzioni razionali dei coefficiens
tidella (F), o non & capace di simile riduzione . Nel-
la prima di queste ipotesi potremo sempre avere im-
mediatamente uno dei valori della 2 soltanto con la divi-
2+ sione, o con 1" estrazione della radice mesima 5 poiché ;
2 eseguila questa operazione, e trasportati i ter cogni-
s ti nel secondo membro, sara nel primocaso 2'=—4 ;e nel

>

»» secondo x'= — 4 4 [y: Ora, prescindendo dallin-

dicato trasporto de’ termini cogniti, osservo , che tra le
sei operazioni algebraiche altra non ve n” ha, che pratica-
ta sudi un’ Equazione (F) possa da se sola darci imme~
diatamente un valore della z, se non la divisione , &
I” estrazione della radice , poiché per queste sole 1* espos
nente della x pud diventar minore ; e osservo inoltre ,
che la divisione , e I” estrazione della radice non possono
immediatamente aver luogo sulla (F), ¢ darci immedia-
tamente la x al grade 1.°. se non quando essa (F) & cor-
rispondentemente una delle forme (V). (V1). Dunque
nell” ipotesi scconda , mentre cioé la (F) non puo tosto
ridurst alla fornia (V) , oppurre alla (VI) , non potremo
avere alceno dei valori della x, se non che riducendo la
(F) ad altra Equazione, la quale abbia per incognita la »
35 medesima , od alira lettera . e la quale sappia risolversi ,
4> € possa in segaito colle sue radici somministrare ':1mmc-
i~

3
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,» diatamente , o mediatamente aledne , o tufte le radici
., della propesta .
5% Sl
(VI 2 M2 Nt 4-ec.=0
,» I Eiquazione , a cui supponghiamo in ques|
,» tesi, che venga ridotta la (F), e dalle cui radiei ottenute
,»’ possansi in seguito dedurve’i valori della & . Questa (VII)
o & capace essa pure di ricevere giusta il (8.7 prec. ) una
»» delle forme (V) . (V1) ;o nonlo &;56 lo &, otterremo im-
5, mediatamente , nella maniera indic
,» della z3 e senon lo &, peravere ur
5. rh trasformare la-(VII) in un’ altra
55 (VL) PP Py - QT ee =0,
55 leeni radici determinate i possano somministrare le ra=
" dici della (V11). Rinuovo sulla (VHI) fo stesso discarso,
4 € 56 questa Equazione pud acquistare una dellé solite for-
55 me (V) , (Vi) allora avremo tostamente il valore di una
delle sue radici ;e no , per ottenerlo copyer ridurre
., tale Equazione ad un’ alts
» (IX) Wt Rut™ - Sul e =0,
5, dalle radici della quale pos ansi vicavare 1 valori della n.
,» Lo stesso si dice della (1X), ¢ di tutte le altre Equazioni,
5, che possonsi ottenere successivamente .
‘Ohitidi si vede che , qualunque siasi Ta (F);'ge ¢ssa non ha
,» una delle forme (V) , (V1), ese & altronde & capace di so-
., luzione , converrh necessa mente , che sia riducibile
‘ *2 alltre Eagusizions (VIL), (VII), (i), ec. T ltima delle quali
,» sia capace di ricevere und delle forme accennate : se ¢io
vie delle Trastc
. € mai non giun-

seconda ipo-

ta uno dei valo
mil walore, conver-

3

»

., non fosse, dovremmo cont
| " mate (VIL), (VIID), (X)), ec. all

5» geremmo ad ottenere un valore algebraico determinato
»» per mezzo del quale si possa poscia scuoprive , ascenden=
.» do, qualcuna delle radici della (IX), della’ (VIII}, della
+ (VI1), e finalmente della (F) «
3. Stabilisco cosi il prineipio fondamentale 5 acuideve nes
©
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cessariamente appoggiarsi qualmque metodo capace: di sommi-
nistrare la soluzions algebraica di un’ Equazione data . Nel
( Cap. 12 Teor. delle! Equazioni) considero la soluzione delle
Equazioni algebraiche generali di 3.%, ¢ 4% grado, e riguardo a
rpuella di 3.° ritrovo da prima con Lagrange @ priori potersi essa
benissimo ridarre ad un’ Equazione di a.? gado ( prec, 1.°) 3 de-
termino quindj attualmente una tale Equazione , & chiamata es~
say* 48y + T =o(n.” ado. Teor. delle Equaz. ), osserve non
potersi dalle sue tadici ¥, 5" ded immediatamente i valori
delle radici della Equazione propasta . T consegnenza di ¢io ris
cercodalle 3, i valoridi un’altra funzione Z radice di un’Equa-
zione Z*—M=0 avente ilsolo primo, ed nltimo terinine, e dai tre
valoui dellaZ,che per Janatura dell’ Equazione Z!~ M=o posson-
&i sempre determinare , deduconsi attualmente i valori delle tre
radici richieste .

Rapporto alla. Equazion generale di 4.” grado truovasi nel
(n 246 Teor. delle Equaz. ) parimenti & priori, che pno essa
siduss ad uns trssforemata di 3. grado 2 = 8 - Ty + ¥ = o

£ a4z, Teor.dells Equaz,), ¢ daving qual
lay nel (n. 243, Teor. delle Equazioni) si vede potersi del_el mi=
nave le radici della Equazione dataa due a due, ¢ cio per essere
il suo esponente 4 numero composto.

4- Dalle Equazioni di 3.% e 4. grado passo a considerare le
Equazioni algebraiche generali in primo luogo di quinto, e po-
scia di un grado qualingue (Gap. 13.° Teor. delle Equaz, 5 Mem.
dellaInsolub. delle Equaz. ec.T. X. Soc, Ital. delle Scienze), e r
guardo alla Equazione di 5° nel (n.° 3o. Mem. ) mi esprimo co-
me segue ,, Essendo, questa generale, e perd. prescindendo da
++ qualungue valore particolare, ¢ da qualunque particolare rap-
4 porto fra le sue radici , non potra vicevere secondo il (n.° 2. )
4o nel unang I altra delle forme (V) (VI), né potd avere al-
»» cnn fattore razionale, e perd non ne potremo, avere la saluzio-
a3 e, se.non che dipendentemente da una trasformata, dalle cni
« 1adici possansi ricavare i valori della ., Tale trasformata ven-
3» ga rappresentata dalla (VI). 5

Tome XII Ee Es-

&
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Essendo in questa (V1) la = quella fanzione
tedlalla quale deggiono immediatameate determinarsi le ra
dilla Eqnaziones idata s el hi 31, 8a Memor..) d

nostro, chie

1’ esponente # dital trasforimata deve necessariamente esser muk

tiplo, od uguale al cingue, & quindi ; che potrd rappresentarsi
eon Iy
(X) oMz
ein conseguenza dei ( n. 2§,
Mem. ) che questa (X) non & suscettibile gidsta il (n.%2.) né
lu foraa (V), né dell’ altra (VI). Dunque per determinare,
go el (0. 34 Mem. ), ., il valore della funzione z, converri ri-
53 iduree la (X) ad altra Equazione , di eui'conoscasi la soluzione,
5 ¢ dalle cui radici possansi dedurre e vadici della (X). Sia Ta
e [\ IU) quiesta nuova L,([umnox 2. Essendo lo ay fanzione delle
PR O R YR zioni delle 2, 2", ec. ; sard ancos
a5 1ada y funzione delle 2%, z'; ec. 5, . Ora distinguo il caso, in cui
T espongnte p della (VI11)5 per la natora della funzione y xi
multiplo del cingque , dall’ altro in eni non visulta tale; e nel pri
mo di questi casi rifletto (cit* n Mem'.), che'cid stesso, che
si dice della (VI1) ; ossia della (X) , siapplica eziandio alla (VILI),
e perd quella difficoltd medesima , che incontrasi nella determi-
nazione della z , incontrands la ricerca della v, 1a
congiderazione di questo caso osserve che diviene inutile.

5. Chese lay ¢ tale , che I esponente p non risphti multiplo
di 85 dovendo sempre essere p <6, opprre > 5, comincio dal
supporre el (.2 36. Mem.) p < 6, ¢ perd nel caso presente < 5.
Ora qualungne traformata abbiasi dalla Equazione generale 2%+
Azi4 ec.=0, le cui radici giano i valori diversi'di una funzione
dele’z!, 2", ec. 27 :\Tge}uraic.'l » € razionale , e il éni esponente sia
<5; tale trasformata, dissi, pel (n.° 14. Mem. ; n.* 276, Tear.) non
pudmai superare il grido 2. Gib dunque essendo , considerata
nella (VHI) la yfunzione algebraicn, e razionale delle 2, x”, 2% cos
giacchdsesiponesse irfazionale.. questa supposizionepei (n: 244,
157, 158 Teor) non farébbe, che rendereTa trasformata corris-

pon=

[

ulta

ane
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pondente .di un grado troppoalto; gssa (VILI); pér da- ipotesi

dip <5, dovri diventare.

(Xn By Q=0 0ppure y +P=0.
Considerando inseguito nel ( n.’ 37 Mem) la prima di que

ste Equazioni 5, Dai due valori,, ; io dice ,, della y quelli devon-

+» i dedwrre dellaz; ma 5k i esprime il numero totale di que-

ol o 5K . i

+» sti ultimi, onde tra essl"?deron dipendere da ', ed altrettan-

s ti-da »" Dungue non essendo il 5 divisibile per a esattamen-

te, e dovendo essere = numero intero, e vienc che supposto
X T .

o= foy dovremo, nel cexcare ¢' da y'; necessarinmente cade-

3 Te in un® Equazione di grado multiplo del 5, ¢ che chiamerd
3 Bk Sia

» (XIT) + ec.=o0
» tale Equazione: le sue radici savanno i valori della = corrispon-
2> dentiad !, ed i coeflic £, ec. saranno funzioni razionali di
25 €850 ' 5, Avvertasi, che inquesto caso nella Equazione (X) si
considerano attualmente contenuti tuttii valgit della = cor

pondenti ad ¥y ed insieme tutti i corrispondenti ad y"y siano i
primi traquesti ugnali, o siano disugnali dai secondi .

6. ,; Determinati 5 aggiungo nel (n,° 38, Mem. ),, col
4 mezzo dellay i coefficienti g , ec., rifletto, chei modi diver-
55 515 con cui dalla (XIT) pud in seguito ottenersi il walore z', sono

1».1.° hnmediatamente, volendosi, che la (XI1) abbia, se &
5» possibile, secondo il (n,° a5. ) una delle forme (V), (V1) -

.5 2.° Mediatamente, essendo la (XII) riducibile ad una ter-
55 za Equazione; dalla quale ricavisi poscia immediatamente il
valore =",

s 32 In fine, perche si voglia, che Ia terza Equazione, a
o euitidneesi la (K11), non possa darci il valoredi #', che col
5 mezzo di riduzioni nlteriori . ,

7. Per questa determinazione della £, comincio fra gli espo-
Ea sti

5k
R gzﬁp'—'
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sti tre mézzia céhsiderare il 0.% ¢ poichd perquesto 2.2 Ja Bqua-
zione {X11) deve ridursi ad un’ altra, laguale ¢i somministri im-
srifletto s che quest” alra Equazidue;,

mediatamente il vilore

lia immediatamente il valor; che si ¢even, dovyd aves
wcognita ez medesinia, ed avere ung delle forme (V)5
endo, suppongo in pri ¢ I Bqua
cui la (XII) vers ridotta, abbia la forma (V1) , ciog sia delk
ma (7 +a ) — M= o. In tale ipotesi col mezzo dei (n. 89, 495
o, ¢che i coefliciente M della supposta
ndo dipendere dai coeficienti g , ec: del-

mo luogo,

1a (XN}, ¢ perd dalla radice »' della prima de
{0.°5) alenue oftenere, se non
do uw’Equazione M
delle solite forme (V) (V1]
qualunque fattore,, i cui coefficienti voghi
de’ coefficienti suoi , nella qualé deve essere i=1, oppure =2
(n.® 41. Meu. ) Ora nei (. 43, 44, 45. 34 i dimostra, che,
volendosi la precedente M® e
ne N' 4 ec. = 0, o ad-altre quantesi vogliano ¢
cessive NT + ec. = o0, P74 ce.
pre o insolubili, o inutili alla determinazione dei va
Dunque trovandosi questo coctficiente M indeterminabile ( n.?
4. Mem. ), sard i’ questo primocaso’ indeterminabile 1 Equa-
zione {2+ a ) — o, d cui si voole, clre venga ridotta la
{X11). Nel { 1.° n.° 46. Mem. ) osservo poi, che I’ indicato coel-
Hficiente M non pud nemmeno determinarsi, allorquando si vo-
glia, che la trasformata della (X) (. 4, 5. J sia la seconda delle
Equazioni (X1}, ciad In y + P =o.

§. Nel ( 2.° n.° 46. Mem. ) snppongo nella Equazione (VII)
> 5. ¢ prosieguo, dicendo ,, Essa (VIII) pei (0. 34,23, 28
Mem.) nen puo avere né I"una, né Faltra delle forme (V), (VI),
4 né pub avere fattore nale (n.” a8. Mem }. Danque affins
ché possa ottenersenc la soluzione, converra ridurla allaltra
4 (IX), dalle cui radici si possano ricavare i valori dellny ;.

ra

non n anedo

dell una, che dell’ altra
Menm. )
ni razionali

ra
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Ora se si vuole nella (1X) I esponente g <5, dimostro, che dai
valori della z non possonsi ottenere quei dellay, € se si vunle g
non < 5, per ottenere i valori dellaz, & necessario ricorrere ad
una quarta Equazione,, sulla quale npplicausi gli stessi discorsi,
che sonosi fatti sulle (VII1), (IX), e cosi in progresso. Dunque
per quanto si progredisca avanti la serie delle trasformate (V11),
(Vill), (IX), ec., avendosempre luogo le stesse conseguenze ,
concludo nel (n.° 47. Mem. ) essere sempre impossibile I deter-
winazione algebraica del coefficiente M nella (z+af —M=0.
= 9. Mediante in seguito i ( n- 48, 43 Mem. ) dimostro che
qualunque altro dei mezzi accennati nel (n.° 6) si scelga per la
determinazione defla z dalla (XI1) , sempre succede, che desso o
non pus aver luoga, o diviene inutile. Dunque qualunque sup~
posizione si faccia, P algebraica determinazione della z dalla y
non pud mai ottenersi , né medi te, né immedi
(n.° 48. Mem. ) .

10. In conseguenza di tutto questo assevisco finalmente nel
(0> 49. Meim. ), che un’ Equazione generale di 5% grado & incapa-
ce di soluzione algebraica - :

Difatti non possiamoy io dica, deferminare il valore delle
sne radici , se non determinando prima il valore di una loro fun-
zione z (n." 4} radice della Equazione (X) . Ora i valori di questa 2
yon possono pel (n.°4) ritrovarsi se non mediante le radici di
m’altra trasformata , che ho supposto essere la (VIil), ¢ le radi=
ci di questa (VIIN) pei (0. 4,8 ) non sono determinabili, se non
nel caso , i cui il suo esponente psia <3, e quindi, per quanto
si & detto nel (n °5.), in cui abbiasi p non.> a. Dunque Ia deter-
minazione della z nella (%) non potra cercarsi, se non dipendente-
mente da una quantita y* radice di una delle Equazioni (X1).
Ma i valori della = dipendenti dal valore ' sono necessariamen-
te fra Toro diversi a cinque a cinque ( 1.° 5) . Dunque nel cercare
dipendentemente da questoy’ somiglianti valori, dovremo neces-
sariamente cadere in Equazioni della forma (s +a) — M=o,
ossia Z8 — M = o, fattez +a= Z(n°® 38, Mem. ), oppure <el-

Ja forma % + gzsn"

“ ec. = ¢ (comprendendosi in tali forme
ezian-
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eziandio In Egnazione (N + )" =T= 3 fatto (N4 o)t
T, Ia Bqnazione Y° - T'= o, e Laltra B* 1 aN™=1 . op,

=o del { n."43. Mem.) ) . Ora rapporte alle Equazioni della P
ma forma abbiam dimostrata sempre impossibile la d
zione del coefliciente M (n.°7.) , ¢ riguardo alle Equazioni della
seconda forma abbism dimostr tasempre impossibile la determi-
nazione della incognita { n." g. ). Dunque risultando sempre
possibile determinare il valore della funzione =, dovremo pel
(n.* 4. ) necessariamente concludere , e
bile la determinaziane algebiaica delle 2

11, Nel, precedenti [
e le proposizioni , col mi
della soluzione algel:
nella Memoria sovracitas

EE s

2k v, £

4.ec, 10, ) ho esposto il metodo ,
) delle quali dimostro Ja impossibilita
della Equazione generale di 5° grado
non sono diverse le Proposizioni prin-
cipali (1. 276., ec.283. Teor. ) , che, pruovano I’ impossibi
medesima nella mia Teoria delle Equazioni: ma simili proposi-
zioni vengono nella Memoria dimostrate dipendentemente da’ ra-
diocinii, i quali e sono pill semplici, 6 non esigono , siccome
quelli della Teor erte operazioni attuali,
grado delle trasforma-
te, non si & mai perduto di vista quanto per tutta esattezza si ¢
indicato nel prec. (n.° 2. ), ossia nei (n. 25, 26, Mem. )3 e nel
{1228, Mem.) dimostrasi , per Ia generalita dol I"Equazione pro-
posta non potere una trasformata qualsivoglia avere giammai al-
cun fattore, i coellicienti del ual
coefficien
le dimostrazioni appoggiansi tutte alle praposizios
dici della trasformata sono ne i delle radici
della Equazione proposta, ¢ pero che chiamate ', 2", 2", cc. le
adici di questa, ed y Vincognita di quella, deve essere y [}
(27) (") ... (n." 88, Teor., 1° Intr, Mem.); 2° che posta la f (x (=)
(=)« - . pei (0. 241, 157, 158 Teor., 3, Inty. Mem. ) raziong=
le, Ia nostra trasformata ha necessariamente tante radici fra lor
differenti, quanto & il numero dei risultati di valore tra loro di=

yer-

eziandio. imposgi-

SPSSVECSENI TR
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verso, ehe nascona dalla £ (&) (+) (") . . - - per tutte le possili-
li permutazioni fia le %, 2%, 2. cc. (n. 92, 99. Teor. )3 0 3.5 che
non pud ottenersi soluzione algebraica di un’ Equazione general
qualsivoglia , se non seguendo o direttamente, o indirettamente
il metodo accennato nel (n.® 2a7, Teor. ), e a tutto rigore 1" ac-
cennato uci(n. a5, 26, Mem. ). Ognuno poi pud agevolmente
vedere da se-medesimo, che i raziocinii, i quali dimostrano tanto

> propesizioni esposte nei | denti (m. 4, ec. 10. ), come le

altre, che a queste servono di base, prescindone pienamente

tanto nella Memoria , come nella Teoria da qualungue argomer

to di analogia con le Eqnazioni di grado inferiove al qui

ognuno finalmente pus veder da se stesso, che, eccettuato il

cal quinto da anteporsi alle radici dell’ Equaziono Z3—M=ao, in
5

cui dico essere Z' M, non determino mai , né considerc in
aleun modo ud nella Teoria, né nella Memoria, quali specie di
radicali possansi, o si debbano contenere nei valori delle radici
st della Equazion data, che delle trasformate; allorohé tali valo=
ri vogliansi cspressi per quantith note; e cit perchd in tuttii
miei discorsi non riguardo le radici della data ., che come deter=
minabili unicamente da quelle di una trasformata, e non riguar-
do le radici delle trasformate , che nell’ aspetto di Funzioni delle
radici della proposta .

12. Nulla dird sopra la insolubilitd algebraica delle Eqna-
zioni di grado superiore al 5°, si perché le proposizioni, di cui
nella Parte seconda della Memoria mi servo a dimostrarla, quan-
tunque prescindano da qualsiveglia arzomento di analogia conle
Equazioni di grade inferiore , pure non sono essenzialmente di-
verse dalle proposizioni, che servonmi a dimostrare la insolubili-
ti della Egnazione generale di grado 5°; i perché il Chiarissimo
Sig. Professor Malfatti non muove, rappoito ad esse. dubbio ve-
TuNo; e passerd piuttosto ad indicar brevemente quanto contien-
si nella sua Memoria ( Tom. X1. Soc. Ital. delle Scien. ). ed a ris~
pondere in seguito ai dubbj, che in questa vengon proposti .

13, Dimostrate Egli nell citata Memoria alcune proprietd

del-
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dici della unita (T. XI. Soc. Ital.pag. 580., ec. 588 ), sulls
luogo altra volta di fare qu ione , eejione ,
introducendo aleune picciole differenze non ali. Pelegimte
suo metodo generale , onde sciogli he gia pub-
blico Egli stesso nel Tomao 4° dell’s enay ed ottenu-
ta con tal metodo la soluzione delle Equazioni idia?, di
3% e di 4° grado ( pag. 589. ec. 59 in s¢
azione di 5° (pag. 592. ee.). Oise
i formata , che

, loappl guito alla
’|tn, che da questa ultima
gli chiama risol-

q
0
[
5

risolvente terza, quindi una quarta, ec. Applica
metodo alla soluzione dell” Equazion punu
o(pag- 599.), e indicato der

lave & 5. 228
da essa una risol-

nella (pag. Gc6. ) icavarsi la radice & = ot
2* la iﬂmedunic Equazione z* — 5L.afz?
tra di 5” grado , indica
nl\(»nu :'I: di una

tro yalor della =, ciog il valore z=2" =2
5 5

12l 9470l 0% Selaz’— 5

mente (pag. 605.), non fosse stata divisa per z - 5.2%

attata col solito metodo , ne sarebbe venuta nna

risolvente , dalla cui radice oftenuta in consegnenza di un

1 ricavato lostesso precedente va-
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14. Mentrel’ ﬂ nstre no\m Autorcespone , ed applica all’
Equazione #° - ~+ 5% a* =0 il suo metado, & mentre
esegnisce , Oppure accenna .,eml,tmmmg( |c])audm.u opes
wone exiandio i suoi dublj i

TN, aa)

sporto all
zione
0o nnieamer

» che si ce

no ( pag. 5065 507:

enelle su

1e

3, 6oh , boy. mente una ceria

oni di 5°, e quel
i dico essere io stato gi

ato r

])rﬂ\l'\ di avers io nei pJ.rmmm (n-

ificamente le sovrzindicate

, ¢ lemicose

15. Cominucia
dig;

pertanto dai du
chep
i, ¢ sopra ln supposta
di aver fatto
in eni f xappres mmaginnii
[ pag 503 )5 dopo. &4 -ayere insewito sitvoyato.sche i con
guenza della supposizione di mn = g, ¢ dipg = a (pag: 598. ),
deve visultare

vonosopra i

Egli, dopo

g+ [

05 vegeos che
- f"‘», -

ginsta il sno metodo 4

enta una delle radict

dipendera il valar dell incogni

e di 6° grado , come realmente ap-
Memoria csistente el
inpgeicila stessa (pag
lore: di ug non viene
noto valore, e
chie

- 506) -

s & chiatoy ehieal pitd il v

Tomo X1I.
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4 81:possa realmente ottenere il valore dis s (qui
i, che fa il nostzo Autore nel

i soatituisc

nitaz, e ¢ib perla ipote
o X1V. della sna Memoria Accademia di. Sienay di 25 ug

— 24 Ba*—2) 4 che, non sia altto, clie funzione di vadici
f 1\:\" funzioni di radici inferiori? E cio
sssario sotlo alle radiel quinte

oni di rad

y contenenti sotto ¢

sempre supposit, clic fusse 1

L gquarte.

5 dell va Pl
184 45 I secondo lusgo won &0 vedore dalla 1 luzione del-

,» le. Equazioni intes 1 ) un’ analogii ¢

, che mi cost d ammettere tale necessitis

., troppo pochi sono i gradidferiori dai Ceomes

erchie anche nelle Equazioni di 4 abbia
ik e

org gener

ascuna delle cui sei diverse yadici e

5> gradoy o
valor del primo fattore & - m - r + 7 dell®

0
-, grado. Questo & il mestro secondo dubbio prom
* Tostiazione del Socio WifTini |

10+ 5y To Mol S0 o difficolti
, el valore di e =

55 seste, perche de

nerali di rado

le guali

o Eguazioni g te
vio di radiei inferiori 55 €

« prendane anchesotto di se funzi
ue adduce il

sta kua proy

tiche, nell

zioni bipuadis
di radici seconde vineolate

Vesbimpio delle By

sistone h joni Jn radici ierze, €

sito nella'{

are 3% -

&
2

¢ e =0 della qua-

= J}E:‘/ aec.

quantita m

/.n funzio-

i

I (1.2 13 ) travanda per radiee il valdte === a*
(eitn 1 il valoye delfal

)iz col sastitu

Tali nella

diverrd, sog,




.- mi dialtres

on ricevones

25 S0tto di se né-indici dirg diterze, né di secona

idin pog, b
Equ
te tra lore,

i dee conelt

ite se libereremo da

ione

ninte

che

[Eazione

slo, e

'3l primo

quinta

einz alte del quinto, Gl-

599: )4 5, 0L

¥ razioc

alos
¢

& sice

mnte, deve av

0, chie sotto alla rac

35 vudice sesta , che comprendono. sotte

SET0 Cits0

L 1ova
ta, onde non appariscono altro cl
ite

e

anzioni di vudi-

;a2

nel (cit.n.°

1 50 quanto-nel
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siltato); o/se acc
i, o tenle sucy

, comprendendosi da questa generale tutte le rispettive Edqua-
zion olari , potrl certamente conolu che, p
dendo da alcune sg sisultato s o la
combinazionie medesima debbe aver lu
li ¢ueste particolari
supposto, o la suppesta combinazion
rare su di una data Equazione par 35
possa esiger lo stesso nella corvispondente generale -
prieti della data Equazione particolare ponno e I
Ii in modo , che non- appartengano punto alle alire Equazioni
particalari dello stesso genere ; e cid essendo , & chiaro,, che simi
lii proprieta ron pot artenere neppure all’ Equa
generale . Dungue se il risultato, o la combinazione suppo.in
proviene nella data Equ muenza delle
indicate proprieti speciali, esso, od esea non potri punio acca-
deve nells Equazione genciale . Di questo medesino sentiniento
dimostrasi perd lo stesso Sig. Malfattinella ( pag.580.), ove
dice,, le Equazioni particolari di qualunque grado possono avere
s delle propricti non comuni alle Equazioni.generiche del me-
»» desimo grado, come quella avere un divisore razionale
+» di grado inferiore, che le generichc non potranno maiavere,
» € cosi dicasi di altre proprietd . .,

Nell’ esempio del Sig. Malfatti Ia risolvente 20— 5%. 2% 5! -
ec. = o [n.” 13.) ha per proprieti a lei speciale il fattore 5-+-5.2%,
& in conseguenza di questo, tal risolvente, riducendesi ad am’

cin-

part

il risultato

Tuni

succede vie nelPep:

0 come si

zione particolare in cons

Eiquszione in = di 5° grado, ei somministra poi 5
— ee. (1.° 53- )5 ma un faftor rasionale manca in tante
sobventi dello stesso genete, e manca nella risolvente geperale

11.) Dunque dalla sola osservazione del precedente valorez
5

—a2) — ec non sard lecito rapporto all
le concludere, che abbia essa radici di forma simile alla indicas
(i

rizolvente genera-




appariseann altroy che funzioni di ra-

lle Fanzio=

scono pode

tto 1iindice di

(uazione,

che ci somy

inistra I’

un’ Equazione |

L

il mio sentimento, come lo ¢
vaalla Equazione di

rado ( Teor.
|

Mem. T2 X della Soc. 1t:) (preced. n

uaZion.

IMNOVErE (il

alo;

UZIoNE ¢
saffi

di questi prineipii, far vedere

i & fatto puramer

;u'\u-‘ww inh

i sirada a cerpate la &

medesini, e farei oc

grado supeiiore .
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vissimo Sig. Mal
denti (. 16 c. 19) , vedesiy olio 1o cspons affin diobhi
cid, che Bglinel (1215, ) assevisce, essersi da me pronu
li diee, che io deduco la impossibilitd di sciogliers
: los ma pereorrendo tutti i discor
coria, come nella Memoria , onde
itd ( proved. n. 2,00 11.) 4 e pas
con quanto si dice nel eitato (0. 15.) volersi da

tti espone nei pr

la cni B

renerale di 5

la Equaz

si, che fuceio io tanto nells

determinare qu

me rapporto alle funzioni di[
allc pretess tre radici uguali nel

da me concludersi rappoito
risolvente di 6° grado, conf
qual sia tra gl indicati discorsi quellos
indgtto I illustre N .I.u“ ad attribuirmi quanto
) §i contienc., Cid non ostante, e

li deve ridursi la proposta di 52 grado,, on-
de risolversi, e siccome eonsidero la riduzione nel { 1°n.2 280
ado sedaceenno nel (5% n.®
n/N di grado 6%, ad un
glimai, n.hc il nostro \mmc‘ consi=
1 il dive una quantiti dipende da un®

s0,4 ¢lie non so trnova

clie posss
nel citato (n
i Equazioni ,alle qu

lo

ndo: come cosa identi

Equazione di 4> grado, ¢ il dire una quantiti é necessariamente

hhia dall’ uno . o dall’ altro ¢

ni di |

mii ¢id fos

ore di m (i
1 osservarc, che, mentre
1 guella

1i le frinzi sotto alla } del

Socio

e, pre

riduzione dell’
o,

considero |
dell’ altra in

n °a8o. Teor. ) s one d

do, non di
mente della ‘\l e lIL.UJ
te, che la M, I quale dip
che dipendeda una di6® g
uoendo tali Bq

possansi loki rispettivi-

senza unat dico soay

ado. 1on possono determinarsis

ioni ad altre , di cui’ conoscasi Ja soluz
Ora. tra le Equazioni , i
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-ave Vindeterminazione delle aceennate

rare questa tiduzione della corsispons
depte

ad altra divgado 4°. Nel temp
aur

wiera ho considerata { 1%,
0 la riduzione dela stessa Equazione
d unaltradi 3” ;e la riduzione ad u

*n.>aflo.

e
in Myed N
i ino ad una-di

a di 2° ¢ la vidu-

ione | imo grado

confesso, che non veggo ,
5/

1

aeredere, che sotto 1va-

come possa aver lasciato 11

Jore d

pretenda doversi contenere funzioni di }/ piuttosto

finzibut di
dicalialle visy

ndo , come ¢

& detto finora, gl indi-

ziomi, a me sembra manifesto

cttive Eq

* miei razioeinii vengono questi ad esser tutti considerati

nte, & chie, come pretendo non potersi nel valore di ne

/\A-mcm_-wr- 5 cosi ndo non’ potervi

e
Finora ho, conce

<0 aifegregio Socio Malfatti, che una quan-

,lu quale dipene quazione ¢

one il radi

0% o di 3% o di 4" g

do contenga nella sua espres:

ale corrispendente ; ma

35 as che tuttele formi

di funzioni di

debbano es

te 5 (0 15

i & comprese in i Equazione di 4° rudo

1 mentre col nome di forma

prassione , nella quale si contengano le accennate funzio;

°16.),

ite sarchbe per esempio I p

olto meno posso coneeder

to
[nazioni soviacis
I'ho

ta, e supposta . Mentre lio suppo
di 5%
ein M, ed N ad altre di 42 o ¢

grado, o le
13 g0
! »

supposto in conseguenza de
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1! lio supposto soltantos onde seuoprire,, se le incognite di tali -
quazioni sone, o no algebraicamente determinabili .

Ritrovato, che tutte le trasformate , mediate csse siansiy od
immediate, della data Equazione generale di 5° grado sono od in-
solubiliy o inutili alla mediata, od immediata determinazione della
(0, 2,8e.10.); quindi concludo essere impossibile lo scioglimen-
to algebraieo di tale Equaziono. Cid dunque essendo ; non veg-
Sig. Malfatti possa dire nel eit.” (n.* 15. ), che
i6 , coneludo , che la data risolvente di 6° grado debba avere tre
5 Tadici uznali, 18 qual cosa non verificandosi nellz generale ri=
ol vente, giudico impossibile Ia risoluzione genevale delle E-
+» quazioni di 5% grado. ., Gonverri dire, che ic abbia mancato
nelle mie espressioni della dovuta chiavezza, ¢ che abbia fors
indotti cost i leggitori ad una falsainterprel per amo-
ze della verita non posso dispensarmi dal protestare, che tanto
nella Teoria, come nella Memoria non saprei determinare, quale
delle mie espressioni possa aver dato luogo a rale equimcc,
& altronde non ho avuta giammai intenzione di as
giummal immaginate 6° grado s precedenti nefla

£0 5 come mai &

zione;

le di 5° grado pex tute altre cagione {1 1o
quells:, che dal Sig. Malfatti viene indicata (0, 15. ).
28, Nell assegnare la dimostrazione di questo Teorema'; ho

I , non considero

avvertito (n:° 11), che , cocettuata la

punto la natura degli alui radicali, che potrebbero contenersi
nelle radici delle trasformate, eneiyalori della 2, allorquando
simili radiei, esimili valori fossera deteyminabiliz ora perd ri-
iderazione di questi radicali pud somministiar-
€1 v88a pure un mezzo , ondo pruovare la veritd del Teorema me-
desimo: ma r - cid sull nltimo, prenderemo
presentemente ad esaminare quei dubbj (n.° 14 ), che rimango-
o tuttora a considerarsi » quei dubbj ciok, i quali riguardano i

vbandomi ad e

e

, & la continuazione delle n:olvenu medesime .
Tama XII Cg




Rusxe
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XIV Mem. Mal

medistament

simboli tra Joro” in-

i cid risoluta

suentemente 1" Kg

no

rado . Non potendosi nemme

sardy o costretic

soluzione
i, che diven

proposta Eo
difficolts

I o dalla

5 e col ‘metodo
1% 13 s

posto yalor

Tquazior

CCenng i

precedent
prec 1

5. Dopo la con

giunge nuovamente il i

-, che per una gor
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mi solida-

4y 1l trnoyvn disi
fas ANEDLE, S

e non el caso , che
a di trovare tal divisor

ata J’im;:us i
conelude non s m!:nrnh alla dimostrazione del no-
essitd delle tre Tadi
o, ¢ sembrargli;
frresistibile, se st

stro Teorema ¢
ugualinella pr
che la dimosirazione
fosse raggirata sulla impe
ma nsui\Luh' iz, manemr
divisore di grado al 5.° inferior

26, Nulla diro xapporte. a quantoe u]utm nel (n.° pree.)
delle pretese dire yadici uguali , poiehé ne ho gia parlato. a int'h-
cienza sul finire del (0.° 2 io poi alla’continua
delle risclyenti indicata nei precedenti ('ntay, );)
talto qoaluague ||||l=|m)
2,7, - Rapporto finals
sono contenersi in queste snecessive risolven
titte lemslormate sugees: duhh] dell’
Tfatti meritano alg
Suppor

detto nei

5 &0 generale in
siegio Socio, Mal-

dednoasi una prinia t ;J‘unm
Cid fatto osservo in primo luogo, chie v ul (. :zw’i Mem. mprn la.
Insolubi ec. T. X. Soc. Ital. ) si dimostra , che il primo membro
della (VIT) non pudavere aleun fattore , i co ienti del quale
siano. fauzioni razionali de’ coefficienti propri; ma possi
egual modo , che non pud neppure contenerne alouno, i coe
cionti delqoiale siano funzioni razonali dei coeflicienti della (¥)?
S amente : e gnel discorso medesimo , che nel citato (n.” 28
ma i quieste proposiziont, ci dimostra ezian-
o perd, ¢ in questo secondo ¢aso, vo-
e del fattore o7 +as™ e hisd-u
25 Mem. ) funzioni yazionali dei coefficienti
considerarsi , siccome funzione

n rluc

(supposto. nel (n
della (['); ciascuno di'essi dev
delle 2, "5 2"y ee. 5 o funzione per:la g
{F), tale che non cambieri di valore, qualu

weralith dells
que permuta
ese-
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la perm
). E
1

nzi propriame esta |
il non potersi dalla (VII), acq rey conie &
Mem. ) s la forma (V)

(F) sia particolare ; allore Ia

v contenere un fattore

poSIZiont seeon=

+ Equazione

11) potrebhe
o
Ii o de’ corfficienti propr

cienti del quale siano funzioni

2, 1 coe

nti della proposta ; po-
Mem.) .

& il raziocinio del (.

tendo i Ora Non ayer |

r—1
ibro della 274 @z’ -fec. -+ &2+

ti il pr

nle radici , vuolsi di-
endo 1
th z" 4 az'"

=0 ivi supposta, d
e del

cui &,

rimo membro de Equazionis

scuna allora delle qus
1 " ( ir)re=1

@z 4 ec. + &

t-ec.

s €C3" "+

won potri evidentemente essere di valore uguale al valore di —u,

nyece de’ coefficienti a cc. £.2¢; ed invece

ando, collocati

25 2y By

lici 2" i loro valori espressi per le

ti eziandio di forma uguale alla for

1a dello stesso — 5
ed

quazione (T) particolare,

* 4 ec.

-

strebbe in e

—1
=+ ec

onseguenza)
Lec. aversi un valore

del valore p re delle =/,

stituzione delle

L

quantunque, eseguita la precedente s

ec., ciascheduna di si

v funzione di form,
(n! 95,96
Menm. ) esige
ste. funzioni non possanc essé-
re = — &, quando non ne siano u ]
Dunque ec.

Da quanto

v

ili quantitd
a il coeffic
Equazioni ) . Ora il discorso del (n.”

diversa dalla forma , che acg
delle

5801

Bite —

amente , che le

uali eziandio nella forma

bhiamo ora detto , vedesi. che pnd benissimo
ste di fatti, un fatt i

T orn

esistere , come €3

onale nella prima vis

sul-
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solvente della Equazi (n:213), enclle
prime di tante altre Equazioni }x.\rti- senzi che pereid abb
esso. mai luogo nella prima tras i'un’ Equazione gene
li¢ da simil fattore, chela precedente at+5.

la generale di

-Gtk

riceve soluzione, qu o
do: e cosi alcune delle Equaziont , le quali nella Memoria sopra
lu soluzione delle Equazioni particoluri, clie ¢ inserita nel (To-
mo 1X della Soc. Ttal } sono considerate come insolubili, in
toehié non sono riducibili a trasformate di grado al loro inferio-
¥é , potranno , in conseguenza di un simil fattore esistente nelle
tr: mente ammetters solnz.ol
ale; vogliasi trasforma-
uazione conlincognita y .
formata sono {u i

itundque sia insolubii

nns

ormate medesime , ves
28, Ritenendo la (F) Eq
ve la precedento (VI1)in u
Poichs le radici di una qualsivoglia t
delle radici della Equazione, da cui deriva; ne viene, che i valori
#aosp"s eeiyossia le radici della Bquazione in y, dovranno &
sere fiinzioni delle radici della (VII)  ossia delle 3% 2", 5™,

2 sono per la ragione medesima fn

", ec i dunque funzioni di queste . 2" 2 e
into Ia radice pe
nsi invece delle

saranno anicora le
esempio y' = f|
ec. i loro valo
&!(&)(=")(¢") . . . la fanzione , che pe
osservo, che posso determinare 1 Equazione , da eni dipende
questa ' in due maniére, 1.° coreando dalla (F) immediatamen-
te In trasformata in y = e!(&){a)(=") .. - h5 20 c

amente dalla (F), ma’dalla (Vi) la trasformata. in
ti qaello si ¢, elie
arsi tanto nella mia Me-

Lyt v, ec. Suppos
Y A2") (27 - L, o
espressi per le o, 2", 2", ec., e 8" indichi per
! Gib fatto,

b risults

ndo'non

immedi;
Firl
deve sempre 5 ed unicamento co
moria , che nella Teoria delle Eiuazioni , si
280 Teor. ), ¢ riducendosi per es-
"¢ una

S (") e M primo di que

ame apparisce
(

econda ad ess

so una trasformat

sre prima . cioe ad es
trasformata dedotr immediatamente dalla (F): né segue, che
and etta al Teorema del (n.® 26 Mem. Tom. X.

Soc. 1tal.) . e quindi non potri contenere aloun div

pire 5o

ef-




zione in y== ¢'(2) (x

todo .

enza avendos

1 Lo ricoren d

ec. )
Jo. Pei princiy i ormazioni (Cap. 5.2
or.) nascendo i valori y F=AENE ) e

) espresse per mezzo d
1" atte

1 sk, S8 0O

sopral

quiesta secondo caso la fin
» siasiy diversa dalla forma dell
suppons
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1 abbiam dotio della.f )

RN, a3q

dico egnalmente

=-1'!")

detto ;'Ef"i'\ ylsiap egualmen-

cieehe ogniqualyolta queste 3™, y i -s[.ne
risullati provenienti dalle

. (n.f28,30) in con-

xPl] non souo che

3 temente che tante radici d:.u vispettive
0, fi(y)=0.Che se queste ; Sy hilec,
o by &0 Tulrs

pmum:.mnm ﬁ.i Ie stesse
si & farta nel (n.pr u])[witu alla
1 o) +ue. 5 cerohe ’
(F) le Equazioni lnyy‘lu hanne per: radici q“e‘(‘_ {unzioni fra
lora du-mw 4 € €l verranno in cor spondenza altrettante Equa
aiomi 5 che-dird M (y}=o0, f*(y)=c, ec., rapporta ad una qualuns
que delle quali pavagonata con le altre; e conle £(y) =g, fi(¥)=0
F{¥)=o si verificherd ev

Ta y™

ntemente e

CH t‘”'(“

et
NP VI Pt e s F s
ando dedurre si vo-

torix /I(||\’1|lA ma la l':)] rl
ta dalla (VII) (02 29) pei précedents (u ';'h :
pub contencre altri fattori razionali fuorchi i
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tutti dal cercave immediata.
. che hanno pex

vy Y=

ste Equazioni

ne si € notato nel
Jmu " hrresoly

1la Memoria .

12 (VID > 2.5 e84

oria, comet
D que

sendosi

in; solubili s od inutil

y¥ate sempre o

2 incognita nella (VII); ne segney che niun 3
della Iqua

passono Gaist

one

uda ri-

una risole
re si voglia
o cc. i loro

bili solamente per tanie Equaz cas

tonat :

Leati £ £ e D)

s

0=

do od insolulyilii, od mutil all

sono in egnal

2+ Dungue i divisori commiensurabili, eh
1o esistere in quante si vogliono risolv !
tere soltanto; mentre tali risc
cennati nel (1.° 28 ), saranno

posar

it

eriori, e cher

nti

enti veriga

miente possonyi esi
dBterminate o
tutti inntili alla dete

dei metodi 3
minazione mediata , o immedinta della
1 nte di questa (F)

enerale (F); mentre I esp

nella q

noq i \:E“Il nei precedenti (.t 26, e, 32) in

tenei (n'24,25); eda ||v'm|n si@
14, €e: 19 ) tutti mi

posta

1]‘“{\(\('](“‘2{,2],1 }in rispo: ai(n

ati i dubbi e il Chiarissimp Sacia

smuoyermi . Affine pero di soddisfar
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pienamente a quanto gli, gul finire della sna Memoria , con
fermini vernmente 2 me £roppo onorevoli, e dettati soltanto dal-
Yasua gentilezza si degna richiedermi, veggomi in dovere , pri-
ma di terminare questo mio scritto, di sciogliere qu;\lchn altro
dubbio, chie insorger potrebbe a taluno sopra I insolubilita del-
1a Kquazionie generale di5.° grado .

; R S R i U L

Risoluwsione di alcuni altri dubbj rfgmzn?u!!.li[J'mah‘tbiiicé
algebraica della Equazione generale di grad 5° .

34 Nella Memoria rignardante questo Teorema ¢ & dimo-
Strato (ndar, an, od, 53,35, 41, ec. Mem.), che, posta una fan~
aione fra le o, 2, &, ee. razionale (n.° 1), ed avente in conse-
guenza delle permutazioni un numero , che dizd p =2 di valori
1y loro diversi, 1" Equazione di grado p, da cui tal finzione di-
pende, non pud giammai acquistare la forma (V1) (n.% 2 ), men-
tre nella Equazione generale () abbiosi nr=5. Nessunapertanto
delle precedenti Equazioni f'(y)==0, f (=0, f"(3) = ¢, tc. (m
28, 29, 31) potri avere tal forma, mentre il rispettivo csponente
sia > 21 ma quantunque ¢io si verifichi in queste Equazioni , non
potrebbe poi darsi, che non si verificasse nella F{y)=o. Equazio-
ne formata dal loro prodotto (n.° 32), e che pero quest'altima po-
tesse avere la forma (y+a)f + b = o, essendo a, b funzioni razio-
nali de’ coeflicienti della {F) , ossia funzioni della forma
Tunz, (2’5" ,2", ee.), (0.'3, 31, 101, 105 Teor.})? Ecco un
dubbio, che credo necessario risolvere, poiché un simile caso non
& contemplata nellaMemorix, e d'altronde potendasi serpre dalia
(¥ +a)? -+ b=c otiencre per lo meno un valore y'; da questo, se
fosse possibile, ¢ mentre una dells £'{y)=o, ' {r)=oc./" (3
avesse il sno esponente > 2, potrebbe ricavarsi o mediatamente,
© immediatamente il valore detla 2 nella (| <

Supposto pertanto, che I' esponente di una delle f(y)=c,
F'=o, f'y)=0, ec. sia >a, ¢ supposto, se & possi-

Tomo XII, Hh bi-
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bile , che laFfy)=o nata dalla moltiplicazione fra loro di ques
ste Equazioni acquisti la forma (y +-a)f +b=0, facciamo
), la F(y)=o diverrd percid Q7+-4=o. Ritenuto che
30, 31) =g (e!) (& (). 7 =2 (<))
@) 5 3 = e () () (=) (%) 5 ec. risultandodk
Q = ¢a)) &) at) — o = )] =

Funz, [z 2™aY), 0 = (=) (e ")) (+7) —

Funz, (270 v %), Q= ¢} @) —

Fun L2721, e le 0,070, ec. cambieranno , e
conserveranno il proprio valore per le permutazioni medesime
%" a!"a",a%, per cui lo cambiano in corrispondenza, & lo
conservano ley 'y ee. Chiamata finalmente, come nel (25
Mem. ) & una di quelle fra le radici della Eqnazione zf—i =0,
che con I ive potenze produce tutte le altre , per la
della unita , dovrd nella Qf+b = o ciascuna
sere = ' moltiplicata per una delle potenze
& Q.0"=4" Q) ce.

: Q7, Q" ec.
< p della 2, e potrd quindi supporre {

Gid posto per la generalitd della Equazione (F) y Ia Q"5 o8«
sia la 0" (&))" ()oY —a deve ugnagliare la ', ossin la
¢ () )(x")(x")(x") — @ moltiplicata per la «” indipendente-
mente da qualungue particolar valore, e da qualunque rappoy-

to particolare fra le x';z";2" " . Qra eseguiscasinelle Q'
Q" una stessa , qualunque sinsi, permutazione fra le o', 2", 2"
' &%, ¢ chi

minsi Q'1, Q" 1 i risultati, che ne vengono: io dico

che dovri essere (¥ Q'1 3 impercioeché dovendo la Equa-
zione Q":R" (¥, per quanto si & detto di sopra , verificarsi
indipendentemente da qualunque particolar valore 5 o rapporto
fra le &, 27, &7, 2", &7, essa Q'==" Q' deve sempre esser vera,
qualunque delle stesse 2/, 2 ", 2%, x* pongasi corrispondente-
mente in upa qualsivoglia delle parentesi di amendue insiene Ie
funzioni Q=" () )& 2™ — Q' =4 = )2 )
Avendosi pert &'Q'1, & chiaro, che sela Q'1 risulti
Y, risulte: ,se la Q's diviene disuguale

dalla Q, diverr -nte dalla Q'; ¢ cosi vicevers
sa

e

A ancora la Q" diffe
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gala Q'1 risulterd ngnale,. o disugnale dalla Q', secohdoché si
vuole , che Ja Q"1 divenga uguale, o disuguale dalla Q. Ma cid
stesso , che si & ora detto rapporto alla Q" paragonata con la Q'
nella Q"=2"'( , dicesi egualmente rapporto alle Q*', Q. ec. pa-
ragonate ciascuna con la Q' nelle rispettive Equazioni Q" =
”Q‘, ¢, Dunque tutte quelle permutazioni fra le
oy 'y 2", 2%, 2% le qualinon cangiano il valore della ¢, non
cangiandolo neppure i ciaselieduna delle @, Q% ec. , e quelle
permutazioni, le'qu roducono valore diverso nella prima di
queste funzioni, producendolo diverso eziandio in ciascheduna
dellé altre ; no segue, che chiamato g il numero dei valori diffe-
renti. che per tutte Le possibili permutazioni fra le 222" 2"
ottengonsi dalla Q' P Ia @ medesima , di numero gsaran-
10 ancora tutti i valori diversi, che per tuttc queste permuta-
zioni, produconsi da ciascuna delle 97Q",Q" ec. compresavi la
stessa Q", oppure Q' oppure Q% ec.

35. Dnnque tutte le Equazioni f* (Q—a)=0', f*(Q—a)=0,
FHQ—a) =6, ec. equivalenti alle altre Ffl=o,flr)=0.
J(Y)=n0, ec. (n.° 34 ) avranno il medesimo esponente g ; ma i
valori della Q, che sono composti da tutte insiente le f(Q—aj=o,
F(Q—=a)=0, f"(Q—a)=0, ec. devon tutti essere contenuti nel=
la Qf 4 b=o (n.° 34. ), e per ipotesi fatta nello stesso (n.% 34 )
T esponente &' nna delle £(y)=0, /" () =0, [ () =¢, ec. deve
essere > 2, Dunque supposto p=gh , 1a Qf -+ b=o si ridurri
alla Qsﬁ 4 b=0, in cui sard k un numero intero , e positi-
vo, e sarh g > a, onde pel (n.° 14, Merii. ) g rion < 5.

36 Il precedente numero i deve essere > 2.«

1.2 S si volessehi=1 la QP-Hb=0 di QF+ f=0 tutti uni-
camente conterrebbe i g diversi valori, che per tutte le permuta-
zionifra o #',x",2",2"",2* ottengonsi dalla Q' (n.° 34), e per con-
seguenza non sarcbbe gid il prodotto delle varie Equazioni
S1Q=a)=c, f*(Q—a)=c. cc. (n. preo.); ma soltasto una delle
medesime; ora b & una funzione della forma funz. (&'ysa"52"2%)

Hh 2 ed
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g>a(n235), Dunque, esiendoiquest’ Equazione (% #225
impossibilp’ (0¥ a1, 24, 24 Men, ), shivh dicora impossibile ; clig
abbiish A=z 1 5

sela Qf 4 b=o divenga percid 0 4- =01
in'questa ipotesi 0'1, O, '8, o6, 4
& derivati pav tutte ¢ periitagiont
funzione.Qyie QUr, (Va, 05
80, dalla Q" cosicche le priu
di 1 fQ—a)=0, e le sec

i vatori diver-

L%z nella

idelly £(Q—a)= o,
v ehe la precedente 0%+ $='o ‘non pud essere! che il
i e sole delle: Rquazioni f{0—a) =6, 1'(0—a)
o5 /(3= 4) = o, ec., & che fer conseguenza , suppo-
80 Qb= FI0— o)t {(0—a)="0, i valoti Q' Q'z, O
Qfe) , 01, 0", Q'3, ec. Qlfe) tutte =
Q%+ b=o.

i posto, meltiplick

dofte

ecl
nno le radici di essa

mo la radice Q's successivamente per
le potenze x; 2%, o, ec. afag'l= ),
{12 34) 4 per 1 st
vranno quindi succe
sendo & non < 5

1 delld « suppostal it

della Equazione Q™ —+ b= o tutte do-
amente prodursi le sue radici . Ora cs-
1.°'35), ¢ perd ag now < ro; ed essendo la @
guale Fubbiam supposta nel eitato (n." 34), o dico, chie il pro-
Hotto =i nivna pud tguagliare delle ‘quantith Q's, '3, eo,

Q'(g)s e cid si dimostea con ‘wnr discorso perfettamente ngnale o
quetlo del {n?s0Mem. ), avvert 5 che, & cagione di ap

non = 1

iandio, allorquando 1ella per-
genere (8. datr. Mem ),
[a.¥'r; yuolsi, ehe tut-
=% Dunque non po-

il distorso b lnogo e

o

semplice di 1.8, 05
per cui si pretende., chie fa 20’1 nasea d
te restingimplicate le radici & ' ="
tendo qhesta quantita «Q'
Q'1, Q"3, Q"3, ec. 0'(g), suppor
essare pel (5. 34 )

Q' =21, 0

mplicedia,

)
ngnale, che od ung delle

amo O s=x()'s, dovsd quindi

a2, 03 =203, ec'y d in ganerale O/(n)==
2Qi(1) » essendo 5 mon > g -

Si
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Si moltiplichi presentsmente la Oy per «% ilprodotto &',

ninne potvd nguagliare dei visultati, i guali provengono d
"3 imperciocehi 58 81 volesse o 0 1=0(1) , & verdosi, perg

o abbiam ora dette, O (m)=«Q'(), me verrebbe a°Q't =201
& perts (1) = eQ'1yiliche abbiam' veduto nen poter esserc . Sia
adunque & () ol 1 i

Moltiplieando la (/1 per #, il visultato #Q'c non potric es-
sere ngnule bd alenno di quelli che nascono dalla @'y perchis se si
volesse @'t =Q'(n); avendosi gid Qi =02, si ritrarrehbe
il che nuovamente, per quanto si & detto di sopra,
& linpossibile . Abbiasi pertanto«’Q'r=0" .

Col moltiplicare la solita 'z per #%y, ne verri il prodot-
to @*Q'r, il guale a niuna pud nauagliassi delle radici della
S~ o perche se fiso )1 =0Q"(+) 3 a cagione ‘di Q"
=& (), si avrebbea'Qi=2Q'(x) , & perd Q(n)= *Q's, il che si
& ora veduto non poter succedere . Pongasi percio afl's = Q3.

Prosegnendo: nella stessn maniera, si truova, ¢he nessuno
dei pradoiti o Q's, &7y #2075, eco pid’ essere ugaale adalcusa
dotic radici della (@ — aj=o »  nessuno degh aleri a1, &1
#9001, ee: pud ugungliare alenna delle adiol della /(0 —a)=o,
e che percid pitremo_sempre supporre 2'0't =03 e (
Q'4, &Pt = (5, ec. 2501 = Q'4, «*Q'1 = Q'0; ec.

In conseguenza di questo tutte le vadich dellaQ* + &
comprenderanno nelle dueserie. -
Qa=r'1,0 301, QY= Q10501 e Q=T
O =0, Qa1 Q' A=11Q' L, QA= Qlr, ec. Q'g)= &%
contenendosi nella prima le radici della f (Q—a)=0 ;
e nella seconda 16 radicidella /" (Q — &)

Facciamo #* =9, enella u® — r = o
Equazione diy

acciamo 2 : tale

1 — =0, ¢ le quanti

A,
Gy

¢ . o
B=af.ec. § «* sgranno tutte le sue radici,; perche per la
natira della « (0. 34, ) de o, 08y, vo. oS, 0 perd le 8,475 64

€c.
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ec. (¥ sono tutte fra lor disugnali; eci verra Q'a = £Q'1, Q'3 =
B0 D= §10'1, ec. Q'(g) = (501, Q0's '= 5Q'1 . Ora perla
i natura della £5—r=c abbiamo la somma semplice delle £*,5%,8%,

ec. (%, ]a somma de’loro ambi, de’ loro terni, delle quaderne e
in line la somma de’loro prodotti, a g — 1a g — 1 uguale allo
zero. Dunque verificandosi cip ancora nelle quantitd Q'a, Q'3 ,
Q4 ee.Q(z), Q'r, ne segus evidentemente, che 1" Equazions
— o dovra avere la forma QF —V =o,in cui V=%
5. .. Qg) ; ma essendo il prodotto Q'r 0'a Q3...Q'(g)
funzione della forma funz’ (2'y2", 25 2™, 2°) ( n.° 105. Teor.),
ed essendo g'> 2 (n.? 35 ), impossibile, che la f'(Q —a)=0
abbia questa forma Qf —V =0 (n. 21, 23,24 Mem.) . Dun-
que sard ancora impossibile, che nel numero p = gh abbiasi
h=a; e per conseguenza dovri essere 4 > a.

87. Nella Q% + &= o (n.% 35) pongasi O = R, ne verrd
Ri-+b=c. Essendo Q, ¢ perd R, funzione delle o', 2, 252" 27
! (0" 34 ), espressa per B una delle radici della R +4=o0, ¢
| guindi supposto R' = ¢ (z) () (") (¢") (x7), 0sservo tosto, che
1o i radiei della R* 4= » = o non possono esseré i soli diversi
sultati, ehe provengono per tutte Ie permutazioni fra le &', 2",
ec,, 2 dalla sola funzione +' () (") (x'") () (=%) =R’ perché
inallora I’ Equazione Ré -+ b = o a cagione di 4> a (n.” prec.)
(pein. a1y 22, 34. Mem,) sarebbe assurda . Pongasi pertanto R*
=o' (@) (=) (") (") (%), R =" (&) (o) (&) (57) (=) s ec.y
e siano radici della R* 4+ % = o i valori diversi , che per le indi-
cate permutazioni ottengonsi da queste v funzioni R', R",R",
ec.; chiamato i il numero de’valori provenienti dalla R, come nei
precedenti (n. 34, 35 ) si dimostra, che di numero i sono ancora
tntti i valori diversi, che provengono da ciascuna delle altre R,
R'", ec. , e perd, che chiamato & il numero delle R, R", R eciy
avremo /i = ik, ondela * 4= o diventera R + 3=o0.

38,

——

p——

e

— s
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38. Posto nella Qf = R il valore R invece di R, sia la Q1
(n.”36) radice della Equazione Q° =R'. Eseguiscasi tanto nella
Q'1, come nella R’ una delle permutazioni fra le &, 2", ec. &% ¢
s upponghiamo , che per tale permutazione la R'si couservi la me-
desima , e che la 't acquisti un valore diverso , che dird Q'(a).
In questa ipotesi io dico, che la quantiti Q'(a) sari essa pure radi-
ce della Equazione Qf =R .

Poiché per la generalitd dell” Equazione (F) I altra Q4 —-R

deve verificarsi indipendentemente da qualunque valore, e da
PEDS L T ! 3
qualunqgue fapporto particolare fra le a', 2", 2", 2% 2%, ne viene
che per tutte quelle permutazioni [ia le stesse o/, &, ec. 2%, sot=
to cui lafunzione R’ conserva il proprio valore y dovrd conservar-
Yo eziandio la Q'+¥; ma per la permutazione , onde dalla Q1 pro-
Ll P

ducesi la Q'(a), l’\R per |d]|)llt!’5] non cambia valore; dunque
per la per d non dovii cangiarlo neppure la
Q'i¥, e per conseguenza avremo Q18 = Q%(u) , perché questa
Q'%(a) essendo la, potenza gesima della Q'(a), come la Q1% & la ge-
sima della Q"1 , & appunto quel risultato, che ottiensi dalla Q"1 &
per !’ indicata permutazione . Punque avendosi /18 = R’, sara
ancora Q'1(a) = R', e perd la Q'(u) radice della Qf = R', Dun-
qllﬂ ec.

39, Nell’ esponente della Equazione R* 3 = o (1n.°37)
deve eszere il numeroi > 2.,

1.° 8ia, se & possibile, i = r. Esprimendosi da questo i il
numero dei valori diversi, che per tutte le permutazioni fra le
#3252 aam provengono dalla R'=w/(v)(a) (" ="") ) (1-237),
me segue . che nel caso presente volendosi i = 1, e perd un solo
essendo il valore della R', essa R' per tutte le accennate permu-
tazioni si conserverd sempre la medesima . esavd quindi una fun-
zione della forma @ (5 2", 2, ©'% 2%) (n.°3. Teor. ). Dangne
conservando esva &' il proprio valore per tutte quelle permutazies

niy
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ni, percui dalls Q1 nascono le Q'2,Q3,ec
i

stesso (n.” pree. ) dovranno es:
tutte le altre quantiti 'z, Q'3

(02 36) ;s

wta 5 come nel (1w prec, ) 5 radice della Q

e radici dell

ancor
tura dellu R = &'(2; 27, eco2”) , e peressere g >2 &

le; ‘che tutte queste qnmmm Q1,002,038 ec. O

dr- a4. Mem. ) . Dungue

he pu mm le | muunnum fra i
acile a

o =0 () (=) (&) () (%) che questi
due valori corrispondono ai due ', ' del (n.” 30. Mem. ). Pons
a R, e sia Q'r radice. della Equazione

soli i valori provenienti dalla R's una me-
tutte le permutazioni fra le 2"y ee.
\ corrispondere al prime di :1\wmnim, valo-
altra mieti al secondo R'a .

o presente uno qualunque
rima delle indic
)1)|un‘lt’nrntr.
|m7,|. d;]w -

Cib posto, io dico, che ne

yisultati della Q-, il guale appartengaalla
1 le da uno qualsivogl

e :\tr:\d('-sr una tale

dendo essa ne
tutti gli-altri 1
za ugaali agli altri della m

ultati ddln meti

- umrleqnsuum Q E 0
spondendo ugnalmente allaR'r,

5 valori tra loro diversi della O,
@3, ee. Qlg), (2.7 0.° 36.),
come alla R'a, si l:ucrrchbmu colb
() (&) (=) (&) (=7} tutte quelle pe
conserva il proprio valore. Dungue essendo per ipotesi la
o della OF =T ,
s 0'a, 0'3, co. O
bile . Dunque sarh ancora impossibile, che

nie sulla

eguire semplice:
joni, per cui

¢ 38) sarebbero anpors tuba

i pei (n. 41,24 Mem. ) &

wmo dei ristil=
ta-

li pel (

ma
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fati della Q' contenuti. pella prima metd corrispondente ad R's
sia nguale ad uno dei contenuti nell’ altra metd corrispondente
ad R'a .

Tn consezpenza di cid dovendo una meta di tutti i valori fra
Tor disuguali (2.° 0.2 36) Q'1, 02, Q'3 ec., O’ (2) corrispondere ad
1, e 1’ altra meth ad R'2 , il loro numero g sart pari, e :|\a'mdi
supposto g = alg ¢ supposto, che Q'r, sy Q'3, ec. Q' (7) siano |
valogi della @ corrizpondenti ad R't, che Q'( =4 1), Q(Z+1a)4
Q{7+ 3)ec.Q (al) sinno i corrispondentiad R'a, le prime tra
queste quanti ino tadici della QF ==R'1, ossia della Q™' =
R'r, eleseconde della Q = R'a.. Avendosi poi g2 (n.233),
sarh 2> 15 @ perd fnon < 5 (7% Intx., n.° 0. Mem. ) .

Poichi: In 0% == R'x contiene un numers a? di radiei, essane
conterri delle altre oltre le precedenti Q'1, @2, O3, ec. Q' (7
ma per quanto abbiam detto; tali non ponno essere le QY (i+1),
Q(14+2) , QI43) 5 ec. Q'{a)); e tutte le radici della O =1 de-
vono evidentemente esser tanti valori delle Q, ossia devono esse-
re tante radici della QF 4= & =0 (n.? 84). Supposto adungue che
nesia radice Ia Q"1 (2° n.° 36. ), e chiamate Q"1, Q"3, Q"3 ec.
Q'(0) quelle traleQ"1, Q"a, Q'3, ec. Q'lg)=Q'(2]), che cor-

rispondono ad /1, esse pure pel (n.® 38) saranno tutie radiei del~

Sar

1a 0% = I'1; e tutte per conseguenza le radici di questa Equazio=
ne verranno comprese nelle due serie i
Q'1,Qa,Q3,ec. QUh,
Q'1,Q"%,Q"3, 0. Q')

Avendosi /non < 5 , e perd 2lnon < 1o, un discorso perfet-
tamente nguale a quello del ( 7. 36 ) ha luogo sopra queste ra-
dici, e sopra I Equazione 0¥ — R'1 = o. Dunque qui pure si
troverh , ohe le Q'r, 0'a, Q'3, ec. Q(/) degziono essere radiei di
i’ Equagione @ — V' = o, in cui V' =£010Q203 . ... 00
ugnaglia upa funzione delle &, 2, ec. x°,la quale corrisponden-
temente al valove R non ha che un solo yalore; ma fale Equa-

Tomo X1 1i zio=
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sione QF — V' = o dotata di queste proprietd a cagione di Znon
< 5 pei{n. 41, 24 Mem. ) & impossibile. Dunque sarit ancora
impossibile , che nell’ esponente if abbiasii = a, ¢ per conse=
guenza dovrd essere i > a.

4o. Poiché nella R + 3= o abbiamoi>a (1.2 prec. ),
come nella QF 4- 5 =0 avevamo g >2(n?35), ¢ poiché que=
ste due Equazioni sono di forma perfettamente simile, ne aue,
che colidiscorso. medesimo, mediante il quale sié nel (n.°36)

i 5 2o

dimostrato dovere nella Q" —+ b = o essere : > 2., si dimostres
ik = :

T ancora, che nella R - b= o si ha necessariamente % > a .

41. Supposto pertanto R' = 5, ed ottennta las* 4 b —o,
come nei (0. 37, 3y, 4o) vedremo che anche I csponente & de~
ve essere un composto di due fattori , ciascuno dei quali sia > a4

Chiamati questi ¢, r, onde = gy ¢ nella =0 5 ossia
5" 4+ & = o fatto giusta il metodo precedente $'="T, ni versd
1"+ b =0 Equazione, nella quale si troverd egnalmente dover
esser 1" esponente r composto di altri due fattori, che ditds, £,
onde r= st, ciascheduno de’ quali sard > 2. In egual modo sup-
posto T'= U, I" Equazione T + % = osiridurra alla U+ & i
¢ Pesponente ¢ sard esso pure il prodotto di due fattori, ciascu-
no de’ quali superajil 2. Cosi proseguendo all infinito, vedesi,
che si viene a formare una serie infinita di Equazioni Qf+- 5= o,
Ripb=o,8' 4 t=0,T 42 U+ b=o0, ec. ,in cui
ik, k= gr,r=st,c0., ed essendo cia-
scuno dei fattori g, iy g, 0,ec., 4, ky 1y £, 00. > 2, Ia seric de-
gli esponenti p, &, &, 1y £, ec. sard costantemente decrescente,
cosicche p> A > k> 7>t > ec., e ciascheduno di essi s
mero composto . Ora essendo p numerao finito (1
za di questa serie infinita di esponenti ¢ impossibile , perché col
progredire innanzi tal seric, & chiaro, che giunger'si deve neces-
sariamente ad un esponente il qual sia numero primo . Dunque:
sarlt ancort impossibile la corrispondente’ soviaindicata serie
" Equa-~

nu-
n.°34), Pesistens
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& Equazioni, e quindi impossibilela QF 4+ 5 = ot ma essendo
assurda questa QF 4= =0, ¢ assurda eziandio la (y-+a)* 4-b=0
{n.34.). Dunque allorquando Ja F () sia il prodotto di quante-
sivogliono funzioni 7 (v) £ (1), {y) s cc., € mentre il grado di
una di queste sia > 2.( 0. 84 ), & impossibile , che la Fy)=osia
della forma (y -+ a)f +-b=o.

42. Se manchi la condizione , che il grado & una delle £ (y)
=0, f"(y)=0,f"(¥) =0, cc.sia>a; allora tutte queste E-
quazioni ayranuo il grado 1, oppurea (0. 54, 35), e risultando
il numers g = 1 oppure = 2, non avranno piit lnogo i precedenti
discorsi, e potrit benissimo darsi , ¢he la F(y) = ¢ acquisti la for-
ma (y-+a)? -+ b =o0; ma si rifletta, che questo c2so non appor-
ta vantaggio aleuno alla soluzione della supposta (F) . Se la y” pud
attnalmente determinarsi dalla (y - @)? -+ =0, poteva.gid
anche determinarsi nel caso presente dalla f* () =0, non supe=
randosi da questa Equazione il grado a’, e @’ altronde questa y*
non avendo per tutte ls permntazioni fra le #', &, 2w tnats
che nno , o due soli valori, non & punto opportuna per la soluzio=
ne delln, Equazion genevale di 5 mrado (n. 4, ec. 10) .

43 1 discorsi de’ precedenti ( n. 33, ec, 42) non esigono
punto che la F(y) = o siada trusformata in y = f(z) (NG
del (n.” 2q.) dedotta dalla (VII): in essi la F(y) =o si considera
come un’ Equazione risultata dal moltiplicare fra loro quante si
vogliono Equazioni f'(y)=0, f*(y) =0, /" [y) = 0. cc. aventi
per incognite delle funzioni, qualunque esse siansiy delle 2, 2",
ec., <" . Dunque quanto si & concluso nei precedenti {n. 41, 42 )
& sempre vero, qualunque siano le Equazioni £ (y) = 0> (%)
£"ly) = 0, ee. componentilaF(y)=o.

44. Vogliasi, che una per lo meno delle £ (y)=0.f" [¥)
=0, f () =0, ¢c. per esempio la f*(y)= o contenga non gid
futti, siccome ne’ (1. prec), i valori diversi, che per tutte le
permutazioni fra le o', 2"; ec. 2” derivano dallay' =¢' ()
(=) (=) 1=") (%) ( 1n.° 28 ), ma solamente, € llrm:lsmncnlu quel-
Ja meta de® medesimi, che corrispondeal primo de’ due valori
) () () (a7) ()5 @ () () (") () () supposti nel

Tia (2°n39)
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(2° n. 39 ) rispettivamente = R'1 , Rla. Potrd e
la precedente F(y) = o acqnistare la forma (y+a )P+ =0?
pondo, che se il grado della f7 (3 05 ¢ pe
dei valori della y ora suppostisia > 1, €id non & punto possi=
bile. Chiamato difatti g questo numero, e ritenuta la supposi=
zionediy + a=0Q (n.* 34), onde le precedenti fquazioni in ¥
riducansi, come nel eitato ('n.° 34. resse per la Q) ,
con dei discorsi perfettam mli o quelli de’(n. 34,85 ) si
wedrd sente le Y, Q, ec. conservano, &
eambiano il proprio valore per quelle stesse permutazioni, per
lo conserva, e cambia la ', e che per consegnenza il grado di
,f‘ (0—a)= n,f' (fl—u)_..o ce.

in questa ipes

ite
che ancora nel ¢

S0 p

fio al primo L.sl(nclb( )(,t ) (& }(_ ;(*, 0o Uum.m, come
nel (2° 0.° 36) Q'1, Q'2, @3, ec. Q' (g) levadici della £(0 —
cisseune dei cosfficienti di questa Equazions essendo una fu
ne della forma funz! (Q', Q2; Q'35ec Q' (g)) (ne 105, 3.
Tcor. ), conserva il proprio valore , tanto per guelle permut
ni fin Je &' 25 ec. 2%, sotte cui conservano il proprio le Q'r, (2,
Q3 ec., Qfg) . come per quelle altre, sotto cui 0'1,Qa, O3,

St

0. Ql(g) cangiansi fra di lovo, e lo stesso dicesi pur anche dei’

<oeffieienti di tutte le altre Equazioni £ (Q—a) =0, £1{Q—a)
= oec. Dangue ciascuno ditali coefficienti, ¢ perd anche il coef-
ficiente b nela QF -+ &= o, non cambieri punto valore per tutte
queste permutazioni, per cui non lo lcambia. la o' (/) (&) (=)
(=] (+%), ed avri per conseguenza corrispondentemente a que-
sta funzione un solo valore; e pr!u-mlun: aver un alteo corrispon-
dentemente alla @ (v") (&) (+') (+"%) (%), il pris
quello, che & contenuto nella precedente QF 0.

Citr posto , & chiamato 4 il numero delle ¢, Q' , ", ec. sa=
xk, come mel (n235), p=2gh, ¢ ridottusi Ja Qf + b = o alla
Q% 4 che deve essere fi> 13
perché se fosse A= 1 Ja Q + & =o diverrebbe QU +b=o.e

que-

mo di questi sard

b =0, o dico primieramente
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s g> 1, e quindi pei

qnesta & nn’ Equazione, la quale peres e
wwente similea quello

{n. 41,24 Mem.) con un discorso pe
del (170,236 ) si trova impossibile .

Faceinsi QF = R, onde si abbia R" 4+ b= o Essendo k=1,
con un discorso nguale & quello del ( n.° 37 ) vedremo, che in
conseguenza dei (1. 41, a4 Mem. ) la R* 4 =10 non pud ave-
e per radici i soli risultati, che da una sola funizione R provengo-
no per tutte le permutazioni frale 2y a” 2" ec. =¥ EDI'J'ia[;Dn‘d(::u-
ti alfa o () (&) (=7) () (2"}, © che deve avere per radici i
risultati differenti, che per le permutazioni medesime nascono
da pii funzioni diverse R',RY, R™ ec. Chiamato adunque | nu=
mero di tutte queste R', R, R’ ec, , ed i il numero dei isultati
diversi. che corrispondentemente alla & (') (.c") {&") (") (=) ot=
tengonsi da una di tali funzioni, sard qui pure, come nel eitato
(n287.) h=ity e laR? 45 =osiridusd alla R* 4+ b =o.

In questa R% -5 —o deve essere i>1: perché se fosse
i= 1, la Ravendo allora per tutte le permutazioni fra le 2, "5
£ 1) () () ()5
1! Equazione QF = R’, come nel (1" n.”3g) pel (n:"38), e pei
(n. 41, 24 Mem. )si troverebbe assurda .

Come si & presentenente trovato, che nella ¥+ b=o0,a

ec, @ un solo valore cotrispondente alla @’

cagione di g > 1, deve essere ancora h>1 ; cosi nella R"*-l- b=o

vedesi, che essendo i > 1, deve eziandio risnltare £ > 1 .
Facciasi R = §, e dalla R

si appli

-+ b= pottenuta la 8§+ f=o,
hia questa, ed all’ esponente £ quanto si ¢ detto yappor-

toalla R* 4 b =0, ed all’ esponente i3 vedremo quindi dover
essere anche & 1m numero composto di altri due, che , come ncl
(0. 4¢ ), dird g, r, e doveressere g > 1, r > 1. Col supporre
i dottsla 8 2 2 :
S'=T'ridottala 8" + b= oalla T' + L = o0, si troverd parimen-
ti dover essere rugnale ad un prodotto sty ineuis>=1, 75> 15
€cosl

in progresso . Dunque eziandio nel caso presente nascerd una
serie di Equazioni Qf 4+ b= 0. R + b=0,8" +b=0, T +
H=0y
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s ec., la qu:h‘, c‘ﬂencto,v: ghysh=ik, k
fto tutti i numeri g, i, gec. hykyr,ec. >
nfinito, ed in cui ;_h esponenti p, ks ks 7, e
decrescendo , e dovrann’ essere tanti numeri ¢
sendo p numero finito, una tal se joni,
osservato nel (n.241.), & i . Dunque sard imp
ancora nellaipotesi del ( n.° pres. ), che la I
forma (y+ a)f 4 b = 0; mentre perd si ah!n\ g L.

86 sia z =1 sallors potrdssucoaders,) chella Precedstite £ )
uisti la forma (y+ a2 )f -+ b= i
ohio:abbiataimaonteimal (n Saa: ) LBl esosranes Bl o el lor-
ma nel caso di 1 &alffatto inutile per la risoluzione della (F) .

45, Questa Equazione F (¥) = o se deve esser priva della
forma (y + a )’ + &= o(n.* 44); non potrebbe poi avere un
qualche fattore, i coefficienti del quale siano funzioni razionali
de’ coefficienti proprj o dei coefficienti della data o della prece-
dente funzione & () (+") (") (¢¥) (&%), e dal quale possa in se-
guito ricavarsi un valore della y atto immediatamente, o media-
tamentoallo scioglimento della (F)? Rispondo, che nd . Difatti
JaF(y) =0, si truova con i discorsi stessi (de’n. 29, ec. 32 ) won
altri fattori, i coeflicienti de’ quali

ryec. s ed o

potsd protraersi

nde

an sempre

iposti s ma es-
ome abbiamo
sibile

== 0ac

av no funzieni razio-
nali. de’ coeflicienti proprj, o di :1upH| della (F) , o della o' (<)
(,L")(y,“)(r ?){2), se non che i primi membri delle quua.»mm[ ())
S (v)=0F {r)=0, ec. , dalle quali & composta: ma le rad
queste f1(y) = 0, f" (¥)= o0, £" () =0, ec. tanto dalla Teoria
delle Equazioni, quanto dalla Memoria sopra la Insolubiliti . e
dai precedenti ( n. 5, ec- 10, 44, 43) ec. sappiame esserc o in-
determinabili, o inutili alla solnzione della (F) . Dungue ec.

46. Da quanto viene concluso; e nsserito nei (0« 41,42, 43)
vedesi che resta pi mente sciolta la difficoltd che ci siamo pro=
posta nel (n.” 33), e cid qualungue siansi le trasformate f* () =04
Jl=0f" (r)=o0,ec. (n 43), dalla cui moltiplicazione risulta la
F(y) = o anzi dal { n.° 44 ) si vede, che la difficoltd medesima ri-
mane sciolta eziandio nel caso, in cui si voglia, che la
contenga per fattori quelle parti delle trasformate , che cor
l]U.’L—
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pondono alla o' (') (=) () (") (+7) » parti, le qualipei (n. 2Boy
150, 147 Teor. n. 37, 41 Mem.) sono semwpre determinabi-
1i. Dal ( n."43) poi apparisce, che neppure in quest’ ultima sup-
posizione dalla F(y)=o possono avessi dei fatto opportuni, on=
de scuoprire nella (F) & listamente, o medi te i valori
dellaz .

47. Nel(n.” 241 Teor.), e nel (3.7 Intr. della Mem. ) ho det-
to, che la funzione frale o', 2", 2", #'%, 27, la quale & rattice di ung.
quelle trasformate , che deggiono immediatamente, o media-
tamente servire alla soluzione della (F) , pud sempre supporsi ras
zionale ; perché se si supponesse ir nale, 1.° Ia trasformata
corrispondente per questa ircazionalitd 's* inpalzerebbe maggior-
mente di grado (nd 241, 136 Mem. }, e quindi sixenderebbe pii
difficile a risolversi; 2.° dallo stato d’.irvazionalith della suppo-
sta funzione pel (1. 158 Teor. ) non si trae vantaggio aleuno so-
pra di una funzione simile razionale , mentre da tal funzione vo-
gliausi determinare i valori della z nella (F), o quelli di un’
altra funzione delle o', &, 2", %, «* . Supposte le due
¥ = 2 LN NN, = = ) ) (7)) Fruzioni simmi
li (n.? 4 Teor.) . tali cioé, che per quelle permutazioni medesi-
me fra le 2, 2", 2" 2%, 2% per cui la ¥ conserva, o cangia il pro-
prio valore . lo conservi ancora, o cambi in corrispondenza la =/,

e supposta lay' irrazionale , e razionale la ', la trasformata pri-
micramente in y sard di un grado pittalto di quello della trasfor-
mata in z, e secondariamente nel cercare dalla 2! il valore della
2 50 quello di una terza funzione u=F'(z) , se cadidmo in un”
Equazione di grado per escmpio ¢ , si caderd eziandio iniun’ E-
quazione della stesso grado’y , mentre questo valor dellaz, o
questa finzione # si ricerchi dalla y'. Egli & percid, chietanto
nella Teoria,, come nella Memoria non si soxio , rapporto alla so-
luzione delle Equazioni, considerate punto le trasformate, che
hanno per radici delle fanzioni delle x'yx" ec.a” itrazionali : ma
quantunque il grado dell Equazione in y===(z){#){=")(=)(1")
essendo uesta funzione inazionale, sia troppo alto ; non potreb-
be tale equazione acquistare la salita forma ((y-+a ) + b=

od
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od avere un fattore determinabile,; da cni possa ric
della y opportuno immediatameste , o mediatamente allo
dalla y' il va~

rsi un vas

Tor
scioglimento della (F) ? Quantungue , nel cercare
lore di nna ione u, cadasi in un’ Equazione di grade ¢ trop~
po alto, non potrebbe darsi, che anche in qu Equazione in
u fosse determinabile un fattore atto alla soluzione della (F), o
che fosse essa ridueibile alla forma {# ~+ a)! + b=07 Ecco altri
due dubbj, cni & necessario risolvere .

posta pertanto la y=o(x)(x")(x")(x")(") irrazionale,
Teor. )sappiamo , che la varietd de’ suoi valori di-
pende da due ragioni , dalle permutazioni ciod , che possonsi fare
1ra le z, 2, ee. 2% e dalla irrazionalith della fun . Tenia-
mo conto in primo luogo dei yalori diversi, che dipendono da
quest’ ultima ragione, ¢ chiamati y' =g (x) (<) «" )+ 075
e (=) ) 5 o & Y)Y (") e, 4 risule
tati, che ottengonsi dalla y = g"(x)(")(=")(x *)(x") corr sponden-
temente ai diversi valori , e alle combinazioni diverse dei radi-
cali, che vi si contengono, esegn in seguito in ciascuna
delle ¥, '3, ec: tutte le permutazioni frale af, 2% ec. 2% Ope:
randoin simile guisa, otterremo evidentemente tuttii dive
valori della supposta ¥, e quindi dal loro numero il grado dell
Equazione corrispondente .

Sia fi(y)=0 I Equazione,, che contiene tntti i valoyi diversi,
che ottengonsi dalla y'=¢'(a')(a")(«"")(a"*)}a") per tutte le permu=
tazioni fra le 4/, 2", ec. 4*, sia f(y) = ¢ Equazione, in cui si
comprendono i valori tutti, che nel modo medesimo provengo-
o dalla =" (x')(+")a")(x"*)(+*}: contengansi dalla "' {y)=civa-
Jori provenienti nella stessa guisa dalla y'= " (o) (=) (=")(=") (2 s
e cosi in progresso, e sia finalmente F(y) = o I" Equazion lie
tutti insieme riunisce i valori della y . Questa F(y) = o equiva-
lerd evidentemente al prodotto di tutte le f(y)=o0,f"(y)=0s
Fely) = 050!

49. E facile a vedersi , che i discorsi tutti, e perd tutti i
Teoremi, che sonosi esposti tanto nel Capo 13° della Teoria , co~
me nella Memoria rapporto ai risultati provenienti da nwa data
fun-
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n razionale pertutte le permutazioni fra le
8i verificano eziandio , allorehe la funzione data sin irraz
purche in quest” ultima ipotosi si conservi nella data [
costante il valore , & la combinazione dei rudicali, che vi si con-
tengono . Dunque neppure tea le Erquazioni f(y)=o, " (y} =04
SY(3)=10, ec.del (n.° prec. ) alcuna ve ne potri essere, la qua=
le , mentre abbia I’ esponentc > 2, possa aequistare la forma
(r+a)f+b=o(n! a2, 21,24 Mem.), o la quale contenga als
cun fattore , i cui coefficenti siano funzioni razionali de’ coeffi-
centi proprj, 0 dei coeflicenti della data (1. 28 Mem. , pree.
mlaz).

Ora queste £y}, f'(y): f*{y)» ec. sono evidentemente tante
funzioni, I'una delle quali non proviene dall’altra per delle per-
a 20
ec. 43 ) sacagione di quanto abbiam detto poe’ anzi, applicansi
tutti eziandio alla F(y)=o del ( n.* pree.), giacché questa
F(y)==o proviene cssa pure, siceome I altra dei (n.f20,43)
dal pradotto delle indicate £(y)=0, Sy
& per conseguenza noppure ossa F(y acquistare la for-
ma (¥ +ajf + b= v, né potrd avere aleun fattore divesso dai
L) L)1) » ec- i coofficenti del quale siaucfunzioni razio-
nali dei cocllicenti della proposta, o de’ coefficenti proprj.

50. Rapporto ora alla seconda delle diflicoltd proposte nel
{n.” 47.), osservo, che volendo attnalmente da un valore della
¥ determinare il yalore di una fanzione u , razionale essa siasi,
o irrazionale, conviene ritrovare primicramente questo valor del-
la ' 5 ma simil valore non & mai determinabile , se non quando
la corrispondente 6'(a)(x")(="){(='*)(x") abbia per tutte le permuta-
zioni fra le 2, ,ec.z® 1o, o due soli valori (n.*14 Mem., n."276
Teor. , prec. n.° 5 ). Supposto adunque , che la y' abbia dipen-
dentemente dalle permutazioni questo solo, o guesti due soli va~
lori, poiché esso nel primo caso & della forma ot ! TaY)
@ el caso secondo i due valori fia loro diversi della y' sono i due
sisnltati #'(e) (") (@) (27 , ¢ ("))} w")(x7) corrispondenti
due del (2°n.° 3g,n.° afc Teor., n.!fo, 10 Mem. ), poi-

Tomo X1I. Kk che
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a Equazione in u deggiono: deters
ay', e poiché fis
luogo le yie

¢hé i coefficenti della richi
minarsi dipendentemente da nno dei v
nalmente rapporto eziandioalla o irrazionale b
flessioni fatte uu(n 48, 49) 3 nesegue , che satanno qui pure
applicabili  raziocinii dei (n! 21, 22, :»4, 4 Me d i day
.43, 44. 45, 406, 49}, e perd chc- ' Equazione in #né pud aye-
re alonn divisore, i coeflicenti del (uale siano funzioni commen-
surabili de? coefficenti proprjs o dei coefficent: della data , 0 fun=

foni razionali del rispettivo valore dellay’ (10245 ), né pud ac-
la forma (u--a)’ + b=0, mentre nel primo degli ac
i q>2, & nelsecondo g > 1. La supposi
0 gas0 , € que Ala di g =1 nel easo sccondo sap-
i alle scioglimento della () (n "4, 44 ) .
soluzione dei dubbj lnopostn nel (n.° 47) ottiencsi adun=
que nella guisa medesima , con cui nei (n.f pree.) sonosi sc:olm
le dificolta esposte nei (0! 24, 83,44 ) -

loti del

e

5t. Tanta nella Teoria , come nella Memoria ho con:idera-
to, che i valori della 2 nella (F) si vicerchine imm nte
dui valori di una sola funzione Z (x Teor. ) , oppure

& (1.° 3o Mem. ) 3 ma sc in tale ipotesi i valori della z non
sono determi i i é i 0y non potrebbero pot
esserlo., mentre si eerchino dipendentemente da dug . o pin fin-
sioni combinate fra di loro in un qualche determinato modo ,
qualunque esso siasi ?

Per spm\dpru asimile dubbio, posto o(r)(@)(=") (=) (" }==,
) () YY) = s - sippon=
ghiamo di er i (lal Pr;xnuul.n Zyut, vy €C.y e di otlenere
qml)dt x Bquagione f{2)(z)(u)(¥) - . . . = 0. Ora 0 si vuole , che
ciascuna delle =z, u, y. ec: |unamV1 il proprio valore per tutte le
ermutazioni semplici di 2 gevere (n.} 256, 277 Teor 6.° Intr.
\[Fm) chie possonsi esezuire fra tutte e cingue le w2z z™ 0
o si vuole , che qualeuna delle stesse funzioni , per esempio lauy
per una delle permutazioni indicate. Nel secon=
i la e avendo un numero di valori ta loro diver-
atioit <5 ( n.® 262 Teor. , 0% 4 Mem. )5 dipenderd da u

e — e e
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zione di grado non mingre del 5.°, della quale, come apparis
da guanto si ¢detto nei (0! pres nion §i pud otierere la solu~
zionie. el caso primo poi col discoreo medesimo dél (1.°31Mem.),
si vede , che dai valori delle zsu,r, ec. combinate, comunque
vogliasi , fra di loro tutte dipendono in ezual modo le 2,7
x"*,2%, cerchinsi esse da tali valori ad una ; ad nna, oppure adue
adue; oppureatre. atre, ec. Dunque non potendo queste ra-
, che esserc comprese tuite, € in egual modo nella sola
— o, tale Equazione sard di quinto grado , ed
s i valori del~
tisolvere

i |

di
FE0) -
anzi sard identica con la data . Dungue per ottene
Ja x in questocaso, converrebbe cadere a dovere infir
1a stessa Equazione proposta, € quindi le 2, u,y, o, diverrebbe-
ro inutili . Dunque tanto nel piimo, come nel secondo degli ac-
cennati casi la moltiplicith delle funzioni insiem combinate nul-
1a giova alla risolnzione della Edquazione data di 5." grado .

5a. Quantungue non possa 1' Equazione generale di 5.° gra-
do ¥idursi mai ad altra Equazione , che si sappia risolvere. ¢ dal-
1c eui radici sappiansi poi dedurre immediatamente,; o mediata-
mente le radici della proposta; non potrebbe egli darsi, che in-
dipendentemente da qualunque trasformazione si potesse sup-
porre 5 od immaginare , anche all’ azzardo, una quantita , od
espressione algebraica, 1a quale sostituita in luogo della faces-
se yerificare I' Equazione data ?

Rispondo che no. e lo dimostro . Poiche 1" a
titi s od espressione algebraica , la quale si vuole radice delig
ta Equazione di 5.° grado, pud , mentre esista , essere formata
diversi termini 3 chiamati questi P,0,R, ec.,supponghiamo. se &
possibile, #=P + Q-+ R + cc. Dovendo la a7, e perd 1 termini
P,0.R, cc. essere evidentemente funzioni degli A,B,C, cc. coef-

ficonti della data Equazione (F), incuim =35 ,

1.2 Comincio dal supporre P=}" #, in ovi p sia aumero
intero , € la b sia funzione razionale degli A,B.G, ec. In questa
ipotesisi colloching nella & invece dei coeflicenti A, B, G, ec.

Kk a ilo-
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la I/ & diventes

325
ek -c", x*, che chiamerd

iloro valori espressi per le a'galya
r& percid una funzione delle ',

P
o)== (=) cndcl’=!/b
tal
diversi valori, e alle combina;
xe forme

o))" Nx")0)s & 2
mnusmu[t.n rrazionale, potendo corrispondentemente ai
alt aml:-ma-

dei radi

diverse, osprimiamo tali forme, comenel (n.* 48) per le
b G S A
[n una qualsivoglia di queste funzioni, per esempio; nella
x)(x")(x"7)(2%) eseguiscansi tutte Ie permutazioni fra
y : sotto simile operazione io dico. che la
J=%) o dov: were sempre la medesima , ed
avere quindi la forma @ifa',x’x"sw%a’) (2 n 3 Teor), 0
dovrd acquistare due soli valori tra loro diversi, cioi: i due
& L)) (") e )T ! (e e () o ‘)mnupomdvnh ar due del
precedente (2.° 0. 39. ), ¢ ai due ', ¥ del (n.°36. Mem. ), Im-

joni divers

perciocchi clevando la P b allapotenz p7, abbiamo cor
I' incognita P m\ Equazione P = & la qus ale pei (0. a1, 28
56 Mem., prec.’ n! 49, 50) non pud aver luogo s¢ noi se negli
Llu ati due casi. Ma cid, che detto della -‘I'(.v'](\
dicesi egnalmente della @ () (+"){(x")(x")(=") } s del
(=")(="}, ec. Dunque non potendo ciaseuna di quuste fimziont ac-
quistare per le permutazioni tutte fra e x',x", ec. #%, cheuno
o diie soli valori differenti tra loro , esse medesime . € petd P
i non cambiar mai di valore,
Tnt, Mem.)

24,

dovranne in questa prima ipol
qualungue permutazione semplice di 1." gene 1o (62
scasi fra tutte ¢ cinque insieme le x7, x”, ec. &%

2 Vogliasi P = }/( Pt i/b ) » in cui 4 sia numero in<

tera, hl/& s u;-nio i dm,.mn s

pposta nel ( pz 135 ‘el
enti A, B, G, ec. della{E)!
. i loro valori espressi
per

:uaumm (qui pure invece d‘_,h AT,

|
|
|
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perls a, 7, ee. 2%, la @ diverrh evidentomente una funzione
deolla fornin funz. (& &% 2, ¥* a%); conservandosi sempre
1a medesima sotto tutte le permutazioni frale 2!, 2% ec. 2% Fat-

P
ta poi la stessa sostituzione nella ]/.’1 , st questa diviene una
funzione irmzionale delle o', 2”5 ee. x*, prendo uno de’ suoi va-
Jori & () ) ")) @ ()N N0 ) ) )

(+°) 5 ec. supposti nel ( prec. 17 ) per esempio il primo, e

7
avremo @ -+ |/ b = fonzione (&', 2y &', &% 27 ) - ¢ () (=)
) () 3 ma per tutte le permutazioni fra le o', 2, ce. a¥ I
o (¢)(+)(+")(=*)(=) non pud acquistarc, cheuno, o due soli
valoyi differenti tra lovo, quelli eioé, che abbiamo aceennati nel
{prec. 1°). Dunque per le pernmtazioni medesime dovra in cor-
rispondenza acquistare uno, o due soli valori tra loro: diversi
o ln Funz: (' 552", 2% %) 4 of 2 (e ) =) ") ")
Pongasi la somma di queste due funzioni, ossia 1l corrispondente

P
valore della quantiti a + l/b = ¢, chiaminsi ¢';¢" idne va=
L
Toriidella ¢, allovquando la}/ & ha i due ' 2f) () () (&) (+*)s
2. 3
@ (v) (#) (27) (=) (=) ( prec. 1), @ sia l/(a + l/b ):l/c

funz. (xy 5", 2" %y 2® ) 4 o ()" ) =

F ()" («")(x)(x7) . Potendo di nuovo la F () (2)(x") (=) (>1)

risultare dipendentemente dalls na funzione irrazionale; de-
notati qui pure, mente cid succeda, siceome nel ( prec. 1%) ,
con tanti apici soyraposti alla F' i valori diversi, che per tale irra-
zionalitd provengono dalla F (x){¢/)(¢")(x"*)(x") , prendiamo.uno
gualunque di essi, per esempio il valore F'(x)(«/)(x")(x"){x").
Ora anche in questa fanzione F (¥)(/)(")(x)(x) io dico, che
tutte le permutazioni fra le x' , /. ec x® non possone mai pro-
durre, che uno, o due soli valori differenti tra lore. lmpercioe=
chié
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»

¢hi: mentre si hia !/1, 2%}, wisultando ¢ = finz,

(22 o (o)) ) () (47)» questa e conserveri seme

pre il proprio valore qualunque permutazionesi fac

ec. 2 e per conseguenza yuello stesso, che nel (pree. 1°) si & detto,
7

trafe <y 2"

g
esi uconclusodr!lni/é, dicesi qui pure, e si conclude della l/c.
2
Quando poi la P/l:' ha i due valori @ (+) () (+*) (=) (=9,

@ (x J\.v)( ") (#%).(x"); supposto allora /. ¢ =z, e formata I'E-
5 valori della B (x) (") () (x *) {x") corrispon-
(*) (=) ax”) ' )pﬁ) e perdalla ¢ esisteranno nella
o gli alri corr fenti alla’ @ (x/] (x) (=) (" )= 8

3 ana egli & impos=
ribile, che in an’ Equazione della for = qualunguie
delle sue radici, e perd la F{(#) (<) (") (« abbia perle per-
mutazioni tutte fra le x', 2", 2" 5 i alore (1. 41 ,
a4 Mem. .pm n.49,50). Dunque ) (=) (27)
(=) (x7) nente alla @ (x) () (z") (x) (%) un so-
1o l'alurs, ] meite alla @' (+")(x)ix") (%)
(™), essa per tutte le permutazioni, non potrd mai acquistare ,

10, o dute soli valori differenti , e quanda questo & nno, tal
s #'%5 2” ), quando son due, tali saranno
F (1) () (=) (£ (& ., I () () (") (<) (') corrizpondeati
ai solich due " del ( 5.* 36, Mem. ), e i due del (pree. »
39) - Dunque, ciocché si & detto della I () (") (+")(x™)(+7) di-
cendosi in egual modo di ciascheduna delle F'(z)(x")(z "')(w,( s
F'' (£} (=) () (") (=7} » £c. ne segue che ancora quando si ab-

che

valore surd K (

BiaP = l/ (a+ I/I:) essa P ridotta a forma di funzione delle
iz el consery cmpreil proprio valore , qualunquo per-
mutazione semplice di 1° genere facciasi fra tutte e cinque le
& -Z”, c. 2"

5° Suppongansi quante, e quali si vagliono funzioni razionali
dej
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dei coeflicienti A, B, €, ec , che denomine @, ary az,ec. . %, b1,
b2, ee.y e supposto, che ¢ oi rappresenti una funzione razionale

7, T r-=/
quale si voglia delle b1V b2, ec.a,ar, a2, e, es-

1
sendo s, pry 2, o0 tanti nume

¢, essens
do anche ¢ numero intero. Col discorso istesso del ( piec. 1) si
Fa P2

I, b2y ec. & fun-

P
truoya, che ciaseuna di queste V 5

»
zione delle 2, 2", ec. 4% quale ne & la [/ b colisuppo ta - Dun-
que, rinovato il raziocinio del (prec. 2°), troveremo, che qui pu-

s
relhhP= l/c ridotta & forma di funzione delle a’,2". ec 2® &
tale, che ciasenno de’suoi valori dipendenti dalla irrazionaliti (se
mai tisulta ivrazionale) deve. siccome Ja B () (5 ) (+7)2"%) (+7)
del { prec. 8%), acquistare sotto tutte le permuta uno , o due
soli valori differenti fra lojo. e per conseguenza che ancora in

questocaso fa P _i’/r deve, qualungue permutazione sempli-
ce di 1% genere facciasi fra futte le x', £ ec.; 27 conservarsi sem-
pre la medesia .

Se nel ( precedente 1°) si vogliala@ (z7) (") (&) (&7 ( 2%)

& razionale , e cosi se razionale si voglia nel ( prec. 2°) la

() r
F (<) (&) () (9 () =

’)
zione delle &', =, 60, 2¥ a hi/r del ( pree. 3°);
tey che i diso sin’ o1z hanno sempre
te, ed anzi, che viesvendo essi pit semplici, con

sgiore si ginnge sem pre alle medesime conclusioni.
4" Olere ") &i formino quante altre funzioni
si vogliono razio o di tutte le precedenti quantitd

v s
Ay ATy G253 €0y E/b ;/ b1, Mba, ec., ¢ denomiuate queste

€1,

b), e razionale la fun=
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1y 02 ycec., g ritenuti sempre interi gl indici de’radicali. &

esprima con la lettera d una qualungue funzione razionale dells

r pr o3
&y aryas, vc.l/b, bl,_l/t’u,cc. I/c, ’f/u,l/m,

ec. esia P :I/d Sostituiti in luogo di tutte le :||mnlil:’x sche
formano la d i rispettivi valori esp:
che ciascheduna delle funzieni, L‘lu-.
per tutte le ]n:nm\l.‘l'l.iﬂhi fi FL o

o due soli valori tra loro dives
ra la funzione , a cui ..mm.pundmlrmmne divi
tale per conseznenza col discol esso del (|=
¥l Ls_cxclnfnmmuv,: onale essa siasi, 0 in

ioperle a2l ec.xty poi-
ultano , non

10

i re che uno,
, 2%, 8%, tale
uguale

4 anco-

ad,e
) si truov

i

ionale,; a cni si

t/d. Dunque eziandio nella ipotesi presente

» quas

fenie le s’y 2", ec. 2% la P = d non cangerd mai d

16l Toda L icon‘ei Hel (‘prec, 4°) si & formata la d,
faceiansi quante alive Fanziodi si vogliono , chie divd di, da , cc.,
se con lalettera ¢ si rappresenti v ione, qualungue siasi,

4 ¥ s
onale delle @, a1, a2, ,.,]/b-, l/t‘u ‘! !/b: 5 €CLy l/p,
i/ 2
l/d, V v, l/ffn, ec., & se si voglia

egnali a quelli de” ( pre

ra
§hap
P lyc; con

s/

troveremo, che eziandio questa P =}/ ¢ & una fun
joni semplic

genere fra tutte e cingue le indicate radici , conseryasi sempra
del valore medesimo .
Lo stesso vedesi fi

allor-

ilmente , che deve accadere, anch

t
siP_[// 2. essendo g una funzione quelundgue
ra-

guando vog
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7 Pt P
wazionale delle 2, a1, az,ec., )/ &, br, Vba, ec. ¥ ¢,
Vcr, l/m, ec. l/d’ l/dx,l/dm, ec. l/c, l/H;

[/ea . ec.; e cosl in progreséo .

Ora con la letrera P uene rappr escnlal.o per ipotesi un solo
termine finzi de’ cooffi iA,B, C, ey ecosi
con cisscheduna delle altre Q. R, ec. Dunque qncsm termine P,
¢ quindi ciascheduno degli altri @, R, ec., dovendo, qualunque
©s50 siasi , ngnagliarsi sempre ad una delle quantita supposte ne’
{ prec. 1° ec. 5° ), ad una cioé delle quantiti, che sonosi espresse

¥ 7 - g #
con lea, &, l/.:, l/d, ]/e, l/g, ec.; ne segue, che

ciascuno de’'medesimi P, Q, R, c. sard sempre tale, che, collocati
in luogo de'coeflicienti A, B, G, ec. i loro valori espressi per le x',
@' ec. 2® , diverrd sempre una funzione, la quale, qualunque
rif'rlnutﬂzmnesvmphm di genere-1° si eseguisea {ra tutte queste
&' 2", ec. 2%, non eambiery mai di valere -

Gio posto, ed eseguite attunlmente invece de’ coefficienti
A, B, G. ec. le sostituzioni ora indicate suppongasi, che risulti
P= ) () () () ()5 Q= (4) () 467 (69 (4
R'= 03 () (2") (=) (+"*)(") ; ec.; P Equazione ' =P+ Q + R
= ec. supposta a principio del presente numero diventeri pereio
= 1 (2 () (") (%) (=7) A ea (&) (2) (&) (+7) (25) 23
{2) (=7) (2) (a) (x*) -+ ec., e perd a cagione dia'=2a"+0©
(4" 4 2" 2" &") avremo #' 0 (27 + 2" - 2" - 2%) =
B () () £ (=) () + 0 (=) () () (6 62) + a8
() (2"} (™) {2"%) (+%) +ec . Ora in quest’ ultima Equazione,
la quale per la gﬂwmhm ﬂelln (F) deve essere necessariamens
te identica, eseg una delle per i <cmpl:c:d| 1 ge-
nere fratutte le z', x"; ec. ¥, quella per esempio per cui T 2 si
cambia nella 2, la 2" nella &', la x" nella z'7, la 2 nella »¥,

Tomo XII Ll la




266 RisposTa AL DUBBJ FROPOSTI €€.
¢ si replichi tale permutazione fincht $i puo. Sot-

Jaa” nella 2,
d 4 consers

to questa operazione, d do per 1 a i
varsi sompre ¥ nguaglianza, avremo
Mot a( et a2 )= (@) () () () () &
#a () (&) (=) (=) (&°) + %3 (=) () ") (=) (2°) -+ e
2" 4 o ("4 242 4 at) = dr () (") (=) ") (=")
g () () @) () () + ¥3 (&) (=) (67 (7] () + e
2 o (& e 2 Aeat e ) =0 () (47) () () (+) +
#a (") (+7) () () () 43
24 o a7 & o a2 J=%1 ) (&) (=) (=) (") 1+
a2 (27) (%) (&) () ) = ©3 (#) (=7) () (=
2% o (2 a4t ) = (#) () !
b, () (¢) 1) (@) 08 (@) () () () () - e
mia, per quanto si & dimostrato ne” ( prec. 1% ec. 5° ), abbiamo
ancora
1 () e = # )Y N
= &1 ) () 0) @) () =01 () (&) () (21 (=) o patic
menti sono uguali fra foro i cinque risultaii, che abbian denota-
ti con la 2, i cingue denotati conla # 5, & cosi di zuito. Dun-
que nelle precedenti cinque Equ oni risulzando i secondimem-
bri, tutti uguali fra loro, tali dovranno esse fra Toro anche'd
prinii, @ per CONSEEUenza avremo x
¢gli & un assurdo , che le eingue ra
cadi 5° grudo , stano nguali fra loro: dungue sar.
1a la supposta Equazione z'=F + Q+R+ecse
seguenza impossibile, che possa mat truovarsi , anche all”azzar-
do, una quantitd, od espressione alzebraical, la gual sia radice di
un’ Equazione di 5° grado generale .
53. Quanto abbiam dimostrato, e concluso nel precedente
(n.t 52, ) vedesi, che non solo scioglic Ia ohbiezione ivi fatea ),
ma inolire serve a pruoyare I Insolubilith della Equazione genes
rale di grado 5° introducendo, come si & avvertito nel { n.223),
Ia considerazione dei radicali, che doveebbero contenersi nel vas
lore della +, e finalmente costituisce un discorso, per cui si di-
mostra la Insolubilita medesima indipendentemente dalla consis
de-

) (e
) ().

surde anco-

A per con-

a0 () () () (),
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derazione delle trasformate, o risolventi successive, ¢ dei loro
fattori .

proporre dei dubbj simili ai precedenti rappor=
to alla I th algebraica delle Eq ioni generali di grado
superioreal 575 si potranno essi in conseguenza de’(n.” 28.Mem. ,
pree. n.° a7, 0. 64, 63, 06. Mem. ) risolvere con i raziocinii me-
desimi de’ {n.! pree! ).




