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Av Bocio Paoro Rurrin:

SULLA SUA DIMOSTRAZIONE DELLA IMPOSSIBILITA®
DI RISOLVERE LE EQUAZIONI SUPERIORI
AL QUARTO GRADO

Da Cuanrnaxcesco Marrarrt
Riceonti il dt ab Aprile 1804.

.
Legregio Socio Paolo Ruffini, il guale essendo di professio-
ne un valoroso seguace della Scienza del eelebre Vecchio di
Coo , rinnovando la memoria dei Cardani, e dei Commandi-
niy merita di essere annoverato tra i Geometri di primo gri~
do, nel suo bel libro sulla Teoria delle equazicni, stam-
pato in Bologna I" anno 1700, e appresso in una Memoria
inserita nel Tomo 1x della Societh nostra, ha inteso di dimo=
strare impossibile la risoluzione , in termini finiti , delle
equazioid superios al quarto grado . Siccome quella delle in-
ferioni spetta interamente al valore degli Ingegui ltaliani ,
dai quali i primi metodi di tali risoluzioni sono felicemente
scaturiti , cosi io, che m’ interesso moltissimo per la gloria
della mia nazione , desidero ardentemente , che si possa as-
serite 5 averla su tale indagine portata il Collega Ruffini
al suo colmo , collo stabilimento solido di un Teorema , che
folga. I adito ai Geometri di nuovi ed inutili tentativi per
giungere a questa meta . Pertanto insortomi qualche dubbio
conteo tal sua dimostrazione ho ereduto ben fatto di esporlo
nel presente mio seritfo, assoggettando tutto quello che sa-
1o per dire alla sua rispettabile decisione. Con tale occasio-
da ne
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ne prendendo la cosa da pitt alte, premetto un' iden della
genesi delle equazioni, Ja quale per I’ uso che ne ho sefie
pre fatto, mi riesce pitr familiare, e sostanzialmente non di
ferisce da quella che mette in pratica il Consocio Ruffini .

Per procedere con qualche chiarezza in una materia
per se scabrosa e difficile , avanti ogni cosa premetto .

1.° Io considero le equazioni mancanti del secondo ter-
mine , di qualunque grado esse siano , ed assegno alla rad
ce tante paiti , quanti sono i coefficienti indipeadeuti 1 uno
dall’ altro dei termini dell’ equazione ; per esempio, per I’
quazione cubica 27 -+ ax 4+ & = o, stabilisco la radice x
m -n, ciok spezzo la radice in due parti, perché due sono
i coefficienti indipendenti nell’ equazione, @ e b3 e in ge-
nerale per I’ equazione &’ +ax™* 4- b2 eaTH
-+ u = o stabilisco la mdice x=m+n+p+g+.,,.. 8
~+ ec. , essendo r—1 il numero di queste parti della radice.
Non credo che al dotto Ruffini possa dispiacere che io
sideri le radici divise nelle suddette parti, laddove egli ne'
esprime ciascuna con un sol simbolo, perché in sostanza qua-
lunque delle due espressioni & sempre converti
qualor si voglia «

2% Tooltre per Ta ione delle mie eq
niche , che si confrontano ‘eolle proposte , io mi servo delle
radici dell” unita elevata al grado dell®equazione, il gual gra-
do , supposto r, potri essere espresso cosi /7 — 1=o0. Sia
per esempio 1” equazione di teizo grado 2 +az +-4 =0
di cui suppongo una radice w=m - n; a questa cors
ponde 1" equazione cubica dell” nnith /2 — 1 =0, le cui
diei gonoy f=1; f= :l—"";/— e e R t

f.

2

valendomi di queste due nltime radici immaginarie , postoche ||
mi souo servito della reale 1 nella ipotesi di a=m +n; le
altre due radici delld cubica esprimo nella maniera che si
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g"oa-:(—"—; — )m—f—(:"l;

—_t—y—3 = Ta
( 1—y )m ol (_'._‘_'_‘/_i ny dalle radici, col-
g 2

= )u;x:

la trasposizione dei termini del secondo membro di ciasouna
di queste tre equazioni , passo ai futtori, e di questi il pro-
dottoe mi fa risultare la mia canonica di terzo grado, che
debbo colla cubica proposta confrontare, onde trarre i valo-
vi di m, n; e rendermi con cio nota ln radice della ge-
verale equazione cubica x! -~ ax --&=o0. Ritornando all’
equazione generale , che in se racchinde tutti i gradi ,
ed espressa. col massimo esponente r , dico 5 o r & pa-
¥i ; o dispari. Ser ¢ pai I' equazione f* —1 =0 si
r

potrd sempre speazare in due fattori f* 4+ 135 f7 —r1; rin-
- r A .
scendo in tal caso 5 mumero intiero . Ora contenendo 1" uno

e I altro fattore delle radici immaginatie, Ia nostra f dey’
- r
essere presa non nel fattore f*—1=o0 ma nell’ altro Firi=o,
rem poi la ragione in progresso. Nel caso di r dispari,
isa I’ eguazione f7—1 =0 per f—r1 , abbiamo il quozien-
te fT A T A fT A .+ T =03 ossia invece dell’
ultimo termine 1 sostuito f7, e preso il quoziente inversa-
mente s fH i+t .0 4+ ff=o0. 0 questo
sente & di sua natupa indeprimibile, od & composto di
y fattori razionali . Nel fattore di grado pin elevato degli
altri, che nel primo caso & ['istesso quoziente indeprimibile,
va presa la radice f;, per mezzo della quale ‘otterremo tutte
le altre immaginarie che si comprendono nella equazione -1
emo per. esprimere i fattori della cano-
a corrispondente al grado 7 della proposta equazione , on-
ti i risultati che nascono dalla moltiplicazione dei
fat-

de paragol
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fatori suddetti coi termini analoghi della proposta , si ded
cano da ultimo i vilori di m, 2, ed in COnsegUenza riescd-
no note titte le radici dell® equazione .

3. Sarebbe di molta briga P esprimere le radici immagi.
narie dell” unith elevata ad alti gradi; ma dopo aver dima
strato alla mia maniera una proprietd generale di tali radiei’
dell” 4, sara agevole ancorché non se ne presenti il w
Tore di ciascuna , form:ne e nostre canoniche 5 qunluuqu,ef'
sia il grado dell’ equazione .

11 Teorema & questo . Supposta in generale T equazio
1~ jf"=o0, siccome questa surh sempre divisibile per 1—f;
ed avremo il suddetto quoziente 1—f4f*4- 3 414 4 cc.us
TS ossin - S 3 - - e = 7. Se supi 8
porremo. che / sia una di quelle radici prese nel massi-
mo fattore dell’ accennato quoziente , o uel caso di r par
ché pud dar la formola composta di due fattori’ dello stesso
grado, se prenderem la radice immaginaria non nel fattos

v

r
S —1, che ammette Ta radice f=1, ma nellaliro _fi +

allultima "' =1 5 onde il quozients suddetto sard la somma
totale di tutte-le diverse radici dell® equazione f*— 1=

Fer dimostrare questo Teorema mi servo ' un altro’ git
noto agli Aualisti , ‘che si trova  espresso in quasi tutti i l
bri elementari di Istituzioni analitiche, ed & il scpuente . Sup=
posta in’ generale I"equazione 2" — A" Ba” T —Ca™ 2
ec. . ... . +P=uo0, le cui radici siano'a, &, ¢, nr.,l
somma delle quali si esprimerd con questo simbolo M*; la
somma dei quadrati di queste radici si esprima con M?, quella
dei cubi con M, e cosi prnset'uvndo fisio alla somma deﬂe
podrsta 7 delle radici che si esprime con’ M"
numeri 1, 2. 3, ec. ... fino ad 7, siano apici, € non po
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M'—A=o
M* — AM® +2B=0o
M3 — AM* +- BMF — 3C =0 e in generale . . .«

MW — AN+ BMT*—CM*fino a, ... Tl =0
dove I ultimo M senzs apice rappresenta il prodotto di tut-
te le radici. Qui & vede che per ragione dell’ alternativa
dei segni ;. I nltimo termine #M ha il segno positivo se
I’ retime & il prodotto di mumero pari di radiciy ed ha il se-
&no negativo se I' reime & il prodotto di xadici di numero dis-
art .

P Mi resta pertanto a dimostrare che per In nostra equa-
zione f"—r=—o sari sempre M', M*, M?ec.. .. . fino
ad M*~* egnale a zero . Per provare quindi che la formala
FH P f 4 ee o oot f7 & 1 agaregato di tatte
le radici dell’ equazione 7 — 1 = 0, basterd che io dimostri
essere realmente £+ f* - f* + ff et .o+ fT=M'=0,
e cosi i quadiati de” suddetti termini f* 4 % f* - f* +
ece v s+ fr=Mr=o, i'cubi [Pk Pt S e
Lo =M =0, ¢ genemlmente P g2 4 pHemn
4 e L+ F)= M7 = 0. Provato pertan-
to ¢l io abbia esser M *=o0, sard parimenti dimostrato che
essendo f+ 2+ F+ff +ec.oo o+ fT=0,5ari la somma
degli ambi , dei terni , delle quaderne ec. di queste radici,
eguale a zero, sino alla denominazione degli r— 19imi , che
cala d'un’ nuita dal grado dellequazione proposta f'—1=0,

Bra poiché 1—f"=(1 —f) (5 + L+ [F+ec... 77,
sark anche (1 —F£]J(f =+ 4+ =+ ec. +f)=0,
esclusa pertante la radice f= & , perché [ non deve essere
presa che tra le radici imwaginarie, ne viene per conseguen-
= che sacd 45+ i+ -ec .o oo +f=0, ed ecco

che
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che il secondo termine dell’ equ.u_mm- generale f'-Af 4+ BfT
o <+ P =0 & nullo, e tale appunto m‘HJ ucﬂ.n equa-
mmej’— 1=0 . Potrd quindi’ quest’ agrresato £+ /4
e, = esentare la somma delie radici
della equazione f7 — 1 I somma degli ambi di ques
ste radici, dei terni, delle quaderne ec. fino agli r— g esima
cioe B, G, ec. fino al coefliciente del termine precedente
P, sia zero, e se I*'unitd reimesia — 1, cosi esigendo B e
dole della nostra equazione /% — 1 = .

Ma questo si dimos| cost. La Teoria della sommazione
delle serie geometriche, ci fa conoscere  essere S

o

le per 1—f, sard la suddetta serie B -.Lf5" —“+eco, ..

M= R i = i
o it e o o +f"+f"+’ +f"*‘+ ec. ...~
Pt pndpeat ek S ...+f"'*"+...=c... e
£ ossia eguale £ (1 T e . fTTY
(1" Fecccoo = F772), o perches £ £27, F*" eo. v ant
v een 1 gono cinscuna egnale all’ uniti , e diventano di
numero m , la suddetta espressione si cangia in quest’ altra
Frem (1 4+ f4f* +ee... f7F). Cosi il quoziente del de-
nominatore dopo la divisione per 1 —f diventa 1 -+ 4
FrAeee o4 Laonde si fa 1! avsidetta serie [ - £

" e Srem{i e
e _l+f+f‘-|-e<
o r & un multiplo di m, o no; nel caso di r multiplo di
m , succede. un quoziente esatto , se si divide il numeratore
per il denominatore, e in esso troverassi sempre il fattore
L+f e . =", Se poi 7 non ¢ un multi-
plo di 2, non potendosi fare esattamente cotal div e re-
sterd la formola come 1" abbiamo. sopra espressa , e poiché
supponiamo 7 maggiore di m, e la prima radice f immaginas

Tia
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Da Gaanirna
rin va presa nel waggior fat
fe—i _ eotal valore
rie renderd nutlo il pn T
pominatore; dungue , supposto 14—
avvero f 41— e oo i
plu zero, loseric ™ =17 —+ f*
me il valore degli ambi delle yadici di qmiumpu equazione
de da un termive chie rappresenta la somma
e il q\udw-

lella serie -4

R fAders

tto nella’ medesima - se-

i esser tale il de:
F i i O )

o, diventerd

dij
drati delle medes
to della somma delle stess

iy posta questa somma egna-
lea zero, ed avendo dimostrato che in ge i e ot ol
- cee s e+ =0, filto m =2 rappresenterd quella for-
mola la somma dei qnadrati di tutte le radici, che aonul-
landasi rende nulla eziandio la somma degli ambi delle st
s¢ gadici. Fauo m avremo in essa la somma dei cubi
delle. medeésime vaq - come la somma dei terni ha nel
suo valore cotal somma nnita

gli ambi ¢ somma di radici ,
resta chinro anonllasi sncora la somma dei te
mil discorso si dirk pure lo stesso per Jasomma délle qnas
derne ec., sino all’ ultimo termine esclusivamente , il qguale
non essendo altro che il prodotto di tutte le rad
avrenio dimostiato essere il prodotio di tali
10 negativa, quando r & pari, o si prenda ciascuna radi
nte ; ed eguale all’ noiti positi
dario le radici positive, resterd
anchie dimostrato restiwivsi I* equazione /" —1=0 .
Per far cid wifletteremo essere il prodotto delle radici

FEE e T j”"""z'ﬂ"‘ R — T
della Tabella . Cosi equivalerd I espressione 7 —+ £ 47" -+~
F¥ 4ec...+ f"ad M giod ad M coll’ apice r, assia alla
somma delle podestd r di cizscuna radice .« Quando pertanta
si considera nella nostra equazione f" — 1 = 1" unico resime
nella formola’ generale della Talella ; annullandosi pel caso
nustro. tutti 1 termini intermedj tra il primo e 1" ultimo ,
Tomo XI. Eececo sa-

;e con si-

positivamente ; 0 negativan

quando r & dispari, e i p
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Ora i nero r & pari, o

imo segno
mo termine , sard M"
lnogo il secondo segno ¢ sard ;\l'-—rﬂ-o; cioe nel caso
dii r, pari adoperando i nostri s

boli espressi colle. pod
1)

sup=

© & sempre il

fattore

e valendoc

, ma perché r & pari, sard sempre f *=1,

— T dungue sostituendo questo valore,
f"f”lf 5 M=o
un terming , /7 bs f N
2 lap r numero di
, e quindi valerd Peg M=o, M
vo il prodotto i tutte le radici £, 4 % Frec. . f
Ma essendo pari il numero delle radici, o si'conside
no. positivo , o portando eisseuna dall’ altea

a [uln)uj.« espt

1
]

se col se
dell?

fattore cangi

o il secondo termine di

gnuna il proprio geguo, nen resters
to il st i
1ia a
di 7 dispari, ab

no del prodotto, dung

ero " nltimo termine s

1Amo

SO e, s rf T ol

., necessariamente r -~ I & pari, onde

equivalenti simbols

Ma se r & disps
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diventa numero intiero che chiamo m , e s lo stes~

2
so che dire ™,

seome Pequazione ff—1=0 di f =3
. Dunque sard Jo stesso che dire 7' nu-
ciog
M = r; ma perche il numero delle radici @ dispari, ciascu-
na " esse cangia il segno trasportandola dall” altra perte dell’
equazione, e resta pure cangiato il segno del loro prodotto ;
dunque anche in questo easo avremo nell’ equazione ridoita
a zero I ultimo termine egnale a — 15 con che sard restitui-
ta la primitiva formala f'—1 =o0,¢ si verifica evidentemen-
te essere f-fr - P ftec. . oo 4 f la somma di tutte
le radici della suddetta equazione , cosicchi considerata f
me la prima un’altra sard f*, noa terza £ e fivo all’ ul
ma f .

Dard per maggior chiarezza uno o due esempj di tali
futtori nelle, formole del grado th elevato, da cui si deve
prendee la prima delle radici immaginarie, le cui podestd
dauno tutte le altre. Bupponiimo ¥ equazione f7 — 1=c¢.
Questa formola equivale a quest altra (f2—1)(fF + £+ 1)
U"‘—&fu.) = o, ove si vede che il pin alto fattore contenente
le radici immaginarie & I ultimo (f** - 4~ 1) che’ sup-

sarit pure f™

osto eguale a zeroy e risoluta I’ equazione dd f2 =
P g i3

>

~ 8¢ la formola fosse
fF—1=0, poiché & lo stesso che dire (f'—1) (4 P+1)=o,
essendo il fattore pilt alto (f* 4 f3 + 1), egungliato questo a

7 3 —14y/—3
zero ed estratta la radice, si ha f? = e onde

e in conseguenza f:

8/ Tal=s
=S alihe akdedunong- tiita Yerg, redits

dell’ equazione f*— 1=o in questa maniera. Fatlo per co-
Eecea mo~
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In questa serie di radici una & sempre f‘w'\‘x-rw dall’ altra 4

Se invece di

e solo I’ ulti

Bt e u.‘-.‘l unitd posi

e la prima radice f inaria nel fattore
6 . I I’ i
(fE+f+1) pre \!d.'«s.l-‘l nell’ altro di ¢ o meno

& nel ¢

elevato (f'— 1)

e triplicat
riplicata

na

se tutte le o diy
=o. Di qui appaisce, I neces:

naria non in questo hnn—.- ma mne u\L'u innal-

vede dg

ado, il che & oL - & tuttd

esempj che proporre »

siderando o le equs di g
canti del secor MJu termine , se questeiav
ti

«‘r]nmuur men

angue grado man=

loro quanto & il numero del grado delt

uno, chiamo guesta equazione generica ris-

ax—b=o0 & un’ e-

petto a quel grado. Per esempio 2

o tr:

one generica terzo grado ove si

enti @» b3 ma se b & una ualche funzios

loro indipen=
s del coeffie

cien-

-
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eiente @ onde da questo dipenda , chiamo tale equazione
me particolare di terzo giado. Da i mascs che le equazi
lunque grado possono avere delle pro-
edesimo

ni particoleri di g
prieth non comuni alle equazioni  generiche del
do , come quella di avere un divisore 1 ionale di grado
inferiore , che le generiche non potranno mai avere, e cosi
dicasi di altre proprietd- E se tal divisore di g ado inferiore
non viene accettato nemmen dall’ equazione particolare, non
vedo ragione di negare che si possa trovare nefla risolvente
di quest’ equazione particolare ; o se nd anche. in questa »
nella risolvente della risolvente , o nella terza, o Ha quar-
ta ec. , rinscendo tufte queste risolventi successive, scmpre
con maggior ragiono , equazioni particolari , perche coll® ac-
simento del numero de’ termini , non si hanno per loro
Hicienti che Funztoni dei primi pochi simboli indipenden-
della prima proposta equazione «
che abbiameo fin gni espeste .
me canoniche, le
ny’ altra

ti prefissy ai ten
Premesse intie queste cos
jo vengo a formara certe equazioni che ch

quali confrontate colle proposte mi conducono ad
equuzione, che chiamo r nte, col mezzo della quale cer-
co di determinare le radici della med equazione . Per
la formazione di tali eanoniche stabilisco la radice della pro-
posta eguale a tanti diversi meno uno, quanto & il
grado dell” equaione » e moltiplico per le radici dell” unitd
del medesimo grado questi stessi simboli, onde formarne tante
quante sono mell’ equagione contenute ¢ nella maniera che
qui sotto esporremo, alfinche dalla loro meltiplicazione risul-
ti la canonica che dee servire di confronto .
Comineio dalla equagione di secondo grado x* —
Assumo pertanto I” equazione dell” unitd quadrata f7 —
nella quale le radici sono tutte due yeali, f=—1, f=1,
esciusa pertanto la radice f=1 mi servo dell’ altra f=—1
che durd f = 1. Suppongo che Ia rad ell” eqnazione
chiamata — m, dia il fattore x-+m =0, 0vvero.x —+f'm=0,
onde I altro fattere sia % + fm=0. 1L prodotto di questi
due

olyi

=

i

=0,




Dussr Paoroas
ittori sommiy
+ £, ciog

— mt

a Pequin

oy File i | o

nto colla proposta

Ziome m* = a sarchhe se=

m=yae,m=

condo il mio metodo la risolver
t

o della prog 0

vin tal caso diventa dise s

anzi la prop

Per le cquazioni

ca in questn manie
Fl—1=o0ciot (f—1) (f+f*+1)=0, e presa una delle

radici imma

no nella for

della

rie , che

canonica cu~

per prima delle nostre
bica devon essere sccondo .l mio metudo.
- fm+ f*
f'm—~+fin=o
+flm+fla=o

QVVEro espr ‘m::u.ui pitt comodamente per il calcolo
& = f m=-
&' fPm+fa o

K-+ m4+n=o0

perche a motive dell’ equazione f* — 1 =0, ossin fi= 1 dis
venta f-—f 7 f‘ feati tra Toro i dus primi

=0

—mn 41 ;
mente molti-

rj m?
perche f
plicato questo trinomio razional
~+ n=noc abbiamo Iz canonica di teérzo grade 2’ —3mnx -
0. Oia ess bica g
iti de’ termini ci somministrano prima di tutto 1'eg

per I ultimo fattore x -

ndo la ¢

) i

1=

i conf

zione mr=a che diventa per me la Tisalvente della propo-
s . 73

sta . In essendo 78 4+ =10 . m°® - amd 0t =8,

la risolvente mn nasce 4mini=443, colla sottr
dalla precedente risulta m*—smini+n® = —

poiche ds

ne di quests

. che combinata coll’ altra »
T 3
n=

’

gioe mi—n’:\m'_4¢
L0 TR
int s}t i
da in ulitimo m= |/ e
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Per form a delle equizioni bignads
avra luogo quella della podesth quarta dell’ nnity
ovyero (f*—1)(f'+1)=0,e la pr
andra presa nella equazione [* 4+ 1= o, ossia f* = —1. Eo-
co pertanto i nostri quattro fattori componenti I’ equazion
canonica di quarto grado -

g fmt fr - fa

5.

&k mfir - o

35 x o Frm+ f f’nzc
40 xof m+,”r4f =0
ossia posti in essi i valori risubtanti dalla equazione f*=— 1.
18 2tfmn—r—fa=o
2fz—m+r— n=o
3! a—fin —r-fa=o0
faxmtr+n=o.
Formeremo: poi i due trinomj razionali col moltiplicare il
primo lattore col terzo, indi il secondo col quarto . Colla
priwa moltiplicazione si | —argt{m—n) +r
¢ colla moltiplicazione del secondo e del quurte s
I altro trivomio @® 4 arp— (m+ n)} 4+ =0. Resta om
da tra Jpro guesti due tiivemj razionali dal che
AONIEA « oo < e s
} () et =) =0
oanche.c* | (—4mn-4r') > +4r{m* +-n*) e=(m* + (amn—r')
S ora I equazioue gencrica di quarto grado , a*—2ac* 4
+c=o. Per avere di questa la risolvente cmllmm'vmi(sla

il trinomio &

e 5l

=g —ar' Tn-
(2 n )

t— qart

(@ =)t — b= Si 1
effcttivamente di sesto ¢
1 come Je equaziont di terzo, perche msncano i ter-
podestd dispari di r, il cui valore sard espresso da
radice secouda che comprende sotio di se una radice

ne rends iofatti il valore rappresentato da una radi-
ce di sesto iudice. Poiche questa 1.° x

cita che gne-
do e noi possis

lvente non & divisi-

Li-




bile per aleun di
nerica , perchd tanti

B, n, r, quant s

© necessario 1

atto la \ Ja risolvente della riselvent

tra

perche el modo me

noi adope
Ied N dati per A, e B,
lore di =, ¢ quindi ritorsando

per le equaz

che s si trovs

ni cubi

ed in con

o anche il valore di x.

ai primi, i valori di m,n,7, e pere

nostra ¢a

Siccome poi abliamo forma Jouica di quarto
sendendoviss noti i simbos

i valori @i £, f2 5

restan note eziandio tutie le guatiro T

grado coi quattro snddetli

Yim,n,r, el e

ec., © dici compo-

nenti la nostra generale di quarto gr do

oni generali di quinto
1i Ar

oluzione, la quale, e a pii forts n

alle equd

alisti per la

ad ora deluso le speranze de

hanno &
loro g

cendo lo

one. d

| quinto ,

<o per le equazioni di grado superiori

nostro Socio I

vien g impossibile dall’ egrey
Qui pure, inerende sempre al nostro mretodo . formeremo la
i d ione ff—1=0

canonica di quinto grado coll’s
assia (f— 3} (F1+ i f

via f di el ci &
wenti la canoni

10 dell’ eq

1)=0. La prima radice

e do’ bi

r la formazio

a di quinto grado, secondo la teo-
* equazione, fi-f 4 it f

dell® noitd

esp
iené le quattro adici immaginaris

sta va presa pel

ata sl quinto grado . Siano pertanto le seguenti serie dei
que fattori componenti la nosta canonica di quinto grados

%
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Pzt fmot Pt gt fin=q
2t wt o+ fp+flg+fn=o

3° & flmf'p [P g+ frn =0
4° wfim - fp+ g +f"n =0
5w Pt fop f gt n =0
ia in maniera p

e

e sul rillesso

1 semy
© risulta ff =1,
1w fm e fp + fg - =
S & fmA ot fg+ fn =
P A fim A fp - g 4 =
* 2 +fim 4+ fip
0 2 - meA pog
plicazione dei quattro p
to riflesso all’ equazione, f*- f1 + P f1=0, ov-
vero fobfob - f o fT— 6] ohe contiend Ja somma di
tutte cinque le madiei della formola /1 — 1 =0, verrd pro-
sultato razionale dal quale spariranno tutte le ra-
immaginarie snddette; e 1 prodotto moltipli
0 binomio £~ m—fptg-t-n—o fars »
nonica di quinto grado che sard Ia seguente
@=Smnz -5y x -5 mipe + i +(5mr-5pg) (mp*ng*-myg—npt
5pg + Snp —Sadg 4w
=+ Smp*— SmgP4- pt
-+ Sng — Sppt 4 g5
~+ 5m'n®
— Smnpg
=+ Spgt.
Stabilisco ora I'equuzione generalo di quinto: grado »f — 5455
+ 5b2* 4+ Bex +d=o0 colla quale Ia canonica va confron-
tata .
Per facilitare tal confronto mi servo deile seguent
thzioni; man =g py=u; mg+n'p= :
Dl pa dei secondi termini

2
3
3
4
&

i
g
3
7

iscite la ca-

mpt - ng
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lo dei terzi r—¢=b ossin
ne mig - mipe=r per wips e sii ba minipg + 7
ciot ghu - a'lpt =n'pr e risolula questa cquazione tioviamo

b —r. Moltiplico I" equazias

npry

12 m’p;—.-—r l/:-g’u,equiudl 2.° m’q:i- i:_g>,,.
2 4 Y 4

l\lulnpl o la seconda equazione per mf e mi nasce mapiq*

4 nigt=(b—r)ng*s o anche g’ +nlgt= (2
Ol 3 b—r i/ T—rF o
Quindi) 3.5 ngh’ = o P A gut; &

4°* mp* :{: ot I/(L:—’J —gut - Qu-\dnm la secons

b—r) ng*s

da delle precedenti formole m'y’ = (—'-—~|/— —g 1« 3

¢ moltiplicata questa nella qu-uu 3
b
m’ ra ff -—(

L fb—r
m -_-(—+
2

quadrata la 1.%, molliplicata per questo quadrato la terza, e
diviso il prodotto per u®

siha n’:(?fl/(

Parimenti il quadrato dn]l.-n quarta formola, moltiplicato
nella prima e diviso il prodotto per g° si ha

]
o i

e diviso il prodotto per g* si oftiene .
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e P/ e

mo le sostituzioni ,

g
Per facilitave il seguente calcolo

= bh—r
7: _,]/L —gu=A; FE +l/—:£ —g'u =D =l
= A
=

—pgut=0C; —ﬂ—w-:—/——“r—-— gut = Dy

da 1-\11 sostituzioni risulta AB= g'u. CD=gu* . Inoltre so-
stituendo i valori delle formole dati per le :Auznleltc maju-
scole, rispetto alle podesta quinte di m; zspPs 4o sard

5 5/DB' 5/BGT 5 /A0"
"‘=l/ = ——3p=[/y;',7=l/?-
11 confronto dei quarti termini della canenica colla =-r-m>rale

di quinto gr‘n‘u somministra — mp — nlqg — myq —ny‘+m n*
— mapg 4 pig=c vioe coll’ uso dei valovi di m, a, 2, g

Y

: : ZAC-BD -AD-BC i
dati per le majuscole troveremo , ——— r-g+—— -+ g
— ug + u* = c. Cosi adoperando le suddetts majnscole nel

paragone degli ultimi termini della canonica e dalla geuerale

CAY +DB‘ ]}C‘

o
ci si presenta I’ equazione SRR e + (5g-5u)

g
(b —ar)=d . 11 primo confronto dei secondi termini dando-
cig—t+u + € quin cug ~+u* = au ossia u’—-uu:-—-ug,

A l//a‘ &
sarhz == + el e pereid g =~ — Ti —ug.
Essendo date le z, g per il simbolo ug, € le mujmcnla
A,B,G,D essendo funzioni di », %, g diventeranno ezian-
dio fanzioni delle sole due incognite, 7, ug, dal che si de-
duce che le due equazioni , che npascono dai confronti dei
due ulimi termini della canonica e della generale, sosti-
tuendo i valori di A, B,C,D dati per le fanzioni di 7, ug, fa-
ranno finalmente nascere due equazioni contenenti le due so-
£fa le
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le ince

ate dalla irrazionalitd
metor

ite 7, ug, lo quali liber

abbassate ¢
conoscinti daranno da ultimo un’ equazione in cui Ja massi-
a podecta dell” incognita ug arriverd al sesto gra

convertiranno in altre due, le qu

b 0, e ques
sta sard la 1.* risolvente della nostra equazioue di quinto
no propost

grado cho ci

Essendo

te A, B, €, D, g,u per isimholi v, ug, e
me equazioni ritrovate eoi
timi termini della canonica cogli analo-

coll” abl nento ¢ due ul

confronti d

, & riducendosi finalmente a ritrovare il

2, ¢ poi in fine I' equazione contes
a ug che & la nostra risolvente di sesto
supposto
rovato il valore di ug , © cosi quello di w, g, r e conses
¢ le .y ns sy siranno date per funziovi di ug ,

& evidente che le anzidette majnscole

guenteme

onde espresse queste funzioni coi simboli Fug, Fug, etc.

5 A 5
avremo m = !/Fug 2 B =‘/F'Hg 2 B= !/F'ug 8
¢ =l/

Arrivati che siamo a questa prima’ risolvente di sesto
grado

ug .

mini di quest equasions, e i coefficienti di
toli a, b, ¢, d della
proposta di quinto gado, due di ‘essi dipendono dai prece-

siccome essa & nn’ equazion particolare perchi essen~

do 7

=

non potendo essere che funzioni

denti; dal che risulta che la prima ind

gine da farsi sopra
1% di

pilt it valore

i essa si & di vedere se ha alcun diy
® o di 3.% grado. In to
di g non viene espr

re razionale . d
caso & chiaro , che

so che con funzioni di

ci cnhiche
di noto valore; e che il simbolo 2, e cosi dicasi degli alri,

5 3
ha ‘per valore una B/ di funzione di 1. 1l Sogio Ruffini
yortebbe , giudicato dall’ analo,

i delle equazioni di grado

o alla l/ del valore dim , ¥
fos~

iuferiore al quinto, che s
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4
fossero le funzioni di V7, e quindi supponendo che tutte ls

forme di funzioni di I dovessero essere comprese in un’ e-
quazione di 4" grdo tagionale , conclude che la duta rie
solvente di 6.° grado debba avere tre radici eguali, la qual
cosa non verificandosi nella geneale risolvents , gindica im-
possibile la risolnzi generale dell’ equazioni di 5.° grado .

Opporremo due riflessioni a questa sua decisi La pri-
ma : che vi possono essere dell” equazioni in cui I incognita
sia eguale a fupzioni di radici quarte , contenenti dentro
di se radici inferiori, essendo esse equazioni di grado supe-
riore: al quarto, senza che si possano dividere in fattori ta-
zionali di quarto grado, come avverrebbe nell’ equazione
E" 4 BEf— gE® 4 4R* -+ aBBE +aght-3a B —36p B 4-a 1 61
—1t=0 la quale non & divisibile né in uwno, né in tre
fartori razionali di quarto grado, quantunque una delle sue

adigin. . il AL

radici non sia altro che E '/3 —l/sy’a E & ben
vera che Ja nostra visolvente di 6.° grado non pud ammettere
un divisor razionale di prado duodecimo al 6.° superiore ; ma
perche non potrebbe egli trovarsi , un simil divisore raziona-
Ie nella risulvente della nostra equazione di 6.° grado, che
diventerelibe 1a secconda risolvente délla nostra propesta di
quinta, e non trovandosi i quseta, perché, passando alla
terza risolvente , non potiebbe aver [uogo in essa mo simil
divisore, e lo stesso dicasi delle risolventi ulteriori, cosic-
che ritrovato finalmente tal diyisore razionale’, e ascendendo
di mano in mano sino alla prima risolvente di 6.° grado, si
pusea realmente oftenere il valore di z, che non sia altro che
dunzioni di radici contenenti sotto di se altre funzioni di ra-
dici rioti? ¢ eid sempre supposto che fosse necessario soito
alle radici quinte dei valon di m, 5, p, ¢ aver funzioi
di radici quarte .

In secondo luogn non so vedere dalla risoluzione delle
equaziont iufeiosi al quinto uu’ analogia cosd imperiosa che

mi
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mi costringa ad ammettere tale necessita, prima perché trop-
po pochi 0o i gradi inferiori dai Geometi risoluti, poi pers
¢ anche nell’ ito abbiamo vedute che efs
fettivamente la loro generale risolvente & un’ equazicne di
sesto
dare il

ch

ciascuna delle cui sei diverse radici & idonea a
del primo [fattore xm + r4-n dell equazios
ne di quarto grado . Questo & il nostro seconds dubbic da
noi_promesso. sulla dimestrazione del Socio Ruffini .

Io non so vedere di

oltd alcuna nel cor

epire che nel
e

valore di m ]/F: possano aver luogo funzioni di radici seste,
pexché derivate da equazioni particolari e non da equazioni
vali di sesto grado, le quali. radici seste comprendino

anche sotto di se funzioni di radici inferiosi , perché sieco-
me sotto le radici quarte spettanti all' equazioni

nadrati=
ici terze e di radiei seconde
re dalla irraziovalita il futtore z+m—4r+n=o
le P equazione pit in 14 del quarto grado; elidendosi nel~
Ia formazione dei coeflicienti dei termini tutte quelle funzioni

che , trovandosi le funzioni di rad
col libe
non s

radici terze , e di radici seconde colate sotto i prinid
indici di radici quarte , cosi parmi che anche nel caso del-
le nostre radici quinte, avvegnaché contenenti sotto di se
indici di radice sesta, ciod di
za, e piit altre

dice seconda , di radice ter-
dici quinte e di radici inferio-
temere dovere ascendere colla liberazions
alla irrazionalitd il fattore =+ m 4+ n+p+g=o0 a grado
pit alto del quinto per la distruzione che nella for one
dei coefficienti dei termini avviene di cotali funzioni di ra-
i , stando perd fermo che tali valori compresi sotto le ra-
dici quinte derivino, o immediatamente dalla prima risol-
vente alle risolventi ulteriori ,

Né io né aleun altro Geometra si assoggetterd per av-
ventura a caleoli s

funzioni di

vi, non si poss:

o anche

mprobi e laboriosi , o

quali s cerchi
di verificare questi miei sospetti. CGon una equazione partico=
lare perd dei coefficiénti ne’ termini’ puramente numerici s

che
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che rendono sopportabile il caleolo ; fard vedere ohe la sua
risolvente di sesto grado contiene, oltre le altre, una ra:
ce che & una fanzione di radize quinta , onde nasce che nel
valore di m = radice quinta foszione %, abbiamo sotto di
essa altre espressioni di radici quinte 3 e se cio accade in una
equazione particolare , sembra clie il buon ruziocinio a piy
forte rogione 5 cit esign in una equazione generale , e sicco-
me per la gencrale essendo di sesto grado la risolvente , de-
ve aver luogo la radice sesta , si rende chizro che sotto alla
radice quinta aviemo funhzioni di radice sesta, che compren-
dono sotto di se fonzioni di radiei quinte, riuscendo nel no-
stro caso particolare podestd seste perferte quelle funzioni
che si trovano sotto I'indice di radice sesta, onde non ap-
pariscono altro che funzioni di radici quinte .

Sia proposta da risolvere I'equawnne 2% 4 S.a2? 4 5%
= o che confrontata coll’ equazione generale di quinto grads
2 —5ad +5b v -+ Scx +d=0 somministra a=—a ,b=0, =0,
d—S‘ A plesa ora in mano la ecanonica di guinto grado no-
tata suj te, di cui abbi i un fattore li-
nedre a-+m-+p+g-+u=o , convien ricorvere ai valori gene-
rali da noi sopra esposti di m,n,p, g ,e modiicare questi
al caso.della nostra equazion particolare, dal che risulta

T E
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P R

fEyEore

il /ﬂ“,n__w,/__gh

mmcmmlu dal confronto dei secondi termini della canoni-
ca e della generale , abbiamo trovato valere quest egnalitd,
mn - pg=a=u-

Co-

: onde nel caso della nostra modifica-

ta che oi proponiamo di risclvere, poichs
sard u—+g=—a2, ¢ moltiplicando intio per g; g +u5-— ag,

enta, a=-—2a

ossia , g* + ag=— ug , onde si trae g=—1 ‘}-‘/ 1—ugy
{ g » dal che risulta g'=2 —ug

Vi—ug, W — g2y 1—ug. Il terzo termine
a doveudosi confrontare col terzo della propos
ando in questo tal termine sari b=0; laonde

avremo é=—r ed mp* =

ng* = D= — ;;r— l//;— — gy, rimanendo gia
T TR r GALw e
E e R e L il A
i ]/4 g’thng[//'i g u. Il pa
ragone dei penultimi termini della o

nerale , poi
ke

voni

e della ge-
o si fa c=o, ci offic I equazione
AD — BC

u £

+ g* — ug +u* =0, finalmen-
(A‘-HTB’ BC*-
—-——

8
* .+ Rimessi pertanto i valura delle majuscole

te quelln degli ultimi termini ci di

—arfig

Ay
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le A,B,C,Dnelle cquuvinnl

visultanti dal mnfmnm dei 1n=rml-
timi termini, i ottiene ; -+ ]/ —_——

l/ —gu'
u
a £y b EET
-+ .-E. e 2/%-— gu. I/E.._gu’-w;—s 1 §=0, OVYEro
B

coller|&nzmm,—r+4{/1—ng ‘/ —g'u . l/ ——pu’

T
5

3 rig = o, eriducendo eziandio ' equazione degli ultimi

ne dei valori delle majuscole ci nasce

3 T TR s
. ’.—+r-,;"rs—-a;|/%-—5’n . !/

T
i

-+ 7rm—-nrl/ gt '/-—g:s

Sl —ar(Sg—5u) =5"a

=T
_n‘;ﬂ.l/:{fgr;'

a?, e liberando la “equazione prece-

_g“a

ciog

v
i

L
— gt ) (g ) e ety

s

—a20r.
dente dagli irrazionali risulta

ok rquer® — 16° - a5ulgd — don’gt - 1bug =o.
Parimente: colla sostituzione dei “alori delle mnuswk in quella
che danno gli ultimi term i, colla riduzione allo stesso denomi-
:m:o-‘c, e indi colla molriplicazione per il medesimo abbiamo

_;Ag‘*;‘.'Hrg,;_( i) —ar(g’-u’), V4 ~g'u l/— —gu®
Tomo XI. Cgag
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—aori® gt ) T —ug=5.2" g0}, Ow siccome g —y
= (g—u) (g-+u) 41/ T—ug; igt—w=(g—u) .{g'-+ ug+u

5.—:mgt/ 1 —ugig +u'=4-—aug; se farem uso dit
valori , ed im,rodmmmo in quest’ ultima equazione il valore d

[/—--—g‘u./f—gu‘ = —4ﬂ§r+—3££ che si tra
4 4 4{/ 1 —ug 4
dall’ equazione dei penultimi termini, ed escguite 1o opportus=
ne riduzioni', ci si presenta da ultimo la seguente equnior(a

P (—abuig'+doug—16) r-5" .atug |/ T—ug=0.
Per rendere pinn agevele il caleolo col convertive in formg
le piti seoiplici le equazioni superiori trovate col confrom
dei due ultimi termini ed espresse. colle sole incognite 7, ug,
faremo la seguente sostituzione , 5'ug=z-5.a*. Coll’ u: _‘
di questo valore di zg, e delle sue podesth troveremo final-
mente trasformate le suddette nelle segnenti . 7

54 (7. 50 n 2—50. B o)t 4 2345 .a?

51A—st (52t st 5 ). VE—r=o0 1
La prima di queste p re alla iera delle
quadratiche , colla sua risoluzione aviemo

5,.“_4- I/_ 7“_,_.,’3.3:4_‘/_.,_!_*.295 T io5.miatanh . o

tal valore introdotto poi mell” ultima Lquamnne di rlee cl“?
dara final una puova equazi in z mista di razionall
e di irrazionali , dai quali essa liberata , e presentato il isf
sultato nella maniera pitt semplice , ritroveremo nascere !
risolvente ricercata, come segue

D- (—=45%.a%" 4—‘(2-*-5} 4r 54 n‘_u
OSIL 4L s §5.aT @ B40.5%0% 25718 0.

Se farem’ uso di un simil calcolo anche })er I* equazione.
generale 23— 5oz 4-Sha’+5cx+d=c avremo una risolven
in'z di questa forma (—s*+Ms+N)+Pz+Q=0, come

stes-
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stesso ho. sperimentato. ; ovvero A aMst — aNab 4Bzt -
(255.N+‘[‘)z+N"-+n Q=o0, nella quale manca il secondo
termine 5 i sinboli fra loro indipendenti non sono che quat-
tro , il che la esclude dal numero delle generiche di sesto
grado, nelle quali, colla mancanza del secondo termine, i
simboli indipendenti debbono essere cinque ; e la mette nel-
la elasse delle equazioni particolari di sesto grado 3 dal che
viene avvertito il Geometra di cercar prima di tutto.se tale
equazione accetti qualche divisor razionale, di grado inferio-
re. Al caso che cid non succeda, parmi che non si debba
concludete essere irresolubile la proposta di quinto grado, ma
che i deggia passare alla risolvente di tale equazione di sesto »
che , fotto il calcolo, si trovera sscendere al grado ventesimo,
ma avente un quadrato d'incognita per radice, il che la ren-
de di decimo grado. Questa non puo avere per coefficienti
dei suoi termini altro che funzioni dei quattro simbeli indi-
pendenti tra loro, M, N, P,Q, laddove dovrebbero essere
nove per classificarla generale , quindi il divisor potrebbe in
quusta troyarsi; rimarrebbe con ¢io risoluta I' equazione del-
la prima risclvente, e conseguentemente I’ equazione proposia
di quinto grado. Nou potendosi nemmeno in quest’ ultima,
rinvenire tal divisore, e perché sard io costretto a giudicare
impossibile la ricerenta risoluzione , senza I esame previo del-
le ulteriori risolventi , che divengono poi la terza, la quare
ta ec. risolvente della proposta equazione.? La nostra parti-
colare ci fard forse conoscere la necessith di tali esami .«

Tra le radici della nostra risolvente (4) di sesto grado,
hLa luogo la scguente

- 5 5 5 5
==s‘._y._‘/n = ’.l/a‘—u.,]/:.!+7,_-,l/n‘

came ognuno potrd conoscere introducendo tal valore, nellz

suddetta risolvente (A) di sesto grado che fa nascere o=o0.

Ecco pertanto un divisor irrazionale coll'indice di radice quinta
Cgeea g
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5
n+_a'£ya'+r|.sl/a’—7.nl/(a‘

del qual possiamo servirci per ritrovare i valori di m,n,p
e conseguentemente quello di una delle radici della prope
sta equazione di quinto grado «f —5.224-5" 2’ =03 im ser
ciocche limitandaci al solo valore di m, sopra espresso coll
funzioni di r, g,z ciog

5
m=) (
1

z—2%- o}

(P feamertcr
7 ’) : z *u i
HEREOL | [t e ;
i 5 T i
% > 1
e sostituiti in tale espressione i valori di g dati per g

5
diventerd m = 1/

pra trovato con quattro indiel di radice quinta oltre il fer-
mine yazionale , tal funzione = sud funzione delle suddette

5 & siccome un valere di z & stato se

radici quinte, onde m sad eguale a di fungioni di al

tre radici quinte, le quali nel nostro caso nan ricevono sotho;
di se ng indici di radici quarte né di terze 0& di seconde.,
Lo stesso si dee coneludere per gli altri valori di n,p g, &
cio non ostante se libereremo dagli irsazionali I® equazione.
F oo 1 pd- =0, vermanno talmente cambiate 1z loyo !
combinate ¢ attemperate le funzioni di radici quinte , coni-
prese sotto I'indice primo di radice quinta, che da ultim
non risulterd che I equazione proposta, 2+ 5.ax'- 51 a =0
né vi sard aloun pc;icniu o che tali foozioni di radici quin 2
comprese sotto il primo - viveolo di radice quinta facciang
assendere I equazions in x a grado pit olto del quinto. Ol
tieccit servendoci del sovraesposto valore di z o valendoci
di ciaseuno degli altri ciuque , che abbraceiala igolvente in
5 di sesto giado , sempre ci ridurremo allo stesio fattore
it mtn+p+g=oc della proposta niostra equazione .
Ayendo fatta Ja osseryazione , che I’ equazione (4) in
di sesto grado riceve il divisor lineare 2-4-5.2% =0, dopo:
Ll
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Ia divisione del quale , rimaneado per qudziente una equa-
zione di quisto grado , per il rintracciamento dell’ altra no-

stin radice

5 B 5
T — A —al |/a—a l/a’—u.z'/n’ +7.a

non ho avuto bisogno che di passare alla risolvente di talo
equazione di quinte grado, che amivando al sesto mi da ua
valore lineare rispetto alla nnova incogoita, secondo cioe re-
sta ordinata tale risolvente di sesto zrado, dal quale risalendo,
vengo in fine condotto a conoscere il suddetto yalore di =3
e cotal nuova risolvente riguardo a quella radice diventerel-
be la seconda riselvente, avendo relazione alla equazione in
x di quinto grado . Ma nelia supposizione clie io non aves-
si fatta tal riflessione, o che realmente la risolvente (A) non
avesse aceettato aleun divisore, secondo il mio divisamento
mi sarebbe stato mestiert coll” uso dei sei fattori conlenenti
nel secondo termine di ciascun o essi civque simboli indi-
peadenti tra loro . col prefiggere; giusta la prescritta regola,
ad essi le radici immaginarie dell’ unitd elevata al sesto: gra-
do, determinare la auava risolvente della prima (A), Ia qua-
Iz avrei veduto ascendere al grado' veutesimo avente perd
un quadrate & incognita per radice. Mel caso della nostra
equazione particolate ; col diligente esame mi sarel accorto
potere essa dividersi in due fatiori di grado decimo, che per
ragione di essere le radici un quadrato d incognite, risultan
maneggiabili come quelli di quinto - Preso pertanto un dlessi
ed eguagliato 2 zevo , mi sarebbe stato & opo il passare als
la nuova sua risolvente, la quale fivalmente avrebbemi pre-
seatato unh divisore sozionale di gradd inferiore al guinto e
di radice estraibile, senza iryazionalith , colla quale tornando
indictre, mi si sarebbe reso coguitoil valore del quadrato che
serviva di radics alla risolvente antecedente , il qual valore
avrei trovato essere un quadrato perfeito, onde estratta pur
questa radice , e resi cogniti anche gli altvi quattre simbeli
dei sei fattori componenti la prima sisolvente in =z, sareb-
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L>anzidetta riflessione mi ha agevolato'il ritrovamento
di quel valore di z, perche non ho avuto bisogno che di ri=
correre ad una seconda risolvente, laddove sarei state costret
to a passare ad una terza , senza ml riflessione ; esli & perd
certo che per una generale equazione in-x di quinto g
mancando tal di re nella prima risolvente, sono obblig:
to a cercarne qualcuno n risolventi ult uou, le quah
on tutte eainuzioni pnn]mﬂ-ni © non geners
igo mi trovo disimpegnato , se non nel caso, a,lm
amente «.l.mns.r. ta la impos ssibilita di trovare tal divisore.
re lineare z-+5.2' =0 accettato dals
la r:solvcmc (n) riesce agevolissimo il determinare i sim=
boli m, n,p,q componenti il primo fattore x-+-m--n+p-+q
=o della proposta equazione di quinto grade , perché tal
ere ug=o0, ¢ nel valore di r, sostis
5.a* e quello delle sue podestd che
rovano , ¢i si rende noto lo stesso r, e quindi
simboli m, n, p, ¢, che daranno finalmente

— g
e !/ = I/ a questa stessa radice ci

e ’l'uu dei valori di £ che son compresi

valore di z

er dimostrare. la impossibilith
neila eqmznom &
nte 1’ argomento d
della negessitd delle tre rad
se mella prima

erale di quinto grado, non
o
i eguali che debbano essere com-
olvente in = di sesto grado; e parmi che
sarebbe stata pit irresistibile Ia sua dimostrazione, se si
fosse rag

mi sembra 3 i serve il ch. Ruffind,

ata sulla impossibilitd di ritrovare non solo nella
ente in £, ma nemmeno nelle risolventi ulteriori
¢ di grado al quinto inferiove . Il perché finchd
non.
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non mi sarh dimostrato la impossibilich di arrivare con tal
progresso di risolventi ad un valere espresso nella manic-
ra indicata , e finché non mi sard dimostrata la incongruen-
za del mio raziocinio, di cni ho fatto uso nel corso di que-
sta Memoria 5 vesterd sempre col dubbio , che sia del tutto
inconcussa la dimostrazione di tale impossibiliti che intende
di ayer dato I egregio nostro Socio Ruffinis

Per gltro la éua molta dottrina, e la occupazione asci-
dua, che egli ha pilt volte manifestata nell’esame della na-
tura delle equazioni , mi fa sperare che toglierd qualunque
forza o questi miei dubbj, ad un per un dileguandoli, stabi
londo anche per la dubbiosa mia mente ung base solida alle
sue sublimi Teotie, e trionfando di tuite le difficolty con eni
aleun’ altro per avventura potesse venirgli incontro. Dal che
per me pure verrebbe con mio sommo piacere assicurata
la gloria all’ Ttalia , di avere di per se sola, colla forza dui
genj nutriti nel suo seno espleta interamiente la dottrina del-
le nostre equaziont « s




