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Ricevuti il dt 9. Febbrajo 1803.

T rascorso ormai pitt d' un secolo da poi che Viviani, nom
ricordatosi , malgrado il possesso che aveva della Geometria
degli antichi , d’essere stato quasi negli stessi termini prevenu-
to da Pappo (4), pubblico la maniera di conseguire , dietro
T’ esempio della Lunnla Ippocratica del cinquecento in ecirca
avanti Cristo, sulla superficie d’una Sfera porzione della
medesima , che nel tutto e nelle parti fosse geometricamente

guadrabile (5) 3 Bossut nel Volume IL delle ,, Memor
Instituto delle Scienze ed Arti di Francia ,, () annur
X Nunn

Tomo X.

e dell®
il

Teo-

() Nel? Esemplare di questo
Classico , gid posseduto da Vi
viani ed ogei dalla Biblioteca pub-
blica Magliabechiana, vi sono d
verse zitoccawre in lapis e v
lestere coretre sul Testo e Figo-
ra di che si parla, di mano dell’
istesso Viviani, Quindi é che Gran-
di s’ esprimesse a ragione cosi =
Qbitupnit Insignis Geomerra Fincen-
fins Fivimi etc. nell' Operera
De Quadisturs Circddi. & Iyperbos
dg etc. Pisis, M.DCC'X. ( Pre-
[fatio ad Lefforem pp. XL XiL. )

(b) Montucla, Histoire des paa
thématigues (2 Edie.) ('T. 1L Par,
IV, Liv. L §. X. p. 94 Phnc. IIL
Fig. 31.) A Evaditorum Lipsia

it MLDC. XCIV. publicats ( Mens.
Mai. pp. 206-7-8) — Formagione
€ misura di gweti i Cieli ec. cario-
timatica di VK.
ec. Firenze, M. DC. XCIL — Gros
wmetiica demonstratio Fiviancors

£a Esereitagions mal

(€) saémoires de Pinstitur Natio-

nal dts Sciences G Avis = Sei
ces Mathématigues & Physiques =
Tome sccond. Paris, Fruidor An.
VLI ¢, Nouvean Théoréme de Géo-
méwrie, of l'on assigne des por-
tions de vollte

phérigne dont
i€ §'exprime par une for-
algebrique,,. La le 6 Flo-
a5 ( pp. 226-7-8).
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Teorema huove & una poizione di Sfera geometricamente
cubabile, promettendo. di palesarne in appresso la prova .
Questa dimostrazione non incontrandosi, com’ eravi luogo di
credere, nel 111 Tomo delle suddivisate Memorie , né tam-
poco essendone fatta altrimenti parcla dall’ Autore predetto
nel suo ,, Saggio' d" Istoria generale delle Matematiche ,,
non ha goari stampato (¢)3 e & altra parte rilevandosi age-
volmente dal raceonto del primo annunzio della scoperta ,
cht’ egli siavi arrivato mediante il Calcolo integrale, e sopra
witto con impiegare quelle difficili Formule a doppio segno
d" integrazione introdotte per simili ricerche dall’ Euler (e),
e dall’ istesso Bossut soventi volte adoprate nel suo recente
Trattato di Caleolo Infinitesimale 5, (f)» ho giudicato di
non dover trattenermi di pill a comunicare la mia ai Mate-
matici , plice . piana , ed inter te sintetica , trascri-
vendola da’ mici inediti Perefliani. Olire di che non sarebs
be dicevole , che quest’ aggiunta alla Vela quadrabife Fio-
rentina, facile com’ ella & a senso mio e suscettibile della

mas-

(@) Essal sur ['Histoire généra~ re L Eulers ( pp. 73-103, e se-
4 3

le des Mathématiques . A Paris goatamente . 93. § 33. ove si di~

M.DCCC.IL ( Tom. IL. Périede  co Problemai
IV. Chap. L pp. 1p-20-2rL An  Horemtiman eic. — p. 95 5..37
gma geamerricum de mi-  Tab, 1L, Fig. 7. » Vela Fi
na , e pil generalmente p. 97. 5.
38. e p. 107 §. a4. Tab. 1L Fi
jitur solutio Pr

d guondam fumosion

abilis hemispher
- Go. de sestitudin o
proposito di Buffon) ( Chap. Vil
P. 11§, An 1718, ).

K; ariem Impei politane..
Tom. XIV. proawno M.DCC.IXIX,  M.DCC XCVILL ( Tme IL ;¢ mos=
Petropoli, M.DCC.LXX. ( Par. L. amente uelle Jiemeorie che si

leggono in fue ) «

S
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a eleganza geometrica , si facesse ora dipendere da
cipj men ovyj ¢ familia
poggia 1l Probluma, celebre I
i Teoremi anti

ERRONT 051

di quelli , sopra i quali 8 ap-
orentino’; che unicamente sono

imi d* Archimede intorno alla Sfera e Gi
lindro insieme colla misura dell” Area Gieloci
gnata avanti di tutti da Roberval sul principio del secola
XVil., ed analoga ail® Elica d' Archita Tarantino. E se la
costruzione grafica di‘quella Vela ( avvengaché non raceon~
cia come la Vela architettonica antica a servir di Cupela
le Basiliche , Tempj, o Tribune, non tanto per esserc il
contorno superiore dei. suoi ‘quattro occhj, o finestre egnale
st di lunghezza ciascuno allarco’ d> una meta di Sel m.l]u.ae ¢
ma picgato in doppia curvatwa e percid. retto in falso su i
pie-duntti o peducei , quanto. ancora perché di pegzior garbo
e apparenza: degli' Archi, i quali contra le regole d" Arte si
sdrucissero nelle pareti d* nna Rotonda), egnuno degli oc
medesimi presenterebbesi storto , sghembo, e non- simetrico
sullascorda o lato spettante al sottoposto Quadrato ) merce
della‘vara bellezza e semplicita , che seppe darle il Diseepo-
lo ultimo di Galileo, meritd tosto le lodi de' valorosi Aunali-
sti contemporanei Leibnitz (g), Bernoulli (&), Gregmy (i),
Wallis (&), ecr, e veune quindi rammemorita come pregevo-
Naonna Tis=

drica , asse~

() A8a Eruditorim Lipsie an=
#o M. DC, XCIl, piblicass ( Cone
siruéiio Testudinis quadrabilis hensis=
Pherice = Aubore G. G. L. ) Mens,
Jui.p. P
() Jacobi Kemmowlli Basil, operd
ete. Tom. 1. ( Num LIL .fnig-
mearis Plorentiui solutiones varie in-
fnita. Tab XX. p. gi2.) — 48z
Eradicornns Lips amne M. DC.XCIL
caca [ Meus. Aug. . 370. ).

(i) Philusopbical Travsattions ec.
Vol XVILL for the Tear M.DC XCIV.

London, M.DC.XCV. (.
Num. 107, §. VI i a5
Probiematis Hoventini de Tessitudis

ne (sic) Peliformi quadeabili & Da
regorio Gre. communigata ) .

(k) Philes. Transald, ec T. XVL
Jfor the Tears 1636, and 1687, Lon-
don, M. DT, LXXXVIL) Agziun-
12 pel Gennajo 1694 ) ( Numb,
196. § 1L pp. 585-93 = Proble~
ma Horentingm de miva Templi Te-
studine quadrabili @ . . . . Jobonne

Wallis solutun =) (FJ:E T
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ma ed emmiranda, quantunque volte i Ceometri ebber

occasione d’ estendere le loro speculazioni o sul modo di ta-
gliar nei Conoidi ed altri Corpi rotondi parte di superficie
egnalmente guadrabile (I), o sul metodo di traceiare’ mna
Vela sferica corredata & occhj il cui orlo fosse geometrica-
mente rettificabile , ragion veleva che la Vela Fiorentina ,

prima dei nuovi Calcoli sotto gli auspicj Me-

dicei (m), ricevesse dalla medesima Sintesi e nella Patiia

istes-

D2 Algehre Tralfatus historicns &
pratficus &e. Jobumis Wallis e
op! Mathematicorum Polumen 11,
Oxoniiey, M. DC.XCIIL Caps (ult. )
GXIL p. 478- .

(i) s Eruditorums Lipsicsia
etc, ML DC.XCVL ( pp.364-479.) +

(m) Affa Eruditorym Lipsis ans
%o M.DCC.XVIIL p‘.’zhr‘

qiie p- i
Tem babeat ,, = p. 175. ) — Com-
mentarss Aeademls Scientiarim Ins=
pevialis  Phtvopolitane  ad  enmum
M.DCCXXVI. Perropeli; M. DCC,
RXVIL ( husiz & = De Epicy-
¢ Sphara deseri

. Tomus
Probléme sur

't pp. 216

Sciences &c. avic

M. DCC. >\X‘{“‘ A Paris s

M.DCC. XXXV. ( Pp- 237 - 95
Plane. 13. ¢ segpatamente p. 246,
Scol. 111, §. XIX.) == solution du
mtne Probléme &c. Par Mauperinis
PP 295-59 ( ved, 355. nel Prac-
mio ) ( Figg, 1. ) = Manicre de
destminer ls marwe des Rouletres
formées sur la superficie: convexs
d'ane Sphére & de dérerminer eelles
qui sont géométriguesy & eelles qui
sont veflifishles, Par Nicale ( Plane,
14, 15, Fige. 8., Pp. 271-88) —
es Epicycloides Sphévignes . Par
Clairaur ( Figg. 4, D 289-94, ¢
rominaamente 292-93 ) — Nevi
Commenkarii Acadtmie Sciewtiarum
Impevialis Petropolitans, Tomus XV.
pro a0 M.DCC.LXX. Peropali,
M.DCC. LXXL = De Cwrpa ve:
ficabili in Superficie sphatiea . A
L. Eulero = ( pp. 195-216 ) ( Tn-
comincia il §. L cosi. Occasione m

Bossut, Essai sur I'Hisroire c. Tom,
1. ( Périade 1V, thap. VIL pp.
11517 )-

S——
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istessa dell® Tnventore il compimento lasciate manchevole da
Viviani e de Grandi suo espositore ed interprete, in propo-
sito della cubatura del di lei Tipo o Modello formatosi so<

pra una Sfera.

2

»
»» circolari egnali , di diemetro pari al
» suddetta, in modo che a foggin di zrapani

{1
»
2
T
23

Mi propongo adunque di dimostrare il seguento

TEOREM A.
A" uno de’ suoi Cerchj massimi mediante due

assi po’ punti di mezzo & entrambi i ragg
pongono I intero diametro del Gircolo
la porzione del Solide sferico che resta dopo di questa
trapanatura s ugnaglia appunto due none parti del Cubo
circoscritto alla Sfera medesima ,, .

Traforate una Sfera perpendicolarmente al piano

Gilindri-retti
io della Sfera
passino-i loro
i quali com-
simo  divis:

Sia un Quadrante dell’ Emisfero cost traforato (Fig.1.)

OAXBZCYA dal Sem

dro BPOG , terminato quanto alla

warte , che riman dentro’del Quadrante emisferico, dal quar-
P 2 £ 1

to

( E qut it feopo d° osservare
come nellz seconda edizione dell
Histoire des Marhéasatiques di Mon-
tacla, ove parla della guadrasira
delle parti di Lusls ( Problema
facile, clementare, ed analogo in
wito alla Pela Fiorentine, di cai
e occupiamo), § incontra un er~
tore , non avvertito melle correzio-
ni, alla pag. s53. e Fig. 3. della
Tav, L del Tomo T ( Par. L Lib.
1L 5 X Les géonsitres. modernes
J sl propesito. del Priangolo
non eguale( per quania egli

Io scriva eguale ) allz porzione di
Zunuls GBF; secondochi agevols
mente rilevasi dai diversi Autori ;
che ©'han tranato, anco illustran~
do gli Alementi & Euclide, fra i
quali Whisoh, ec., ed in akimo
dalla Letizra sopra warj Aneddord
masematici inserita mel VIL Volu~
me delle Memorie di questa Socies
1 Taliana delle Scienze ).
Vedasi finalmente la Dedicato«
ria del Viviani al Gran Principe
Ferdinando o nell'Opera saa pres
citata che in quella del Grandi.
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to della Ciclogilindrica Robervalliana) BLTQRG , tomune se-
zione d’ ambedue i Solidi. Il Settore o Piramide sferica s
¢l ha il suo, vertice in O centro della Sfera; e per base da
porzione di superficie BTQRCZB dov’ & stato aperto Vocchio
o finestra , piut il Solido storto ed irregdiare iu figaraid’ Un-
gula accartocciata, che resta dieto di quella, ed bha per
ase il quarto preindicato deffa superficie Ciclocilindrica
BPOCRQB , son tutto ci§f che vien tolto per costru-
zione dalla  capacith del Quadiante emisferico. Ma la i~
di quel Settore ( in cui solo i consuma e si_perde ,
come vedremo , tutto quello che abbiayi d’ irrazionale, tra-
scendente , o conn

su

sso colla. guadpatura del Gircolo ) essen~
do equipollente al volume d’ una Piramide di base, doppia

del Segmento circolare BZGVB pex la proprietd della Vela,

i )
© d’altezza eguale ad AD, viene a valere quanto i = & un

Prisma-rétto impostato sul detto Segmento , ed ‘alta come il
raggio medesimo AO della Sfera. Dunque essendosil Qua-

2

drante emisferico eguale ai : del quarto di Gilindro circos
eritto all’ Emisfero, defalcato il Settore predetto, Testano

pel valore del Solido residuale i 5 del Prisa

retto 5 del

quale AO @ I altezza, ¢ la base BOC tri

zolo ortogoriio =

, bl . 3 :
equicrure , ciod — del Cubo circoscritto al Quadrante ¢mis-

ferica dato. Ora Paltro Solido conformato in Ungula avvolta
si seioglie ancor esso facilmente in Piramidi tetragone di base
vertice in O centro dell’ Emisferc
quali , come. HLOTE, riposa sopra il rett:
HL
norm

col comu

» ciascuna delle
olo  elementare
della superficie dell! Ungula, ed ha per altezza OF,
e condotta da O anlla tangente KEG della Seniicircon-
ferenza OPB, e vale adire per la Geometria sul pian della
base . Olwedicid dagli Elementi sapendosi , che TE.EH =
BE.EH =85M . MN, ossia = OB .18 in virti dell’ Ungula' se-

mi-
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; ; OE* 08
miretta Cilindica , e di piit che OF = W e otiva

0B
di OB:OE: OF =, ¢ della bisezione dell’ angolo BOF fatta
dalla corda OE vivante dalla similitudine de’ due trian-
goli rettangoli BOE , OEF , pe risula quella Piramide ele-
os? 1

mentare OB . IS “TOE— 3 05%IS = ( per le Geometri-

¢

1 4 5
cle Istituzioni) 55 della Piramide avente per base il Qua-
drato’ del riggio delln Sfera e per altezza il medesimo rage

itto-al Quadrante dell’ Emis-

i o 1 o
gioy 0 sivvero = T.AO’ circos
fero . Quindi & che detratto finalmente, come i & detto di

0 Cul

bo del

io, il Solido

1 1 %
sopra, questo — da - dell”ist
i)

ferico diventa

te emis

rimasto intatto nel traforo del Quad
1 1 2 o 3 3
— ——=-= del detto Gubo ; laounde presi gli ottupli res-
3 P g I

pettivi, il Selido avanzato alla perforazione di tutta la Sfe

S e i 1y o
ra s” eguaglia ai % del Cubo dell’ asse o diametro della me-
desima.,

COROLLARIO I

va, oltre d’ un Solido
le & guello attergato al
rte &

Dal mio metodo percid si i
nnovo geometricamente cubadile, qus
Suttore sferico ATQRCDZBO e pi
concavo, ( diversamente dai Gorpi ‘conside-

ato da questa

wentaglio coni
Pappo (a) della classe dei Maexroedss (gauches) , rap-
por-

Tati

(a) Colle@ion. Mathem. Lib, 1V, zione dell' Angola ,, i Geas
XAVIL XX, — (e sét Pisayri, ML.D.LXXX VI
ente dapo Ja Prop. XXX = M.DG.UL

P- 64 nel Preliminare alla wrises




656 Pexsie
porte a eui fu da Torel ta la versione del Testo
Greco alterata da Commandino (2) ricavasi, dissiy che il
Settore sferico avente per base la Vela Fiorentina sta al So.
lido rimasto imperforato in yagion sesquialtera ossia come
%;i, ciot come il Cilindro circoscritto alla Sfera inseri
1a, o come il Semicubo circoseritto al solido contenuto den-
tro la Volta a schifo Romana, o il Cubo intero al doppio
Solido della medesima Volta'; e I’ istesso &' applica ai dns
pli. — Di pit si deduce essere il Solido restato intatto nel-
Ia trapanatura della Sfera a quel Solido nnove in ragion dus
pla, ossia come la superficie della Vela al sottoposto Quas
drato no co clm congiunge le quattro punte o rica-
schi della medesima Vela, o come la superficie della, Volta
a schifo o Ciel di carrozza alla sua icnografia o base quac
ta, o come il Solido della Volta suddetta alla massima Pira-
mide inscrittavi . —Parimente si fa manifesto ; che il Paralel-
lépipedo 5 la cui hase fosse il detto Quadrato critto nel
GCircole massimo della Sfera e I” altezza il diametro , starch-
be al Solido sferico imperforato come g:4, ciod come il Co-
no-retto equilatero circoscritto allz Sfera inscritta ; e si ves
rifica ancora I’ istesso quanto alle loro metd respettive .

COROLLARIO IL

Derivandosi immediatamente da wn Teorema del G
i (¢) che il Solido Gicloparabolico impostato sulla vera icaogia-
fia della Vela Fiorentina, un elemento del quale ¢ fETédaeHL,

(%) Josephi Torelli Ferontnsis Ceoa Vaticano ).
mesrica. Perome , M.DCG. LXIX (c) Geometrica demonstratio Fiuis:
{ pp- 89-103. € i P weorim Probl e, ( Progosi-
96. alla variante 3, del Codice rio XXIX p- 134 0
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equivalga in volume a del Cubo del raggio A0, vien

15
quello ad essere nella ragion sesqui

nta di 6:5 al Solido
e come 1a:5 al So-
one del primo alzata

restato intatto dopo tralorata la
lido nuovo sopradescritto, ch’ & por
sulla Semicirconlerenza medesima BPQ , dotata dell” istesso
vertice G, ¢ limitata dall® istesso spigolo ( arrde ) o Curva
locilindrica BTQRG . Dunque il Solido cicloparabolico, ris
mane cosh diviso in due parti, che sono nell’altra ragione di
7:6, entrambe ;geometricamente cubalili come I' intero.

COROLLARIO ITL
Siceome la Sfera secondo Archimede val quanto un Ci-
lindro ch’ abbia per base ; del Cerchio messimo e per al-

tezza il diametro, laddove in virtli del Teorema premesso il
Solido avanzato al taglio de’ ¢rapani s* & dimostrato eguale

. 2 = 2 - :
ai & dell’ altro , la cui base sia il Quadrato circoscritte

Circolo massimo e I’ altezza I'istesso diametro , ne nasce su-
bito dal paragone di questi due Solidi la con
1a Sfera sta alla mole residua imperforata della medesima

guenza ,

2 . i 2 : -
come = della Girconferenza circolare a — del Perimetro di
9

eria a

8
el Quadrato ossiano ?d& Diametro, ciot come la Per!

del suo Diametro . Dunque Ja parte di Sfera consumata

dalla srapanatura & maggiore di quella che resta intatla, co-
ove serisse 5, le due tiafora-
s zioni della Sfera le portan via maggicr mole di quella che
23 le rimane (d) ,; & Grandi prové mediante il Solido ciclupara-
Tomo X. Oooo o=

(4] Formazione ¢ miswra di vwrti  in calee ,, Auzi di
7 Citli cc. ( Problema sesto §. 5. eG ).

vi dico
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bolico summentovato (e) ; senza perd che né 1! uno ne I’
tro sapesse assegnare la vera ragione di masgiors inegnalitd
tra la mole sottvatta, e la rimanente nella Sfera intera come

44

nell’ Emisfero e Quadiante, che or si sa essere di O—:z:

indicando mercd di TM:x la Tagione costante della Semicir-
couferenza circolare al suo Raggio , o di tutta una Circonfe-
renza di Cerchio al proprio Diametro «

CGOROLLARIO IV.

Rimane impertanto di non-cubabile o non-algebrico in
tutta la copacita del Quadrante emisferico ( e presi i qua-
drupli o gli ottupli, nel yolume dell” Emisfero e dell” intera
Sfera ) la sola Ungula ch® ha per base il Bilineo o Menisco
cloparabolico BUZ®DCdebal , contenuta fra due vesti o
epidormidi , nna porsions di Superficie sferica convessa, che
chiude I oechio della Vela, Paltra concava e parte della su-
perfisie d’ un Gilindro-retto Parabolico , sopra cui si segnas-
se dal punto O con un’apertura di Gompasso eguale ad AQ
una Ciclocilindrica imitante quelle di Roberval sopra il Ci-
lindro comune . Né ‘malagevole & il modo di rintracciamne la
dimensione , dipendentemente perd dalla guadratura del Cir-
colo . Imperciocche all’ effetto di conseguirla vi sono due
maniere diverse, che scambievolmente si servono di confer~
ma. E difatti quella sottile Squamma o Valva conchiliforme
geometrica o pud considerarsi come T’ avanzo di mole del
Quadrante emisferico dopo detiattone tutto cid, che v* ab-
biam riscontrato di perfettamente cubabile ; ed allora sta al

I
suddetto Quadrante (Teor. e Coroll. 11.) come -,n-(—-.i)—'
ERA

9

(¢) Geometriea demonstratio Vivias XXX. e suoi Coroll. pp 135-36.}
neorum Problematum &c. (Propos.
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E O pinttosto si consideri quella

T T
Valva essere il resto dci '-r.uum sferico BTQRCDOWBO (Teor.)
dapo toltagli la parte maggiore. del Solido cicloparabolico
( Coroll. 11. )3 ed in tal caso la Valva medesima venendo
i 1 :f

rappresentata da 2 (— = -J-—B-, sta allo stesso

Sutal s A
Quadrante emisferico nella ragione di S T G

23 I
25 i come sopra. Laonde tagliando un Arco CZ egua-

Ie alla differenza fia la terza parte del Quadrante C#B, ©
arco sotteso dal lato del Dodecagono rcgulmc inscritto nel

an

Circolo intero , ed i E del raggic AO,
5

AYCEQAA della Tribupa emisferica ( Tesruda, Tholus )

ch’ & guanto dire i due t dello Spicchio cilindrico circo-

scritto , sard eguale di mole alla sottil Valva conchiliforme

summentoyata .

COROLLARIO V.

Al termine della sursiferita Memoria non pare che ben
s" esprima Bossut scrivendo = percer une voute hémisplé
que de quatre fendtres, dgales , telles quiotant de la solidité
fe Phémisphire la somme des solides qui remplissent ces fe-
res , le reste ait une expression algébrique = . Conciossia-
che nel Problema proposto non si trafora la vera Folta,
Y Emisfero , ben differente dalla_medesima quanto il pie
dal vuoto . Nulladimeno se si cercasse eziandio la vera soli-
dita della Vela Fiorentina, quando sia tutta d’ egnal grossez-
sa e costritta in modo , giusta le regole d' Architettura,
che tutti i cuvei componenti la medesima fino alla ehiave o
serraglio e quelli ancora, i quali secondano le finestre nei

Oooo 2 lo-
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loro orli , siano tagliati talmente , che 8 indirizzing 1o facce

i centro 0, non attendendo ai di lei contrafr

iy ell’é sempre cubabile , come quella che Cpel
1 &

uaglia alla differenza tra 3 del Semicubo del

ti o rinfiar

Teorem. ) si a

1
doppio raggio dell'extrades, ed 5 dell’ altro' Semicubo  del

doppio raggio dell’ intrados attenente alla Vela guadrabile
suddivisata . Né& sembra oltredicid che 1* Autore medesimo
abbia ditittamente immaginato nella sua.Storia (£) il metado ,
col quale il Viviani si faceva al zorno il Modello della sua
ive, on satisfait & la question en
s elevant perpendiculeirement a la base de la woiite hémi.
s phétique, deux eylindres droits &.c. 5, mentre al contrario
ogua inalzare dei meszi-cilindri non gia sulla base,
sul semicircolo verticale .

nuova Fela , tosto che

Scolio .

Lascio d' aggiungere altre speculazioni geometriche sull®
argomente di questa celebre Vela accennate senza dimostra-
zione da Grandi nei suoi Fivianei (a) , né tampoco incontri-
tesi nella voluminesa Raccolta de’ superstiti suoi MSS., seb-
bene fino dal 169g. egli promettesse di dimostrarle in un
Trattato non mai comparso alla luce intorno le Sesioni
7ocilindriche (b) . Forse Perelli di lui discepolo ( secondo il

rac-

) Eewai o PHistoive générale 154 — Num. 64 p. 180
des Mathématiguis 8. ( Tom. IL (&) seholiuns Prop. 111 p,
€ pzil)e Scholiwns Prop. XXIV. p. 120, - Sehea

(4) Scholium Prop. L p. 37, — L Prop., XXXVIL p. 175s
Nota pp. 63-4-5 — Nam, 49. p-
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rateonto di Fiisi, ove imprendendo a lodarlo aggiunge piutto:
sto lode @ se stesso () ) lscio scritte si fatte dimostrazioni ,
e v uni quelle ancora , che volle tener segrote il Vivis i
( poiché oltre a maicare nella sua Opera del 1692., nel
meno si legzono nel suo Opuscolo inedito de Solidorum tere:
umo nel 1715. (d) ) »

Bratione, che dovea pubblicarsi post
portandovi e sull’ © il altre quel
semplicita ‘e nitidezza, che nguone tutte le pache di lui
produzioni , Ma ti di questo Ceometra
insigne smarritisi per ayventura o caduli in o i ayare O
cantamente plagiarie m' impegnarono a meditare su qual
volgarissimo fondamento tante ammirabili veritd
sero; d* onde nacque 1’ Operetta in principio da me
mentata. Dai cenni datine da Viviani in pii luoghi (e)
yamente apparisce , che le due Vele primarie Fiorentina e
Romana sostanzialmente dipendeno in tutto e per tutto dall’
drica , e le ses

auvea siutetica

e

i scritti o fogli vol

ppog

wnica guedratura deil’ Ungula semiretta cili
condarie da quella dell’ Ungula meno elie semi-retta, Per il
che dopo &' avere in altre wie Opere, quando la circostan-
#a mi si & presentata pilt acconcia, j pate: in anticipa=
sione dei Perelligni alcune delle non avvisate finora proprie-
14 di simili Volte, come per esempio la Linea di quarto
grado in figura di mezzo-laccio o galans terza pr one ors
tografica della Vela Fioren seometricamente
quadrabile e consimile in questo alla Parabolica: del Gran-
di (f)» ¢ la misura della supeificie di qualungue Solido ro«
ton=

essa

() 5i risconwri 1" Elogio di Tom-
maso Perelhi [ Milino 12. Gennajo
w784 ) mel Volune LUL poco
sotto citato del 5 Giornale Pisa-
no', .

(@) Vedssi 'lo Sealio al termine
dell’ Articolo T del mia ragiona-
mento ,, T princip] d!
i alla massima  semplicied

vichi

ed svidenza , .

(¢) Sopra tutto dopo il 5 Pro<
Blema oitavo ,, nel § Dicovi dum<
que essermi accorto allera ec.

(f) Magnitudinum exponents
Ligarithwortm | & Trigmmamttrie sue
blimis Theoria novametbodopertratia-
t& &c. Horeutin, M.DICLXXXIL
{ Cap. VilL pp. 552-53: J
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tondo o Cupola in arco gotico circolare (g), giowerd ‘adesso
di compiacersi in vedendo che I'istess’Ungula’ conduce’ eapal-
mente alla enbatura facile del Tipo della Volta: Romana e
del Modello ad un tempo: della nuovissima Fiorentina , dis=
parate bensi di figura, ma come David Gregory avvisa (4), mes
ritevoli d* esser gemelle, a motivo ch’ entr e loro Su=
perficie curve (Corol. L) son doppie della comun Base quadyata.

Egli e pers du pi ta vera della di-
mensione dell’ Ungula non debba desumersi dalla prima pub-
Blicazione fattane da Gregorio da San Vincenzio nel 1647.,
e vale a dire quasi contemporanea col trovamento della Vela
Fiorentina , mentre questo avvenisse.nel 1646.
ma di se stesso il Viviani (. Gli Storici tutti delle Mate-
matiche non hanno abbasta i rione illumi=
li, che
doverebbero andar di conserva con quello, onde dal loro in-

mbe

r mente , che la nas

ccome: affer-

nato tal punto, ed han tr

sieme. ¢onose si 1 Geometri del seco-
Jo XVII. abbiano acerescinte o perfezionate le Teorie d’Apol-
lonio e Archimede. Si sa cosi poco I'Istoria sincera del suc-
eessivo. progredimento di si fatte scoperte, cb’ io non trove
mai rammentata da alcuno quella maestrevol maniera d as-
segnare nel Cono ordinario ACFBE ( Fig. a.) gli asintoti
d’ up’ Iperbola , ¢ derivarne dal Gircolo le affezioni tutte
ammirabili 5 che loro appartengono: maniera, ‘che

come 'e per qua

i dob-
biamo a Mosé Maimonide ( Moses Ben-Maimon ) E

eitatio mathematica &c. Horeatie,
M. DCC.XCIL ( Sedio IIL §. 43.
p. 163, Fig. a3. Tab. UL )

(h) L. c. ,, Philosophical Transa-
&ions &e. ,, Vol XVIL p. 29,
Unde patec &re.

(i} Farmazione ¢
i Cieli ac_ Probl L §.
altre infinite Vel

e di.. tuthi
Siccome
y = Gran~

quando era barbara ancora la piti parte d' Europa (F) . Essa
& di
(g) D¢ Caleuda Tntegralivm  Exer- di Geom, dem, Fivian. Problens. Nom,

13. p. 83

(k1 Vedasi Diveffor dubitantivne del
naminato Rabbina (Cap, LXXUL)=
Dialego del P. M. Grandi ec. eivcd
la Controversia . ecitaragli' contro
dal D. Alessandro Marchesti. Lucca,
. DCC. Xil, (" Num 1L pp.
16-20. )
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& di tanta chiarezza e semplicitd , che non ‘solo si vede tosto
da chicchessia come e perché I Iperbola Apolloniana OLPNS
stretta tia i due Piani taugenti il Cono, BAM, CAM, i
quali si parton dai lati AB,AC del Triangolo ABG  paralel-
lo al Piano secante geneator della Curva, ed hanno AM per
comune sezione , non possa mai incontrare le rette GI,CT
e sempre vi savvicini pell” indefinito prolungamento di loro
e dei rami Iperbolici , poiché cosl portano negli Elementi le
tangenti del Gircolo e di pit Gireoli paralelli infilati insie

nell’ istess” asse , ma oltredicio vende manifesta contezza si
del centro della Carva situate in G, mutuo incontro di AM
e DPZ ( guidando il diametro EXF normale a BG ), della
lunghezza del semidiametre primaric GP = GZ, e di quella
del semidiametro secondaric o conjugate = Bl = GT porzios
ne delle tangenti eguali BM , CM condotte dai punti B, C
della circonferenza della base del Cono, o comuni sezioni
dei due piani tangenti col pian della base; la qual facile e
naturale determinazione del diametro conjugato pud far cor-
redo al nuove Tecrema di Giacomo Bernoulli in proposito
della scoperta nel Cono del parametro delle Coniche (1) . Si
scorge coll’ istessa.evidenza il motivo, in virth di cui sian
sempre eguali le rette 10, 8T, cguali i rottangoli 10. OT,
IS.8T, perche eguali al quadrato costante di BI=CT=YL,
dovanque si toglino la Curva e gli Asintoti con delle rette
come LN paralelle a BC ovvero OS, tale essendo la pro-
prietd elementare del Circolo. Finalmente s'intende di subi-
mide triangolare BMCA o il suo pro-
lungamento judefinite a itato, dalle tangenti
MB , MC , per mezzo d' innumerevoli piani equidistanti da

BACR

(#) Tacobi Bernonlli Rasileensis Giavum Comicaryn . Tab. XIV. pi
Opera . Tomus primus’ Geneve, 418 ) — .affa Eruditorum Lipsie
M. DCC. XLIV. (Nom. XXXV, (Novem, M.DCLXXXIX, p.586.).
Kovum Theorema pro doffrina Se-




P
BACR paralello al primo
i generate nel Cono innume

i vico ¢i ha fin qui detto, che

desse da

e

costruzione in
che altro: non
Teorema delle Collezioni

i

saputo indicare ,

ante 1PID,
bili- Iperbole sinili comprese

ette delle. redici cubiche

Pappo , che I’ He;
sebhene facile ad incontraisi' nella Propo

vengano ad’ essere

A

asintoti inclinati sotto il medesimo, angolo. — Nessuno Isto-

il Wentzio non facesse chie rie

petere De la Hire (m) come Parent (n) sul proposito della
centina d’ un Arco parabolico (o),
gnani, senza citarlo, il modo di costruire la Cupe
va Elastica per via della Lemniscata (p), ne
Ia celebie Clavis catholica pubblicata da Baker (7) per la

che Maclaurin pren=

tampoco che

biquadrati-

che la dipendenza quasi immediata d’ un

manno non ha

gione 43. o Teorema 26., ultimo del IV.* Libro. — Un

Ano-

(m) Histoive de UAcadémic des
| Seiences &c. A Pavis, M.DCC. IL
| C pémotves (24 Mars 1702 ) 3
Renarques sur la forme de quel-
ques Arcs dont on se serc dans
VArchite@ure ,, Pp. 100-163 ).

(%) Résolution du Probléme pro-
posé anx. Sgavans &rc. touchant 14
pature & une figwre de Vohee (5, Es-
sais & Recherches &e.,, Vol. IL.,
M.DCC. XIIL pp. 728-33. Planc,
ag: Fig. 7. )

(o) Afta- Helugiica Pybsico-matie-
matico- anatomico - boranico—medica
&c. Tom. IlL Basilee, M.DCC,
LVIL ( Tsbb. XVI-XVIL pp,
390-96.) 5 Disquisitio deseriptionis
cujusdam Arous architedionici , %
guanoua eague fagillima gengsis Pa-

rabole: Apoliomiana deducisur . Au=
Hore Ludovico Wenszio. o,

(p) Nova. Afa Eruditornts Lipsia
anne M.DCC,LLY. pubblicata ( mens.
Mart.. ) { ,, Letters di Giovacehis
no Gali a Flavio Gangini ec Pes
8Ar0, 1753, 5 Pe 146 )e

() Philosophical Trancattions 8,
Num. 157. Londoz, M.DC.LXX(V.
Vol. XIV. Fortht Tear 1684 (,, An
account of a.Book, viz. The Geow
wmesrical Key, or constratlion of all
Equarions Linzar, Quadratic; Cubic
and Biquadratic, & a Circle and
e only Parabole: by #fr. Tha. Ba-
ker , ( Morch 10, 168 % FP-
§49-50 ) — The grometrical Xey,
or & gate of wequations wnlocked Cre,
Lopdo y M, DG LXXXIV, ~.
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Anonimo nel' Giornale di Lipsia (r) ascrive i Tabernacoli o
Volte ieoniche ancor esse guadrabili al Grandi; w e il ve-
10 ritrovamento loro si debbe almeno un anno prima a Pa-
rent (s), e dipende da una scoperta anteriors
Bernonlli (£) 5 dalla quale poi Monge ha dexivate le Superfi-
cie sviluppabili o riducibi piano come quella del Gono-
retto, e le innumerevoli Fvolufe attenenti ad nna medesima
Curva (1), ed io n* ho dedotta nel mio Trattaro de' Solidi
Cocleari la misura delle Superficie d’ una Cordonate rampan-
te impostata sull’ Elica d" Apollonio, che avendo per sua
projezione stereografion una Spirale Tperbolica, ha per Iuogo
del concorso di tutte lo sue tangenti sul piano della base
del Cilindro , attorno al quale ell’ & ayvolta, 1" altra Spira~
le geneinta dall* evoluzione del Gircolo , se primaria, o una
irale analoga allungata o scorciata , se sccondaria . — la
ocilindrica di Rnl:cl\.:i & stata riconosciuta si poco dall®
Istoriografo istesso Montucla, che la guadratura della por-
zione da lei circoscritta di Superlicic cilindrica torna oggi a
parergli un Problema nuovo (¢), quantunque sia il VI gid
Tomo X. Pppp

fas &c.

di Giovanni

seiol-

(r) otlForum Eruditorwm, gue

Lipsia pubblicantur , Sugplemtnta.
Tomus 1X. Lipsia A MLDCCXXIX.
( Setio IL pp. 45-50. E K. Ratio
cemplanaudi’ Superficies ewvas &c,
nel Proemio p. 46. ) ( Dall’ Indi-
ce si conosce perd, p.§o7. N. 4.,
esserne agtore E Kees ).

(3) Essdis & Recherches &c.
I DCC. XUL Vol 1L ( , De
P'aplanissement universel do Cine
droit 5, ( pp- 479-85. Planc. o
Fig 3. o le 2, Aolit 1698.) ).

{ty Vedansi i Il cc. nella Nota
() del Progmio, e segnatamente il
primo ov' & scrino — Hinc etiam
is Coni’ Telii proprie=

(u) Mémoives de Muthématigue
& de Physique présentés d Fotcades
mic Reyale des Scicnces par divers
Savans ®c. Tom. IX. A Paris,
M.DCC XXX, ( , Diémoire sur
les propriéds de plasienrs ge

ey
de Surfaces courbes, particaliére-
ment sur celles de Surfaces déve-

loppables &ec. 5 p. 383 ( 1, fan,
1775} )«
(@) Hist. des Marhém  Tom. 1L

oA Puris; oAn VIL ¢ Par 1V Liv,
L & X. poog Il ¥4 encore ici
qwre chase vemarguable & qui je ne
saiy i Piviani ronarqus &e. 5 )




sciolto anco nell” Opuscolo di Viviani sopra i Cielicg Volte
degli Architetti , ¢ da Gregory uella citata di luisaluzio-
ne () . — Bossut nel Szggio indicato &' Istoria Matematica
il Viviani alla ‘Repubblica delle Lettere nel
16g2. per la sua Divinazione de' V. Libri de’ Luoghi~solidi
&’ Aristeo (): I* anacronismo si fa tosto palese dal solo g~
persi come quest’ Opera non vidde la pubblica luce fuorche
Atti degli Eruditi di Lipsia,,del 1694.;
letti , non potevan mancare di sugg

nel 1701, (2) 5 e gli
ch® ei dice 'd® aver
rirgli in termini puntuali, che quel Geometra Fiorentino ce-
lebravasi al tempo dell’ Enimma sferico da lui proposto in
virth dell’ altr® Opera tutta diversa stampata mel 1659. D
atio in quintum Conicoriom. Apollonii Pergaci (w).

Ma tornando al nostro proposito 'della Vela ( p
gherebbeci rammentare i mancamenti ‘ed  equivo-
Storia della Geometria lan-
Serittori }, quando mai
ro origine alla scoperta del-

oppo dive
, in eni son

isorta parecchi anco e
verith geometriche ', che died
esitng , 81 volessero fedelmente datare e disporre in

i trattando b

rdine  cronologico ¢ rilevarne la mutua lor dipendenza ,
ss0, e natura, mon si potrebbe a meno di riempire que-
sta lacuna nel mode pre poco , che
1. 1.’ Elica &’ Archita { scbben Elica vera non sia )

gue .

guata sopra un retto Gilindro o per dir meglio sulla di lui
superficie, ¢ il primo antichissimo passo, da cui dovrel-
be-
() Philosophical Transaflions fcc.  injwia temporwm amissos Aistei
T XVIL Poag. ,, Sed & hoe  sewioris Geomeire e, 'Opis Coicuin
ampliur &ee. i lucem prolatum’ azmo M. DEG T
1Y) Essal Horentie &c.

(w) De Maximis & Mininiis GEo=

mtivica Divinatio i quinsiea Coni=




Di Pis
besi inco

no I

inciare il ragconto. Entacio, che cirea

pbt
1 fine del

secolo Val (

Pappe, sulla
golo avanti Cristo )
va nei i
1o dunque [ inve
T Era Volg

0: ) o pringipio del VI, f
tintoniguza " I

posteriormente a

. sce

ema ( Serittore del

¢ (ad) s
403) e
m;;ﬂ di teners
ne -mpmm: in un Ulnm.uo r[lz‘l ieralmente igoorato ,
massime dai moderni Geometri uLu. noptani (88) .. Se la ba-
56 del Gilindro sia il olo ( Fig. 3. ) DIAH, ho trovato
che la: Linca d Archita x\.hunlhe a
mente al; piano del medesimo Circolo dai punti B , B,
ee. le medie gvunm!uulu: pmpnwiunnli tra AB, BC, o sivve-

AB,BCQ, tto il Semicircolo ENDLP,
cl. & «quanio, dire rette eguali a 8Q, §'Q', ec. dopo condot-
1e.CQ. €Q 5 ec. lmnmli ad AD respettive ragsio e diame-
tro. Ed o facile dimostrare, che I altezza massima o coluo
della Gurvn cosi deseritta corrisponda al puato O, ove I’ ar~

ido pendico

g0 AO= —.- AQD , ossia la corda AO ( lato dell’Esagono

3

seritte ) = AM = IM=all’altezza massima divisata : siccome
Pppp 2 di

() Archimedis Optra que super-
¢ oumia cun Ewtocii  gsealonita

Brc. ex: recens
pli Torelli Scc. Oxonii, M.DCC.XCIL
D2 Sphara & Cylindro , Lib.
il Prop. 1L pp-533-35-49, € st-
gnatamente Pp. 143-44 — 04 (12~
tioae )uArchitas, ne Endemus tra-
dit { con Figasa) — H APXITOY
EYPESIS 02 EYAHMOS 13-
TOPEL = .

(bb) Comtingazione del Diporto
seirico cry €tk 11 5 Modi Yas

1) meccanici, Jineari, e solidi
w tentati da V. V. per e cosir-

y zioni di due illustri Problemi

o il primo della divisione deli'An-
» Bolo in_data proporzione, il se«

1 condo dell'invenzione delle die

,» Medie proporzionali. Firen
o M.DC, LEXVL , — Enodatio
Problzmatim Gallicorum . Foventiz
M.DC. LXXVIL, ed ivi ,, Temta-
2 variz ad gl rrisetio-

nem e,y .




Pexsienr GromeTnio
manifesto, che I Elica &’ Archita si pud svolgers
dal primo Cilindro ed avvolgere sopra un Emicilindro, 5.
di raggio (!oppm EC'CDLP, ferme stanti le stes-
se ordinate, ed il maximum al punto N, dove AO=ON, EN

END iy i
= —3— e AND Triangolo equilatero , ossia DN lato del
regolare Esagono inscritto .

2. Dobbiamo a Pappo d” Alessandria , vissuto imperando
Teodosio il Grande , se non la scoperta ( che potrebb’esserc
anco molto anteriore all’epoca delle sue Collezioni ), la P
ma notizia d’ una parte geometricamente. quadrabile di sferi<
ca Superficie, come pud riscontrarsi nella Proposizione XXX,
Problema VII. del Libro IV. (c¢), determinata da una wpmia.
di Loxodromia o di Slnmlc. sul Globo, in cui giscciono quei
soli innumerevoli punti, ai quali co
sempre quadrupla della latitudine respettiva. Crandi, Her-
manno , e Montucla lo seppero i alto silenzio di cio 8" incon=
tra presso il comun degli Istorici: non lo ebbe nemmen pre-
sente il Viviani ; ma non pertanto fa di mestieri avvertire ,
che la Medaglia coniatagli nel 17c1. da Gio. i
gini ; che volle eternare nome di sl grand’ Uomo, e
portata nel I\in:,eo Mazzuchelli , JnJiCi un Epigrafe mdn-
bitatamente appoggiato ad un fatte falso , dicendo di Ini

Q

ponda una longitudive

(¢¢) Federici Commandini Urbina=  Bossut, Ersai d'Histoire &c. Tom:
tis &c. Commentariz in Librs offa L Période 1. Chap., Il pp. 65-66.
Mashemasicarion Collediionuns Scc. Pi- ( Questo Storico fa fiorir Pappo;a

i M.DG L ( pp. 59. 2 tergo  Pag. 43 mell’ anno 450, ed 2 P
€ 60.). Nondgid Ia Prop. XXXIL 62 nel 38 prima di Cristo ). —
come assi ono coll' Hermanna Histoire des Mathématiques &c. Par
¢ ved. L c. nella Now (m) del J. E. Bontucla. A Paris, oAn VIL
Proemio ) altri Geometri, poichd (¢ Tom. L Par. I Liv, V. § ViIL
questa ( Probl. VILL p. 63. ) trat- P- 330,

W della wrisezione dell’angolo, —
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QUI PRIMUS A.SAL.M.D.C .IIIL. ET SPHAERICAS
SUPERFICIES NIL RECTI HABENTES NOTIS RECTAN-
GULIS OSTENDIT AEQUAS. (dd)

3. Viene (lipoi la quadratura. geometrica della Ciclocilin-
driea primaria di Roberval, e la misura delle secondarie , di-
segnate egnalmente come lealtre sulla snperficie d'un Gilio-
dm—n:tto o mostrate egnali da lui (s¢) ( non gid da Lalove-
ma nel 1660, (ff), per quanto lo affermasse Montuela (zg),
né da Pascal (h#) ) alla superficie d' un Cilindro obliquo o
scaléno. Ora scoperta si fatta per lo meno rimonta all’ anno
1634, (i), sehben pubblicata nel 16g3. insieme con tutie lo
Opere postume del medesimo Auntore. E la conformazione
della metd di quella Corva primaria a doppia curvatura, che
si descrive agevolmente col compasse a 4> un Cer=
chio, non solo & I' istessa li occhj de
ma oltredicid staceata la Saperficie ciclo
dalla Circonferenza AIDH della base del Gilindro, ed apth-

ta

in septem de Cyeloide Libris. Tolo-
¢, M.DC.LX. ( Lib. H. Prop.
XXVI. Corol. IL )

(gg) Histoire des Mathématiques
&c. ( prima Edizione ) { Tom, IL
Par. IV. Lib. L § IX. pag. §6-7).

(b Bossur, Exsad sur [ Hist. gé-

(dd) pusen Migzuchelli
scu Nunismata viroran dol
stautium, que apud Jo. Mariam Co-
mitem: Mazzuchilliion Brisis seruane
rur &c. Tom. 1L Penetiis, M.DCG.
LXIL ( Tav. CXLV. Nom. 1L
Tp- 184-81. )

(¢2) Divees Guurages de Mathéman
tigue & de Physique. Par Messickrs
de I Académic R des Sciencss a Pa-
vis, M.DC.XCUL (,, Traité des
In w (PPe 213-21-30)) —
Mémoives de U Académie . des
Scitnets depuis 1666, fusqw’ & 1899,
T. VL £ Paris, M DGC.XXX.
{ pre 293-318).

(ff) Verum Geémerria promets

nér. der Mathém. &c. Tom. 1. Par.
IIL Chap. 1L pp: 3o3-4, in data
del M. DC. LIX. — Discours sur
Ia wie & les ouvrages de Blaise
Pascal =ivi = Tom, IL pp. 370-385;
Montcla Hist. des Math. Tom. IL
Par. IV. Lib. L p. 71. §. I

(i1) Bossut, Esxai precitato, To-
mo L, Periodo IiL, Capitalo 11,,
pagina 295,
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ta all’ alira’ Semicir

dell’ Emicilindro cerrispondente , 8" ide

colla’ Semiellis

se dell' Ungula guadrabile 'semiretta , mon*meno chedla S

perficie conipresa ocircoscritta dall una’ trasformasi
dalla seconda v Ha poi cosi stretto
Linew ‘primaric Robervalliana. con quella di- B

gulare termi
Ia

detern

Num. 2:, ch’ ell
{ongitudine de’ quali par

e lo ha pin stretto coll’ Eli

ol

diametre mincre o maggiore

) e

clocilindriche .

Yonde n:
Non & du

silatori degli Atti de

i Comy

na i ‘pun
gl sempre la Zatitudine , come vile=
vo Bernoulli nell’ atto di sclogliere il Pri
a " Archita: del Num. 1., per
cheé sono le sue proprie ordinate medie geometriche propor=
nali tra AB, BR, e AB',B'R', e

eada I-istesso altresi per le secondaria qua
Gilindri traforanti la Sfera -avessero il |
del ra i
bene avvertito, non da Goursier (&%),
cono le Ciclo
que vero , coim

1), D& la Hiro {os) , K

po- del
ay b

I
sopra una Sfer:

lema Fiorentino ,

.5 ( 0 sivvero eguali a
alla considerazione di Gre-

wdo le

3 med
ma da Gran~

ggio del

onic ina

co!

Leibnitz (.
mia delle Scienze di Pa-

it il Pseudarionimo pro

(k&) Opusculiom de seffione Super=
fieiei spharice per Superficions sphariz
eams, cylindricans , conicam . Irem
Suparficies eylindrice per Superficiem
i icam . Dewi

am . Parisiis ) M.
(1)) Geom. dem
Jium dopo d
su0 Coroll. 1L py 5

(mm L. c. nella Now (g) del
Proemio , ove Nuim. 4. p. 277. ri-
mands a coforo in penere, gui' de
Linea wim G Cyclorde egs

. Probl. (Scba-
Prop. XXIV. &

(an) Histolre de I Aead
der sl

E.
cer, Aimée M, DCC. VIL
of Paris, M.DCC. XX ¢, Sur

de Superficies cy-

ont des bases coni-
ques o, 6 2. p. 67 )

foe) Tom. cit. Mémoires &ec, — o
Quadratures de Superficies Cy-
lindriques sar

e¢ hases Paraboli-
ques, Elliptiques & Hyperboliges ,,
( 1707.- 20. Juiller ) (pp 339-33,
Teoremi IV., Figg. 4.y e segnan-

mente a pag. 330. in prin




Di Prereo Tenront't b7t
to (pp), edaltri Serittori asserifono., che Ia quadratura del?
Ungula e dipendenti Triangoli cilindrici , nell’ intero e nelle
parti’, sia I’ opera di Pascal né tampoco di Gregorio dy San
Vincenzo (gg) » © di Wallis, o & Halley, che I applicd il
primo di tuti alla teoria del Calore sulare (rr), Paseal ha
perd il merito pregievolissimo - d* aver dedotlo dalle ' Gicloci-
lindriche ‘i data anteriore le -proprietd principali spettanti
alle. Gicloidi' oblongate © contratte , in aumento di quella
della Gicloide -comune , che Mersenno prendeva per un® El
lisse (s) o Dalle di Ini elaborate Proposizioni, verute a

notizia. del pubblico. nel 1659, , si pud salire con pura

Sintesi finoalle  ricerche profonde della detc
le Formule degli Integrali dipendenti dolla:resti
le Coniche Curve (rf). Tuttavia io non ho ravvisato ne

(9p) Commmentarii Aead Seient. Jis-
per: Pervopolizuma &c. Tombs V1, od
a0 173333 Petrogli, M.DCT.
XXKVILL ¢ Classis, primd, continens
Matheanatica ) (,, De Ungulis Cy-
Jindrorum varii peneris. Aothore
Georgio Walffg. Kraflt ,, pp. 1347,
5§ 19, Tabb.- 11 1L Figs. 8)—
Attorum, | Eredib. qua Lips. public,
Supplemnza .. Tomus IX. Lipsia ,
M.DCC XXIX. (sefio 1L p. 45. )

(44) P. Gregorii a sandfo Fincestio
Opxs geomctricuns Juadrarwve Circnli
& Sedionion Coni decerp, Libris com=
prefunsum Antuerpia, M.DC XLVIL
{ Tom, 1L, Lib. 1X. P. 1L Propp.
45-46-47.48, Par. IV, Prop. 76.,
TP. 991-92-93 1012 ).

{rm) Ebilosepbical Transaions fec.
Vol. XVIL Forthe Tean 1693, Leis
dui, BL DC, XCIV. ( Num. 203

inazione dels

Isto-

Sep 1693. & IX. p- 878 5, A
Discourse concerning the propor=
tional Heat of the Sun in all La-
tiwdes. &c. 5, Fig. 8. 5. 10, €
precisamente pp. 880-81, Fig. .).

(53) Dimension des Lignes courbes
de toutes les Rowlerses { Ved. ,
Qeavres de Blaise: Pascal. A laHa-
e, B.DCC. LXXIX. ,; Tom. Vi
ag, go. e segg. ) Lettera & Tilam
leti i Timawro Antinéc { Caxlo Das
) dells wera Seovia della Ciclaide,
¢ della frmosissima Espevienza. dell’
Argemtouiug, Firenze, 1665, pag.
4 — Dlergenne , Traité de I'Har-
monie wiverselle, Tom. 1. (1637)
( Latin. )

(#) De Caleulo Iutegr. Exevcit.
Marbews. ( Seifio L & LL ) Horem~
DCE. XCIL,

Hay



Pexsiera

Istorico Matematic

cui De la Hire nel 16ga

i

ura della super
limiti y senza infinitesinti ,
un p

ta la Geomet:

elevate sopra G

Paraboloide (zx) .

della Sfera , senza indivi
senza

RIGT

, ch'abbia fatto cenno, come doveya, di
quanto fossero da apprezzarsi queste specu
per quell’ etd , e massime avendole derivate Pascal dall’ jm.
mediata considerazione del Gircolo e dell” Ellisse - cilindrie
di Sereno (un) o Clypearis de’ Geometri Greci, né ch’ abbia
mai motivata la maniera veramente originale, per mezzo di
giunse a provy
delle Ungule si primarie che secondarie, mon meno che la

toni difficult

e la quadratura

7
esaustioni (ov) «

i 5 senza
Questo &

zzo di Sintesi, che a parer mio non ha eguale in tut-
ia degli antichi ¢ moderni; ed & tanto |
gtimarsi in quanto che 1" istesso metodo si pud applicare ad
altre Ungule parimente quadrabili, come son tutte qu

i da

le

adri-retti, lo basi de’ quali givando iutorao
d’un asse genererebbero delle Superfic
mediante 1" area d" un Cireclo,
della scoperta fattane da Huy

rotonde misurabili
ccome accade , in seguito

i

gens nel 1657, 5 dell’ ordinario

4. Alla dimensione di quelle parti di Superficie sferica,

che

() Apollonii Pergai Conicorim
Libii offo & Sereni Antissenis de
selfione Cylindvi & Comi Libri dno.
Oxonie, M.DCC.X.

(vv) Mémoives de I Académic
Hoyale des Sciences . Depuis 1666,
jusqn'd 1699, Tome X. A Paris,
M. DCC. XXX. ( ,, Noovelle mé-
thode pour demontrer le zapport
de la superficie de la Sphére avec
1a soperficie de son plvs grand
Cercle &c. avec la quadrature de
I'Ongle cylindrique &c. ,, ( Cunenis
#ylindricus ) ( pp. 104~109 J.

(xx) Christiami Hugenii zulid
miiy Consbane. F., Horologiuns Oscil-
darorium , sive de morw pendulorum
ad borolegia: aprate demronstrationes
peometrica. Parisiis, M DC.LXXHL.
( Pars LIL ,, De Linearuns’ curvat u
coolutione & dimensione ,, pagg.
73747,

di Francesco Slusio ,, de’ 24 Di-
cembre ML.DC.LVIL, o' o stess’
anno dell’ invenzione & pubblica-

ed ivi (71) ,, Lattera

zione dei nnovi Orologi o Crono-
merri ( ved. pag. L. ofuhus agitur

sexens decinms &€, )u
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che fino dal tempo di Menelao o dalla meti del T. secolo si
dissero Triangoli e Poligoni sferi

ici y arrivd primo con una
Sintesi‘assai pit facile duﬂ adoprata da Alberto Girardo (yy)
il eelebre Cavalieri (z2) ( di ecui si conobbe il modo in Ita-
lia da Leibnitz (ww), imitato di poi da Coursier (aaa ),
Wallis (404) , Lagny (cec)» © da Bossut nel suo Corso (ddd) ),
cosit chie ne Bernoulli (ece) 1é altri debbano dirsene con ra-
glone i veri discopritori , quando poce avanti o all’ sccasione

del Problema Iiorentino v’ applicarono il Calcolo differenszia-

Ze allora nascente. Fermat anticipd Barrow nell’id
niera di compianare la Superficie di qualunque Solido di ri-

Qqqq Vo~

Tomo X.

ar la mas

1) Tvension nawwelle en Agé-
bre. M. DC.XXIX. — Montucla,
Hist, deés Mathém. n. VIL (Tom.,
IL Par. IV. Liv. ¢ 5. ¥ jag. 8.

() Divearium generale Urano-
wctricum . Bowonie, M. DC. XXXIL
¢ Par. TIL Gap. VIIL otxioma §.
- 3167 ).

(ww) Nel 1. c. dalla Nota (g)
del Proemio si legge { pag. 275, )
Thiangulim spharicum tribus civenlis
nuagnis contentmm dudum dimensi
st Gromesra .

(32a) Clairane, Des Epicycloides
spbérigues 1 c. in calce pag. 294
(Ved. Nota (m) hima del Proe-
wio. )

(48] Mechanica, sive de moru
Sraffarus geometricus (Par. 11 Ediz.
del M DC.LXX., Gap. V. Prop.
XXIV. ).

{ece) Histoire de b iAcadémic der

Seieneer . Amnée MLDCCXIV, auee
ez siémoives &e. A Paris, M.DCC.
XVIL ( Traité de la cxbarire de s
Sphére, on de la cubiture des Coins
@ des Pyramides sphériques | gne
Ton démanere égales & des Pyrami-
des veffilignes, pp. 409 43, Flanc,
16., Figz. 6. ) ( Ved. principal-
mente Corol. LI, dopo il § XXIL
P 427, I Rewargwt L p. 30,
e pitt di tono i e Num. della
IL pp- 453-33

(@dd) Comrs de Mathématiques. A
Paris, M DCC.LXXXL( Tom. IL
- 249.)

(#¢8) Jacobi Bernowlli &e. Opera
(Tom 1 Num. XLIT = Spreimen
alverinm . Calewli. diffrensialis e, §.
1L, Dt axcis Trianguloram spharicos
vum, p. 445 ) — B4 Enudif,
Lips. (Jun. M.DC.XCI p. 2
segg. 287-88., Fig, 1V. ).




674 Pansint: Grournict
volnzione (ff): Wallis {ggg), Parent (AhR); e Sends (iii)
dimostrarono i Teoremi d& Huygens del 1658. concernenti le
Superficie dei due Sferoidi, e i due primi anco del Conpide
Iperbolico d' Archimede, ma con un metado assai complicas

to e riducibile a molto maggicre semplicit, come ho tenta-
to nei Perelliani . Mancava la conside
Iperbolico , che Archimede neglesse (£id); ne i primi a con-

zione del Gilindroide

tem-

(1) Montucka, Histoire des Ma-
thém, &c. { Tom. IL Par. [V. Liv.
1L § VUL p. 152. ) me referisce
1a scoperta fatea dal primo allan=
no 1658, , menire le , Lezioni
Geometriche ,, unite alle XVIIL ,,
Guiiche , del secondo farono pu

[ blicate in Londra nel 1658-g.

i () Operd paathematica & Folu-
men L pag. §42. ( Tralatus epistoli~
yis ad Pugewivm pp. $55-58 )+

(i) Estais & Rechrehes de Ma-

s & de Physique. Par M,

Pasent. &cy oA Paris, M. DCC XTI

( Vol Il Mcmoive XXX1. ), Sup~

piément sur la Géoméirie, & sur

fa Statique d' Archimede . pp.

486-500 ) (., Table, Eclaircisse

mens, & Suppiémens,, Nam. XXXI)

Prop. VI. )

stoive dr I'fcadémie R.

imoires &e. A Paris,
i M. DCC. XXL — Nowuelles ma-

witres de voiser les Fofites en Cul de
For, ow e Déme surhanssées O

surbaissées, & les Foltees en e de
Clofere & d'Arfte. Par M. Senés
(PD- 163415+, Planches 25-26-27,
Figg. 53., e sopra totto Problema
L pp. 369-72. Planc. 5. Fig. 5.,
e Probl. JL pp: 37§-79. Planc.
Fig. 8. — Hisroire, de I Aeadémic
&c. Amée M. DCC.XXIL. A Pa=
vis, M. DCC XXIV, ( Mémoires )
( Addition swr I Toist des Vollres
&c. Par M. Sewés, pp- 356- 76,
Planc. 18., Figg. 15. ) emtrambe
spedite dalla Societd H, di, Mont-
pellier j — Tratato della misoea

delle Fabbriche ec. di Giuseppe
Antonio Alberti,, . Yenezia M.DCC,
LV ( Par. Il Cap. XL pp,
110-18¢-209 ) — 5, Dlonconys, Vo=
yapes &c. ,, D¢ dimeticndis Fornin
eibus decussatis ,, .

(bkE) Difatti i Conorde, Tper-
bolico fu mom

to quesio Selido
#urvo da Vincenzo Viviani { Veds
Scolio accennato dalla Nota (d) pre=
cedente. )
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templarlo farono Wren (/1) ¢ Wallis (mmm) , come comune-
mente gli Istorici insegnano , ma bensi Cavalieri nel 1635. sotto
nome di Tympanum Hyperbolicum (nnn), cui, ¢ non a Gre-
gorio da San Vincenzo , si debbe eziandio la conversione del-
Ja Spirale in Parabola (oe0) « V* aggiunse Parent la misuca
della di lui Superficie (ppp) : Cotes, oltre di questa, ssse-
gno la dimensione dell’ altra spettante al Solido Tperbolico -
acufo considerato da Torricelli (7q9)- Ma quello'ch’é ancor pit
valutabile , trove I'istesso Parent uno Steroide oblato o com-
presso inscritto in un Gilindroide , le superficie d’entrambi i
quali; sl nell’ intero’ che nefle parti, & adegnassero infra di

loro (m7) (( Pigblema tentato invano da Huygens (s55) ) come
Oqqq 2 "

(D) Philosaphical TransaiFions Scc,
Noma -53.For rhe Year ML.DC.LXIX.
Vol. IV, Loudouw, M.DC.LXX.  i5.
Nov. Fig. Wrens Engin ) { A dr
seviption'of Dr. Christaphor Ween' s
Engin, designed for Grinding iypere
balical Glass i as it was in & man
mer promised nimb. 4. pp. 96162 )
€ PP 1059-60 ) ( 11, Gingno ).

(mmm) Mechanica, sive de motn
Tradl. geom (Pars. 1L Prop. XXXI1,)
DLDC.LXX. ( Opeva Marbimatica’,
Tam. L Orenie, M. DC. XCV. pp.
93038, Fig. 21248 ).

Crmnn:) Geomnetria Indivisibilibis
continmaram  mova quadans vavions
promoes 8. Bowenie; MDTXXXYV,

¢ Lib. V. Teor. 19. Prop. 30.
Coralliat-24. pp. 75-77.) { Coroll.
WAT— P77 )

(o80) = v = Lk VI Prap.
IX por3. e segg — Moatuela &e,
PIVL Libe 196 VI g T OIL

{Prp) Essais & Rech. &e. M.DCG,

XL Vol, I (-Aanidre trés-simple
de reiller les meules bypriboliques
€1c. PP G45-61 { @N 11 fan, 172, ),
Jajolieerai seulement e &, pe
651, Plinc. 14 Fige. 2. 5. ) —
Vol 1L €. 19., VL Prop.,
p- 486., . 5. 6. Suplémmr ponr
fes sirfaces d-s Sphéreides, des Cow
noides, & der Cytindroides &,

(9q9) Harmonis menturarim &c. ,,
Edidit & aoxit Hob. Smith, ,, Cana
rabr. M. DCC XXIL(p: 22 e oo,
colle Note di Smith
4 )

() Histoire de I' Azademie Row
yale des Seimces fee. MLDCC, [X,
oA Paris | MUDCC. XXXIIL (Geo-
méurie, ppe §7-58. ) Mémoires al-
1e pp. 148 e seguenti ).

(#2) 8i risconwri Porall. Oscillas.
., ove a ag. 76, evvi On Pro~
Blemit analogo, non risoluta meppur
essa generalmente’, — Dalo ewim
quouis late Sphaveide &c.




676 P
la superficie della Sfera rispetto a quella del circoseritts Gi-
lindro.. Di questa segnalata scoperta o tacciono aflatte sli
Storici o non le danno quel peso ed encomio, che merita. 3
quantunque ella sia il fondamento dell’altra, che il Geome-
tra, di ‘Siracusa apprezzd sopra tutte facendola incidere nella
lapida del suo sepolero (#4£), e diventa un particolarissimo
caso della moderna , e porta seco il paradosso medesimo del-
la circonferenza &’ un Cerchio eguale al suo centro, che a
Galileo tanto piacque derivandolo: dal celebre Cyato o Sco-
della emisferica (uuu), generalizgata da Torricelli a tutte
le Coniche (wwv). In ultimo luogo i due Bernoulli seniori

11 Gromernier

immaginarono sul finire del secolo XVII. d’ amplificare la
Vela Fiorentina sopr’ altri Solidi tondi o Sferoidi o Conoi-

di (zax) .

5.

(re2) Tusculanarum Quastiomwm Lib:
V. 5 XXIL P 4.-85 = Marci
Tullii Ciceronis ( omnia ) Opera 18
wewm. Sev. Delphini, Tow. IL qui
Philosophicorwm  primus . Patavii
1, DCC. Lill — Plutarchus in Ki-
o M. Clandii Maeelli — Histoire
de Putcadémie des mscriptions &
Belles- Leceyes avee ler Mémoires See
A Paris, M.DCC.XLILL Tom. XV,
¢ Melot, Recberebes sur la wie
& Archimeds %e. pp. 118143 ) —
Notizie istoriche della vita, serit=
13, e invenzioni d' Archimede ,
per il C. Gianmaria Mazzachelliy, .
Brescia, M. DCC.XXXV.

{wn) Dialozo 1. Giornata T. in=
rarno @ dise wuave Seiene &e. (Tom,
1I, Firenze, M.DCC.¥VHL pp-
597°98.) — vifia Erudétorun: Lip-
siz anno M. DCC. XY, pubblicata

Janieat, p. 44 Tab, 1. Fig,

1. = Galilaus olim pev jocum , wt
prto & )

(vov) MS. Palutifio delle Ope=
re inedite di Evangelista Torricels
Ti, esistente nella Biblioteca del R.
Museo di Firenze ( Fascicolo in=
titolasto da Viviani Consche wariel
piane ¢ solide ).

(xx) Jobannis Beruonlli Bec. Ope=
va ominfa . Lawsamig O Geneva ;
M.DCC. XLIL Tomns 1. ( Nom,
XXX. De complanations Superficierm

Pag. 155.) — A Ernditorum Lij

siz (Tun. MLDCXCVL p. 264 ) —
Jacobi Bernowlli &c. Opera, Tamiss
1L.( Num: LXXIIL. Complanatio Si=
perficiernm: Conoidarum - S pharais
dicarum (‘Incomincia Qecasions Pro«
bleimatis Horenrini Be) Tab XXXIL
Pp. T19—41) A8 Erwdy Lip. OF,
M. DC.XGVL p. 479,
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5. Furon gli Anelli (Zwepar) avanti d' ogni altro nel
1615, quanto alla soliditd loro intredotti nella Geometria ¢
misurati da Kepler (yyy) , indi piit latamente considerati da
Roberval ,"Cavalieri , Viviani, e Guldino, ma a perfezione
ridotti mediante un Teorema del Roecha (zzz), ¢ finalmento
da Toricelli, il quale nel 1644, spinse le sue ricerche geo-
metriche fino ad assegnare le’ dimensioni degli Anelli forma-
ti in figure di chioceiole o a passi di Fire eguali o disegueli
comunque {wwin) 5 tacendolo nelle loro Fstorie Montucla €
Bossut. Non prima del 165159, assegnd Tacquet il modo
di misurare le Superficie dei Solidi Annulari (assa)  ed ol
giorni nosti cirea il 175y, Perelli dei Cocleari ($06). Per=
dutesi le dimostrazioni di lui'ho cercato ristabilile ne’ mi
Porelliani , aggiongendovi le proprieth elegantissime delle 5
viche (Exepieds) chiaramente descritte da Proclo (ececc) , una
del-

(13y) Nows Stereonuttria Daliorin (EBBY) Panlli Frisii Operuns 70

“winariorum., in primis Justrisei fec.

(Additamntion) . Lineii, M. DC.XV,
{z) Opera Geometrica Evangili-
ste Torricelli &c. Horentis, M. DC.
XLIV. (De dimensions Parabole,
Lompa 31, p. 76.)
(i) Appendix de dimensione

Cochlix ( pag. 130. della seconda
numerazione nella Rarcolfa soprac~
eitata di tatte 'Opere edite Tor~
ricelliane ).

(22a5) Opera Mathematica R. P.
Andrea Tacquet Sec. Antuerpie, M.
DC. LXIX. (Tom. 1I. C)tirdrim—
i & Ammulavium. Libri qu
st Cylindvica & Anmmlaria qn.ngk:
Libris comprebtusa (Lib. V. Prop.
6.~ Lib. 5. Prop. 14 . 125)s

mus primus Algebram , Geometridn |
& nalyricam cominens. Mediola-
ai, M. DCC. LXXXIL (Problema
CXX. pp. 386-87-88, Coroll. I} —
3 Giormale de” Letterati ,, Tomo
LUL Pisa, M.DCC, LXXXIV. (Zet=
#era del Sig. bate Frind @ Monsi-
ghore Angelo Fabrom' pp. 4445 )¢
(cece) Procli Diadochi Lyeii &c.
Commentaring u primuns Elemmgos
vion Euelidis . Libri quatior lating
wersi a Francisco Barocio. Femeeifs;
M. D. LX. (Lib. 1L Cap. XL ],p
64-68-72, & Lib. V. in
pio) — G. Cramer, Inrodufion a
Ptnalyse des Lignes cowbes 4lg,
brignes &ec. Gemeve, M. DCC. L.
(3 Préface , pag. VL sotto 1a de-
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sua area tripla appunto di quella

perché eguale in superficie e auh
parti alla Sfera inscritta (esee),
zione d

nerato dalla rotazione del Segmen
no dell’asse EF della gran si‘w eTa

la della piccola §

pe
noti

fera QRPM ; &
quella deli’ altra Sfera di di
imo Torsicelliano (/7)) ©
mentre {ﬂumummj la superficie
o, parimente nel totale e nelle

inse:
one ¢

terna ed a quella della Sfe
ch’ & quanto dire nella ragi

delle quali (forse la mirabidis degl

la Gicloide ordinaria o Galileana .
proposto da Parent come analogo al Gilindro e alla Sfera,

ficie cilindrica interna nel tutto e

METRICK

gli Avtichi ( dddd) ) ha 1a
del Circolo inseritto come
Quell” Anello finalmenta

dita si nell’intero che ﬂ-’"c
non ¢ vere anello, ma por-

Sfera . Impercioochs (Fig. 4-) tale Anello vien ge-

1o 71.-udmnmle ASB' intor-
: laonde
lle parti paregg

sUa super-
quel-
la soliditd nel tutte e nelle
iametro AD (pel Teorema
sivvero della Sfera insoritta;
simo Anel-
parti omologhe , sta all’in-
a come OAOR = y/a:
ostante Platonica della da.z—

esterna del mec

gonale &’ un Quadrato al suo lata .

OSSER-

mominazione falsa di Spiralf) —

Montucla, Hist. des Matbimatigucs

%c. Ap. VIL ( Tom. L Par L
Liv. V. § V. p. 316 Fig. 77
Planc. X.)

(dddd) Curvi ac Refti proparei
# Bartholomeo Severo Friburgensi &c.
f, M. DC,

rum V.

promota Libvis sex P.
XXX. (,, Prafitio od 1
P: 273 Pavadoxe s 8ec, ) —
Pappi Alexandrini Colleiomun b
T
1a proposiziene XXX. pa
atn)

(eeee) Essais & Rechovebes &e,

icarum Liber TV. (dopo de
61,

. ci-

M DCC. XHL Tom. ITI, Mémoire
XXXL (§- 10: pp. §22-25. Plan-
che 0. Fig 1a ) — Jémoires de
V. Aendémic Royule des Seicnces . An-
uée M. DCC. 1X. A Paris , M. DCC.
XXXILL ( Probléme géoméerigus &c,
(1709, 23. Maré) pp. 1té-31, €
seznatamente Fig. 14.)

() Memarie di Matematrea &
di Fisica della Societd Jtaliana,, To=
mo VIL. Veropa, M. DEC XCIV.
Aneddoti
319, =

(5 Lettera sopra. diversi
matemarici &c, 5 paZ.
Nota (d) pag- 332.)




